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Ι. ΣΧΕΔΙΟ ΑΝΑΠΤΥΞΗΣ ΑΝΤΙΚΕΙΜΕΝΟΥ 
 

 

1. Ο διδάσκων καθηγητής αναφέρει σύντομα τη βασική θεωρία που είναι  

ι.   Πραγματικοί αριθμοί 

ιι.  Πράξεις στους πραγματικούς αριθμούς. 

ιιι. Αναλογίες και ιδιότητες. 

2. Γίνονται επιλεκτικά στη τάξη από τους μαθητές,  με επιβεβαίωση ή διάψευση από τον καθηγητή , οι ερωτήσεις κατανόησης Β1, Β3 

3. Ο διδάσκων καθηγητής αναπτύσσει τα παραδείγματα του Γ΄ μέρους 

4. Ο διδασκόμενος μαθητής επιβλέπεται από τον καθηγητή και αναπτύσσει στο τετράδιο του τις Δ1, Δ2. 

5. Γίνεται σύντομη ανακεφαλαίωση του αντικειμένου από τον διδάσκοντα καθηγητή   

6. Δίνονται στον μαθητή για το σπίτι  

     α) οι υπόλοιπες ερωτήσεις κατανόησης,  

     β) τα θέματα:…. 

 

ΙΙ. ΑΝΑΠΤΥΞΗ ΑΝΤΙΚΕΙΜΕΝΟΥ 
 

 

Α. Βασική Θεωρία (επιγραμματικά)-Παρατηρήσεις-Σχόλια 

α) Άξονας πραγματικών αριθμών 

β) Δενδροδιάγραμμα αριθμών 

γ) Πράξεις και ιδιότητες 

δ) Ουδέτερα στοιχεία 

ε) Αντίθετοι- Αντίστροφοι αριθμοί 

στ) Σύμβολα  1. Συνεπαγωγής 

           2. Ισοδυναμίας 

          3. Ισότητας- Ανισότητας 

ζ) Ιδιότητες αναλογιών 

η) Άρτιοι – Περιττοί αριθμοί 

θ) Διαδοχικοί φυσικοί ή Διαδοχικοί ακέραιοι αριθμοί. 

 

Β. Ερωτήσεις κατανόησης τύπου: Σωστού-Λάθους, πολλαπλής 

επιλογής, αντιστοίχησης, διάταξης και συμπλήρωσης. 

 

 

1. Υπάρχει πραγματικός αριθμός που έχει για αντίθετό του και 

αντίστροφό του τον ίδιο τον αριθμό;  Σ-Λ 

Να γίνει αιτιολόγηση. 

2. Αν 
β

α
  , τότε ποιος από τους επόμενους αριθμούς είναι ακέραιος; 

(α)   α+β         (β) α-β      (γ)  
α

β
      (δ) 



8
 

 

3.  Να αντιστοιχίσετε τις δύο στήλες: 

Στήλη Α Στήλη Β 

Α. Φυσικοί αριθμοί  

Β. α+(β+γ) 

Γ. α  . 
α

1
 

Δ. 





β

α
 

Ε. Άρτιος αριθμός 

 

1. 1 

 

2. 2κ, κ   

 

3. (α+β)+γ 

 

4. α δ = β γ 

 

5. Ν={0,1,2,…} 

 

4. Διατάξτε από τον μικρότερο στον μεγαλύτερο τους  

αριθμούς : 9 , π , -5, 
3

22
, - 

2

7
, 3 ,  4 

 

5. Συμπληρώστε τις παρακάτω προτάσεις: 

α) Άρτιος αριθμός λέγεται ο αριθμός της 

 μορφής  ……………………………….. 

β) Οι βασικές πράξεις στο   είναι  η ……… 

……………. και ο …………………………. 

γ) Αν σε μια αναλογία οι αριθμητές είναι ίσοι τότε 

 και οι …………………….είναι επίσης ………. 

 

6. Βάλτε σε κύκλο τη σωστή απάντηση 

Α) Το γινόμενο (χ-1)(χ+1)(χ2+1)(χ4+1) είναι ίσο με 

 

Α. χ8  Β.χ8-1 Γ. χ8+χ4+χ2+1Δ. Καμία από τις 

προηγούμενες. 

 

Β) Αν ψ = - χ τότε η παράσταση χ2-ψ2  ισούται με 

  

Α. 2χ Β.2ψ Γ. χ-ψ Δ. 0 

 

 7. Απαντήστε με  Σ – Λ στις παρακάτω ερωτήσεις: 

 

 Ο  -7 είναι φυσικός  αριθμός.  Σ – Λ 

 

Ο 9  είναι άρρητος αριθμός. Σ – Λ 

 

Ισχύει  α:β = 
β

α
= α   



1
  Σ – Λ 

 

Ο αντίθετος του αντίθετου ενός  

αριθμού είναι ο ίδιος ο αριθμός . Σ – Λ 
 

Ο  2  δεν είναι ρητός .  Σ – Λ              

ΚΕΦΑΛΑΙΟ 

 

ΠΡΑΓΜΑΤΙΚΟΙ 

ΑΡΙΘΜΟΙ 

                   ΑΝΤΙΚΕΙΜΕΝΟ 

 

Οι πράξεις και οι ιδιότητες τους 

ΦΥΛΛΟ 

ΕΡΓΑΣΙΑΣ 

1 
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Γ. Αναπτυγμένα παραδείγματα για εμπέδωση με αντίστοιχους αλγόριθμους(μεθοδολογίες) 

 

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ 

  Παράδειγμα  1ο 

  Να υπολογιστεί η τιμή της παράστασης:  

 Π=5(-3)2-
 

 147
2

4
2




 

Επίλυση 

Π= 582184537
2

16
95   

Παράδειγμα   2ο 

Ποια είναι η τιμή της παράστασης  Π=α(α+2)+β(β-2)-2αβ,        

αν  α-β=5 

Επίλυση 

Αφού  α-β = 5 έχουμε  Π = α2+2α+β2-2β-2αβ = 

=α2+β2-2αβ+2α-2β=(α-β)2+2(α-β) = 52+2.5 = 25+10=35. 

 

Παράδειγμα   3ο 

     Αν είναι: α=x+(-5y)+2z και β=5y+(-x)+(-2z),  να εξετάσετε 

αν οι αριθμοί α, β είναι αντίθετοι. 

Επίλυση 

     Για να είναι αντίθετοι θα πρέπει να έχουν άθροισμα μηδέν. 

΄Εχουμε λοιπόν: 

α+β=[x+(-5y)+2z]+[5y+(-x)+(-2z)]= 

      =x+(-5y)+2z+5y+(-x)+(-2z) 

      =[x+(-x)]+[(-5y)+5y]+2z+(-2z)] 

      =0+0+0                                             (άθροισμα αντιθέτων) 

και τελικά: α+β=0 που σημαίνει ότι οι α, β είναι αντίθετοι.  

 

ΑΛΓΟΡΙΘΜΟΙ 

Μ1:  Για να υπολογίσουμε την τιμή μιας αριθμητικής 

παράστασης, εκτελούμε τις πράξεις με τη σειρά 

προτεραιότητας: 

α)  Δυνάμεις 

β)  Πολλαπλασιασμοί και διαιρέσεις 

γ)  Προσθέσεις και αφαιρέσεις 

 

Μ2:  Για να υπολογίσουμε την αριθμητική τιμή μιας αλγεβρικής 

παράστασης  ακολουθούμε τις εξής διαδικασίες: 

1ος τρόπος: 

α)  Εκτελούμε τις πράξεις 

β)  Αντικαθιστούμε στις μεταβλητές τις αντίστοιχες τιμές τους 

γ)  Συμπεραίνουμε για το αποτέλεσμα 

2ος τρόπος: 

α)  Αντικαθιστούμε στις μεταβλητές τις αντίστοιχες τιμές τους 

β)  Εκτελούμε τις πράξεις 

γ)  Συμπεραίνουμε για το αποτέλεσμα 

 

Μ7:  Για να αποδείξουμε μία σχέση αναλογίας χρησιμοποιούμε 

την κατάλληλη ιδιότητα αναλογιών, εκτελούμε τις πράξεις και 

συμπεραίνουμε για το   αποτέλεσμα.  

 

Μ8:  Για να αποδείξουμε ότι δύο αριθμοί x, y είναι αντίθετοι 

αρκεί να δείξουμε   ότι έχουν άθροισμα μηδέν, δηλαδή  x + y = 0. 

 

Μ9:  Για να αποδείξουμε ότι ένας αριθμός x είναι πολλαπλάσιο 

του αριθμού y  αρκεί να δείξουμε ότι  x  = ν y , όπου ν 2, νΝ. 

Δ. Προτεινόμενα θέματα για ανάπτυξη από τους διδασκόμενους 

1Δ1.  Να υπολογιστεί η τιμή της παράστασης:  

Π   
3

27
23736

2
2 

  

 

1Δ2. Να βρεθούν οι τιμές του x, για τις οποίες ορίζεται η 

παράσταση: A = 
    5xx

1

3x21x

5x







 

 

1Δ3. Να βρεθούν τρεις διαδοχικοί αριθμοί που έχουν 

άθροισμα 18. 

 

1Δ4.  Αν 







α
, να αποδείξετε ότι: 










75

75
 

  075   

 1Δ5.  Αν είναι: α=x+(-5y)+2z και β=5y+(-x)+(-2z),  να 

εξετάσετε αν οι αριθμοί α, β είναι αντίθετοι. 

1Δ6.  Δείξτε ότι οι αριθμοί x=



,    y=




 είναι 

αντίστροφοι.  Ισχύει ότι   και  . 

1Δ7.  Να προσδιορισθεί ο λ ώστε ο αριθμός α = 
5


 να είναι 

ίσος με τον αντίστροφό του. 

 

1Δ8. Να βρεθούν οι τιμές του x για τις οποίες δεν 

ορίζονται οι παραστάσεις  

Α=
6x6

1x

12x2

5







,     Β=

10x

4x
1

x

x5
2









 

1Δ9. Αν α, β, γ, δ είναι, με τη σειρά που δίνονται, 

διαδοχικοί φυσικοί, να δείξετε ότι   

  βγ-αδ=2 

 

1Δ10. Δείξτε ότι ο αριθμός ν2-ν, όπου ν φυσικός 

αριθμός, είναι άρτιος. 

 

1Δ11.  Αν α, β, γ, δ διαδοχικοί φυσικοί αριθμοί (με τη 

σειρά που δίνονται), δείξτε ότι   α+δ=β+γ και α+δ 

περιττός.    

1Δ12.  Αν 3
y

x
  (1), δείξτε : 





yx3

y2x

8

1
. 

 1Δ13.  Αν είναι: α=x+(-5y)+2z και β=5y+(-x)+(-2z),  

να εξετάσετε αν οι αριθμοί α, β είναι αντίθετοι. 

 

1Δ14.  Αν α, β, γ, δ είναι, με τη σειρά που δίνονται, 

διαδοχικοί φυσικοί, να δείξετε ότι  α+β+γ+δ άρτιος, 

αλλά όχι πολλαπλάσιο του 4. 
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