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¨ 1.1. ¢ÂÈÁÌ·ÙÈÎfi˜ ¯ÒÚÔ˜ - ∂Ó‰Â¯fiÌÂÓ·
∞ã  √ª∞¢∞™

1. ŒÛÙˆ ·, Ì, Î Ù· ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· Ë Ì¿Ï· Ó· Â›Ó·È ¿ÛÚË, Ì·‡ÚË Î·È ÎfiÎÎÈ-
ÓË ·ÓÙÈÛÙÔ›¯ˆ˜. Œ¯Ô˘ÌÂ:
i)

1Ë ÂÍ·ÁˆÁ‹ 2Ë ÂÍ·ÁˆÁ‹ ∞ÔÙ¤ÏÂÛÌ·
· (·, ·)

· Ì (·, Ì)
Î (·, Î)

· (Ì, ·)
Ì Ì (Ì, Ì)

Î (Ì, Î)

· (Î, ·)
Î Ì (Î, Ì)

Î (Î, Î)

ø = {(·, ·), (·, Ì), (·, Î), (Ì, ·), (Ì, Ì), (Ì, Î), (Î, ·), (Î, Ì), Î, Î)}

ii)   {(Î, ·), (Î, Ì), (Î, Î)}

iii)  {(·, ·), (Ì, Ì), Î, Î)}.

2. i)
1Ë ÂÍ·ÁˆÁ‹ 2Ë ÂÍ·ÁˆÁ‹ ∞ÔÙ¤ÏÂÛÌ·

·
Ì (·, Ì)
Î (·, Î)

Ì
· (Ì, ·)
Î (Ì, Î)

Î
· (Î, ·)
Ì (Î, Ì)

ø = {(·, Ì), (·, Î), (Ì, ·), (Ì, Î), (Î, ·), (Î, Ì)}

ii)   {(Î, ·), (Î, Ì),}

iii)   ∅.



3. i) ø = {(∫‡ÚÔ˜, ·ÂÚÔÏ¿ÓÔ), (ª·ÎÂ‰ÔÓ›·, ·˘ÙÔÎ›ÓËÙÔ), (ª·ÎÂ‰ÔÓ›·, ÙÚ¤-
ÓÔ), (ª·ÎÂ‰ÔÓ›·, ·ÂÚÔÏ¿ÓÔ)}.

ii) ∞ = {(∫‡ÚÔ˜, ·ÂÚÔÏ¿ÓÔ), (ª·ÎÂ‰ÔÓ›·, ·ÂÚÔÏ¿ÓÔ)}.

4. i) ∞Ó Û˘Ì‚ÔÏ›ÛÔ˘ÌÂ Î·ıÂÌ›· ·fi ÙÈ˜ ÂÈÏÔÁ¤˜ ÌÂ ÙÔ ·Ú¯ÈÎfi ÙË˜ ÁÚ¿ÌÌ·,
¤¯Ô˘ÌÂ ÙÔ ·Ú·Î¿Ùˆ ‰ÂÓÙÚÔ‰È¿ÁÚ·ÌÌ·:

∫‡ÚÈÔ È¿ÙÔ ™˘ÓÔ‰Â˘ÙÈÎfi °Ï˘Îfi ∞ÔÙ¤ÏÂÛÌ·
 (Î, Ì, )

Ì Ù (Î, Ì, Ù)
˙ (Î, Ì, ˙)
 (Î, Ú, )

Î Ú Ù (Î, Ú, Ù)
˙ (Î, Ú, ˙)
 (Î, ¯, )

¯ Ù (Î, ¯, Ù)
˙ (Î, ¯, ˙)
 (Ê, Ì, )

Ì Ù (Ê, Ì, Ù)
˙ (Ê, Ì, ˙)
 (Ê, Ú, )

Ê Ú Ù (Ê, Ú, Ù)
˙ (Ê, Ú, ˙)
 (Ê, ¯, )

¯ Ù (Ê, ¯, Ù)
˙ (Ê, ¯, ˙)

ΔÔ Û‡ÓÔÏÔ Ô˘ ¤¯ÂÈ ˆ˜ ÛÙÔÈ¯Â›· ÙÈ˜ 18 ÙÚÈ¿‰Â˜ ÙË˜ ÛÙ‹ÏË˜ “·ÔÙ¤ÏÂÛÌ·”
·ÔÙÂÏÂ› ÙÔ ‰ÂÈÁÌ·ÙÈÎfi ¯ÒÚÔ ÙÔ˘ ÂÈÚ¿Ì·ÙÔ˜:
ii) ∞ = {(Î, Ì, ), (Î, Ú, ), (Î, ¯, ), (Ê, Ì, ), (Ê, Ú, ), (Ê, ¯, )}
iii) μ = {(Î, Ì, ), (Î, Ì, Ù), (Î, Ì, ˙), (Î, Ú, ), (Î, Ú, ), (Î, Ú, ˙), (Î, ¯, ),

(Î, ¯, Ù), (Î, ¯, ˙)}
iv) ∞∩μ = {(Î, Ì, ), (Î, Ú, ), (Î, ¯, )}
v)  ° = {(Î, Ú, ), (Î, Ú, Ù), (Î, Ú, ˙), (Ê, Ú, ), (Ê, Ú, Ù), (Ê, Ú, ˙)}

(∞∩μ)∩° = {(Î, Ú, )}.

5. i)   ø = {(0, ·), (0, ‚), (0, Á), (0, ‰), (1, ·), (1, ‚), (1, Á), (1, ‰)}
ii)  ∞ = {(0, Á), (0, ‰)}
iii) μ = {(0, ·), (0, ‚), (1, ·), (1, ‚)}
iv) ° = {(1, ·), (1, ‚), (1, Á), (1, ‰)}.

6. i)  ∞ = {3}, μ = {2,4,6}, ∞∩μ = ∅, ¿Ú· Ù· ∞ Î·È μ Â›Ó·È ·Û˘Ì‚›‚·ÛÙ·.
ii) ∂ÂÈ‰‹ ˘¿Ú¯Ô˘Ó Î·È ŒÏÏËÓÂ˜ Î·ıÔÏÈÎÔ›, ·˘Ùfi ÛËÌ·›ÓÂÈ fiÙÈ ∞∩μ ≠ ∅,

‰ËÏ·‰‹ Ù· ∞ Î·È μ ‰ÂÓ Â›Ó·È ·Û˘Ì‚›‚·ÛÙ·.
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iii) ∂ÂÈ‰‹ ˘¿Ú¯Ô˘Ó Á˘Ó·›ÎÂ˜ ¿Óˆ ÙˆÓ 30, Ô˘ Ó· Â›Ó·È 30 ¯ÚfiÓÈ· ·ÓÙÚÂ-
Ì¤ÓÂ˜, ·˘Ùfi ÛËÌ·›ÓÂÈ fiÙÈ ∞∩μ ≠ ∅.

iv) ∞∩μ = ∅, ¿Ú· Ù· ∞ Î·È μ Â›Ó·È ·Û˘Ì‚›‚·ÛÙ·.

7.
1Ô ·È‰› 2Ô ·È‰› 3Ô ·È‰› ∞ÔÙ¤ÏÂÛÌ·

·
· ···

·
Î ··Î

Î
· ·Î·
Î ·ÎÎ

·
· Î··

Î
Î Î·Î

Î · ÎÎ·
Î ÎÎÎ

ø = {···, ··Î, ·Î·, ·ÎÎ, Î··, Î·Î, ÎÎ·, ÎÎÎ}.

μã  √ª∞¢∞™

1.    1Ô ·È¯Ó›‰È              2Ô ·È¯Ó›‰È             3Ô ·È¯Ó›‰È     ∞ÔÙ¤ÏÂÛÌ·

·
··

·
‚

· ·‚·
‚ ·‚‚

·
· ‚··

‚
‚ ‚·‚

‚
‚‚

ø = {··, ·‚·, ·‚‚, ‚··, ‚·‚, ‚‚}.

2. Δ· ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· ÙË˜ Ú›„Ë˜ ‰‡Ô ˙·ÚÈÒÓ Ê·›ÓÔÓÙ·È ÛÙÔÓ ·Ú·Î¿Ùˆ ›Ó·Î·
‰ÈÏ‹˜ ÂÈÛfi‰Ô˘.
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2Ë Ú›„Ë
1Ë Ú›„Ë 1 2 3 4 5 6

1 (1, 1) (1, 2) (1, 3) (1, 4) (1, 5) (1, 6)
2 (2, 1) (2, 2) (2, 3) (2, 4) (2, 5) (2, 6)
3 (3, 1) (3, 2) (3, 3) (3, 4) (3, 5) (3, 6)
4 (4, 1) (4, 2) (4, 3) (4, 4) (4, 5) (4, 6)
5 (5, 1) (5, 2) (5, 3) (5, 4) (5, 5) (5, 6)
6 (6, 1) (6, 2) (6, 3) (6, 4) (6, 5) (6, 6)



ÕÚ·
∞ = {(2,1), (3,1), (3,2), (4,1), (4,2), (4,3), (5,1), (5,2), (5,3), (5,4), (6,1), (6,2),

(6,3), (6,4), (6,5)}.
μ = {(1,1), (1,3), (1,5), (2,2), (2,4), (2,6), (3,1), (3,3), (3,5), (4,2), (4,4), (4,6),

(5,1), (5,3), (5,5), (6,2), (6,4), (6,6)}. 
° = {(1,1), (1,2), (1,3), (1,4), (2,1), (2,2), (3,1), (4,1)}.
∞∩μ = {(3,1), (4,2), (5,1), (5,3), (6,2), (6,4)}.
∞∩° = {(2,1), (3,1), (4,1)}.
(∞∩μ)∩° = {(3,1)}.

¨ 1.2. ŒÓÓÔÈ· ÙË˜ Èı·ÓfiÙËÙ·˜
∞ã  √ª∞¢∞™

1. i) ∏ ÙÚ¿Ô˘Ï· ¤¯ÂÈ 4 ÂÓÙ¿ÚÈ· Î·È ÂÔÌ¤Óˆ˜ Ë ˙ËÙÔ‡ÌÂÓË Èı·ÓfiÙËÙ· Â›Ó·È

›ÛË ÌÂ 

ii) ΔÔ ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓÔ Â›Ó·È ÙÔ ·ÓÙ›ıÂÙÔ ÙÔ˘ ÂÓ‰Â¯ÔÌ¤ÓÔ˘ ÙÔ˘ ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓÔ˘

ÂÚˆÙ‹Ì·ÙÔ˜. ÕÚ· Ë ̇ ËÙÔ‡ÌÂÓË Èı·ÓfiÙËÙ· Â›Ó·È ›ÛË ÌÂ 

2. ∞Ó ° ÙÔ ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· “ÁÚ¿ÌÌ·Ù·” Î·È ∫ ÙÔ ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· “ÎÂÊ·Ï‹”, Ô ‰ÂÈÁÌ·-
ÙÈÎfi˜ ¯ÒÚÔ˜ ÙÔ˘ ÂÈÚ¿Ì·ÙÔ˜ Â›Ó·È ø = {∫°, °∫, ∫∫, °°} Î·È ˘¿Ú¯ÂÈ ÌÈ· 

Â˘ÓÔ˚Î‹ ÂÚ›ÙˆÛË Ë °°. ÕÚ· Ë ˙ËÙÔ‡ÌÂÓË Èı·ÓfiÙËÙ· Â›Ó·È 

3. ΔÔ ÎÔ˘Ù› ¤¯ÂÈ Û˘ÓÔÏÈÎ¿ 10 + 15 + 5 + 10 = 40 Ì¿ÏÂ˜.
i) √È Ì·‡ÚÂ˜ Ì¿ÏÂ˜ Â›Ó·È 15. ÕÚ· Ë Èı·ÓfiÙËÙ· Ó· Â›Ó·È Ë Ì¿Ï· Ì·‡ÚË

ii) À¿Ú¯Ô˘Ó 10 ¿ÛÚÂ˜ Î·È 15 Ì·‡ÚÂ˜ Ì¿ÏÂ˜. ÕÚ· Ë ˙ËÙÔ‡ÌÂÓË Èı·Ófi-

ÙËÙ· Â›Ó·È ›ÛË ÌÂ 

iii) ΔÔ Ó· ÌËÓ Â›Ó·È Ë Ì¿Ï· Ô‡ÙÂ ÎfiÎÎÈÓË Ô‡ÙÂ Ú¿ÛÈÓË, ÛËÌ·›ÓÂÈ fiÙÈ ÌÔ-
ÚÂ› Ó· Â›Ó·È ¿ÛÚË ‹ Ì·‡ÚË. ÕÚ· Ë ˙ËÙÔ‡ÌÂÓË Èı·ÓfiÙËÙ· Â›Ó·È ›ÛË ÌÂ

4. ∏ Ù¿ÍË ¤¯ÂÈ Û˘ÓÔÏÈÎ¿ 4 + 11 + 9 + 3 + 2 + 1 = 30 Ì·ıËÙ¤˜. °È· Ó· ¤¯ÂÈ Ë
ÔÈÎÔÁ¤ÓÂÈ· ÂÓfi˜ Ì·ıËÙ‹ 3 ·È‰È¿, Ú¤ÂÈ Ô Ì·ıËÙ‹˜ ·˘Ùfi˜ Ó· ¤¯ÂÈ ‰ËÏÒ-

10 + 15

40
 = 25

40
 .

10 + 15

40
 = 25

40
 .

15

40
 .

1

4
 .

1 – 4

52
 = 48

52
 = 12

13
 .

4

52
 = 1

13
 .
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ÛÂÈ fiÙÈ ¤¯ÂÈ 2 ·‰¤ÏÊÈ·. ∂ÂÈ‰‹ 9 Ì·ıËÙ¤˜ ‰‹ÏˆÛ·Ó fiÙÈ ¤¯Ô˘Ó 2 ·‰¤ÏÊÈ·, Ë 

˙ËÙÔ‡ÌÂÓË Èı·ÓfiÙËÙ· Â›Ó·È 

5. Œ¯Ô˘ÌÂ ø = {10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19, 20}, ∞ = {12, 15, 18}
Î·È μ = {12, 16, 20}. ∂ÔÌ¤Óˆ˜

i) ƒ(∞) = ii) Œ¯Ô˘ÌÂ ƒ(μ) = ¿Ú· ƒ(μã) = 

6. ∞Ó §, ¶ Î·È ¡ Â›Ó·È Ù· ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓ· Ó· ÎÂÚ‰›ÛÔ˘Ó Ô §Â˘Ù¤ÚË˜, Ô ¶·‡ÏÔ˜ Î·È

Ô ¡›ÎÔ˜ ·ÓÙÈÛÙÔ›¯ˆ˜, ÙfiÙÂ ƒ(§) = ƒ(¶) = Î·È  ƒ(¡) = 

∂ÂÈ‰‹ Ù· ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓ· Â›Ó·È ·Û˘Ì‚›‚·ÛÙ· ¤¯Ô˘ÌÂ:

i) ƒ(§∪¶) = ƒ(§) + ƒ(¶) = ‰ËÏ·‰‹ 50%.

ii) ƒ(§∪N)ã = 1 – ƒ(§∪N) = 1 – ƒ(§) – ƒ(¡) = 

‰ËÏ·‰‹ 30%.

7. Œ¯Ô˘ÌÂ ‰È·‰Ô¯ÈÎ¿ ƒ(∞) + ƒ(μ) – ƒ(∞∩μ) = ƒ(∞∪μ)

– ƒ(∞∩μ) = 

ƒ(∞∩μ) = 

8. Œ¯Ô˘ÌÂ ‰È·‰Ô¯ÈÎ¿ ƒ(∞) + ƒ(μ) – ƒ(∞∩μ) = ƒ(∞∪μ)

+ ƒ(μ) 

ƒ(μ) = 

9. Œ¯Ô˘ÌÂ ‰È·‰Ô¯ÈÎ¿ ƒ(∞) + ƒ(μ) – ƒ(∞∩μ) = ƒ(∞∪μ)
2ƒ(∞) – 0,2 = 0,6

2ƒ(∞) = 0,8
ƒ(∞) = 0,4.

5

6
 + 1

3
 – 1

2
 = 5

6
 + 2

6
 – 3

6
 = 4

6
 = 2

3
 .

– 1

3
 = 5

6

1

2

17

30
 + 7

15
 – 2

3
 = 17

30
 + 14

30
 – 20

30
 = 11

30
 .

2

3

17

30
 + 7

15

1 – 30

100
 – 40

100
 = 30

100
 ,

30

100
 + 20

100
 = 50

100
 ,

40

100
 .20

100

30

100
 ,

1 – 3

11
 = 8

11
 .3

11
 ,3

11
 .

9

30
 .

1.2. ŒÓÓÔÈ· ÙË˜ Èı·ÓfiÙËÙ·˜ 9



10. Œ¯Ô˘ÌÂ ‰È·‰Ô¯ÈÎ¿ ƒ(∞∪μ) = ƒ(∞) + ƒ(μ) – ƒ(∞∩μ)

11. Œ¯Ô˘ÌÂ
ƒ(∞∪μ) ≤ ƒ(∞) + ƒ(μ) ⇔ ƒ(∞) + ƒ(μ) – ƒ(∞∩μ) ≤ ƒ(∞) + ƒ(μ)

⇔ 0 ≤ ƒ(∞∩μ) Ô˘ ÈÛ¯‡ÂÈ.

12. ŒÛÙˆ ∞ ÙÔ ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓÔ Ó· ¤¯ÂÈ Î¿ÚÙ· D Î·È μ ÙÔ ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓÔ Ó· ¤¯ÂÈ Î¿ÚÙ· V. 

Œ¯Ô˘ÌÂ ∂ÔÌ¤Óˆ˜

ƒ(∞∪μ) = ƒ(∞) + ƒ(μ) – ƒ(∞∩μ)

‰ËÏ·‰‹ 65%.

13. ŒÛÙˆ ∞ ÙÔ ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓÔ Ó· ¤¯ÂÈ ˘¤ÚÙ·ÛË Î·È
μ ÙÔ ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓÔ Ó· ¤¯ÂÈ ÛÙÂÊ·ÓÈ·›· ÓfiÛÔ. 
Œ¯Ô˘ÌÂ

·) Œ¯Ô˘ÌÂ
ƒ(∞∪μ) = ƒ(∞) + ƒ(μ) – ƒ(∞∪μ)

‰ËÏ·‰‹ 14%.

‚) ΔÔ ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓÔ Ó· ¤¯ÂÈ ÙÔ ¿ÙÔÌÔ ÌfiÓÔ ÌÈ· ·Ûı¤ÓÂÈ· Â›Ó·È ÙÔ (∞ – μ)∪(μ – ∞).
Δ· ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓ· (∞ – μ) Î·È (μ – ∞) Â›Ó·È ·Û˘Ì‚›‚·ÛÙ·. ∂ÔÌ¤Óˆ˜ 
ƒ((∞ – μ)∪(μ – ∞)) = ƒ(∞ – μ) + ƒ(μ – ∞)

= ƒ(∞) – ƒ(∞∩μ) + ƒ(μ) – ƒ(∞∩μ)
= ƒ(∞) + ƒ(μ) + 2ƒ(∞∩μ)

‰ËÏ·‰‹ 12%.= 10

100
 + 6

100
 – 4

100
 = 12

100
 ,

= 10

100
 + 6

100
 – 2

100
 = 14

100
 ,

ƒ(∞) = 10

100
 , ƒ(μ) = 6

100
 Î·È ƒ(∞∩μ) = 2

100
 .

= 25

100
 + 55

100
 – 15

100
 = 65

100
 ,

ƒ(∞) = 25

100
 , ƒ(μ) = 55

100
 , ƒ(∞∩μ) = 15

100
 .

= 6

12
 + 4

12
 – 1

12
 = 9

12
 = 3

4
 .

= 1

2
 + 1

3
 – 1

12

= 1

2
 + 1 – 2

3
 – 1

12
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14. ŒÛÙˆ ∞ ÙÔ ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓÔ Ó· Ì·ı·›ÓÂÈ ·ÁÁÏÈÎ¿ Î·È μ ÙÔ ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓÔ Ó· Ì·-
ı·›ÓÂÈ Á·ÏÏÈÎ¿. 

Œ¯Ô˘ÌÂ 

ÕÚ·      ƒ((∞∪μ)ã) = 1 – ƒ(∞∪μ)

= 1 – ƒ(∞) – ƒ(μ) + ƒ(∞∩μ)

‰ËÏ·‰‹ 10%.

μã  √ª∞¢∞™

1. i)  ƒ(∞∪μ) = ƒ(∞) + ƒ(μ) – ƒ(∞∩μ) = Î + Ï – Ì

ii)  ƒ((∞∪μ)ã) = 1 – ƒ(∞∪μ) = 1 – Î – Ï + Ì

iii) ƒ((∞ – μ)∪(μ – ∞)) = ƒ(∞ – μ) + ƒ(μ – ∞)

= ƒ(∞) – ƒ(∞∩μ) + ƒ(μ) – ƒ(∞∩μ)

= ƒ(∞) + ƒ(μ) – 2ƒ(∞∩μ)

= Î + Ï – 2Ì.

2. ∞Ó ∞ Î·È μ Ù· ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓ· Ó· ÌËÓ ¤¯ÂÈ ¤Ó· ÓÔÈÎÔÎ˘ÚÈfi ÙËÏÂfiÚ·ÛË Î·È μ›ÓÙÂÔ

·ÓÙÈÛÙÔ›¯ˆ˜, ı· Â›Ó·È 

∂ÔÌ¤Óˆ˜ Ë ˙ËÙÔ‡ÌÂÓË Èı·ÓfiÙËÙ· ı· Â›Ó·È:

ƒ((∞∪μ)ã) = 1 – ƒ(∞∪μ) = 1 – [ƒ(∞) + ƒ(μ) – ƒ(∞∩μ)]

‰ËÏ·‰‹ 55%.

3. Œ¯Ô˘ÌÂ ‰È·‰Ô¯ÈÎ¿                        

4ƒ(∞) = 3 – 3 ƒ(∞)
7ƒ(∞) = 3,

ƒ(∞)= 3

7
 , ƒ(∞ã) = 1 – ƒ(∞) = 4

7
 .

ƒ(∞)

1 – ƒ(∞)
 = 3

4

ƒ(∞)

ƒ(∞ã)
 = 3

4

= 1 – 15

100
 + 40

100
 – 10

100
 = 1 – 45

100
 = 55

100
 ,

ƒ(∞) = 15

100
  Î·È ƒ(μ) = 40

100
  Î·È ƒ(∞∩μ) = 10

100
 .

= 1 – 80

100
 – 30

100
 + 20

100
 = 10

100
 ,

ƒ(∞) = 80

100
 , ƒ(μ) = 30

100
   Î·È ƒ(∞∩μ) = 20

100
 .
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4. ∞Ó ƒ(∞) = x, ÙfiÙÂ ƒ(∞ã) = 1 – x, fiÔ˘ 0 < x < 1.

Œ¯Ô˘ÌÂ ⇔ 

⇔ 1 – x + x ≥ 4x(1 – x)
⇔ 1 – x + x ≥ 4x – 4x2

⇔ 4x2 – 4x + 1 ≥ 0
⇔ (2x – 1)2 ≥ 0                   Ô˘ ÈÛ¯‡ÂÈ.

5. ñ Œ¯Ô˘ÌÂ                               ∞∩μ ⊆ ∞
ƒ(∞∩μ) ≤ ƒ(∞)
ƒ(∞∩μ) ≤ 0,6                   (1)

ñ Œ¯Ô˘ÌÂ                           ƒ(∞∪μ) ≤ 1
ƒ(∞) + ƒ(μ) – ƒ(∞∩μ) ≤ 1

0,6 + 0,7 – ƒ(∞∩μ) ≤ 1
0,6 + 0,7 – 1 ≤ ƒ(∞∩μ)

0,3 ≤ ƒ(∞∩μ)           (2)

·fi ÙÈ˜ (1) Î·È (2) ÚÔÎ‡ÙÂÈ fiÙÈ:
0,3 ≤ ƒ(∞∩μ) ≤ 0,6.

6. ƒ(μ) – ƒ(∞ã) ≤ ƒ(∞∩μ) ⇔ ƒ(μ) – 1 + ƒ(∞) ≤ ƒ(∞∩μ)
⇔ ƒ(μ) + ƒ(∞) – ƒ(∞∩μ) ≤ 1
⇔ ƒ(∞∪μ) ≤ 1                          Ô˘ ÈÛ¯‡ÂÈ.

1

x
 + 1

1 – x
 ≥ 4

1

ƒ(∞)
 + 1

ƒ(∞ã)
 ≥ 4
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