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@épata mpooopoiwong yLa TLG HNPOAYWYLKEG efetdoeLq

1° KPITHPIO ASIOAOrHXHY

OEMA A

Al) Na yapaktnpioete Ti¢ MPOTATELS TTOU akoAouTouv, ypapovtag otnv koAAa oo dinAa oto
ypauua mou avtiotolyel o kade mpotaon ™ Aé€n Zwoto, av n mpotaon eival owoth, h
Aadog, av n mpotaon givai AavBaouévn.

1. HeuBeia n omoia SiEpxetal amo ta onpeia A (xg, y1) Kot B (X, y2) €XEL ouvteAeoTn
StevBuvong pundév.

2. OL SL{OTOUOL TWV YWVLWV TWV 0EOVWV XX, Y'Y EXOUV EELCWOELG Y = X KOL Y = - X KOlL TELVOVTOL
KaBeta.

3. Heflowon x° - 9y = 0 apLoTdvet uTepPBOAR.

4. O KUKAOC X+ Y’ = 1 tepvd amd TV eotia Tne apaBoArc Yy’ = 4x.
OL guBelec ™G HopdNG Yy = a x +B , Omou a otabepd kat B petaPAnTO, lval OAeG
napdAAnAeg petal Touc.

A2) Artoodcilte 0T 1 €icmon TG ev0eiag mov dépyeTar amd 1o onueio A(Y,W,) KoL £xEL
6VVTELEGTI] O1EV0VVeNG A Eivat W - W= L (% - %o) -

OEMAB
Eotw A, B, T, A onueia evoc emumedou kat M, N ta péoa twv AB kat A avtiotolywc.

B1) No gkppdoete 10 diGvuoo, MN G CLVAPTNON TOV AT ka1 BA.
B2) Av P &ivor onpeio yia 1o 0moio oyvet AP = 2MN , va, amodeifete 011 BP =Bl +BA.

B3) No anodeifete 011 10 TeTpdmievpo BI'PA givor moparinidypoppto.

OEMAT

Aivetat o KOKAOG X +{°= 25.

) NoaBpebeln elowaon tng epamtopévng tou €; oto onueio Ttou M(4,-3)

r2) Na Bpebein e€lowaon tng edpantopévng Tou €, mou elval mapAdAnAn otny €; .

r3) Na Bpebolv ol e€lowaoelg Twv KUKAWV Tou edpamntovtal otnv €1 Kal oToug nuLagoveg Ox
kat Oy.

r4) Av K kat A ta Kévipa Twv KUKAwV Tou (y) epwtrnuartog, va Bpebel n e€lowon Tou
KUKAOU TOU €XEL yLa SLAUETPO TV KA

OEMA A

Aivovtou ta onpeia A(3,4) , B(5,7) ko T (2u+1,3u-2), énou € R

A1) Na Bpelte TIC CUVIETAYUEVEC TWV SLAVUOUATWY AB kat BT Kall, 0TN CUVEXELQ, Va
anodeifete ot Ta onuela A, B kat I dev eival cuveuBelakd yla KAOe T Tou L.

A2) Na amodeifete otL:

i) To epBadov tou Tpywvou ABI Sev e€aptatal amo To W.

i) yla kaBe T Tou W to onuelo I avrkel og euBeia € , Tng omolag va Bpeite Tnv e€lowon.
A3) Na epunveUoeTe YEWUETPLKA YLt TO EUPadOV Tou TpLywvou ABI mapapevel
otaBepo, aveEdptnTa amd TNV TN TOU |
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@épata mpooopoiwong yLa TLG HNPOAYWYLKEG efetdoeLq

2°KPITHPIO AZIOAOTHEHY

OEMA A

Al) Na yapaktnpioete Ti¢ mPOTATELG TTOU akoAouTouv, ypapovtag otnv koAAa oo SimAa oto
ypauua mou avtiotolyel os kade mpotaon ™ Aéén Zwoto, av n mpotaon gival cwoth, N
Aadog, av n mpotaon givai AavBaouévn.

1. Otav o ouvteleotng dteBuvong pLag euBeiag dev opiletal, Tote N e€lowor) TG elval TNG
HOPDAG X = Xo.

2. AvX=6Y,tote nywvia Twv X katy eivalion pe pndév.
3. Tata opdppona dtaviopata X katy €xoupe: X -y =|X|-|y|.

4. AvoleuBeieg (u+1)x-y=0kat3x+y-7=0 eivat moapdAnAeg, TOTe U = 2.
5. O KUKAOC (x - 1)° +y* = 1 kaw n tapaBolr y> = - 2x edpduttovrat.

A2) No amodeitere 61t Av M péoso tov AB 10t¢ OM = w :

OEMA B

Atvetat n guBeia y = Ax kat 0 KUKAOG X2 + y* - 4x + 1 = 0. Na BpeBei n tiur tou A wote n eubeia:
B1) va Téuvel Tov KUKAO
B2) va sdpamtetol Tou KUKAOU
B3) va pnv €xeL Kowa onpeia Pe tov KUKAO.

OEMAT

Atvovtat ta Stavdopora 6 =(1,-1) kou B= (3,0)

1~

M) Na Bpeite TI¢ ouvtetaypéveg Tou dtavuopatog U =4a _§B

=2
2) Na Bpeite v e€iowon tng euBeiag mou €xeL cuvteleotn StevBuvong 3 Kal SLEpxeTal amo

TO onuelo A(l, &-E+ 2)
OEMA A

Oewpolpe euBUYpappo TuRpa AB mtou eival mapdAAnAo tpog tnv eubeia £:Y =X pe A(Xl, yl) ,
B(XZ, y2) kat X, < X, .Av to onpeio M(3,5) eivat to peco touv euBuypdppou turpatog AB kat to

YWOUEVO TWV TETUNUEVWY TwV onelwv A kal B Looutal pe 5, tote:

A1) va uTtOAOYIOETE TIC CUVTETAYHUEVEG TWV onpeiwv A kaL B .

A2) va anodeiete otL (OAB) =4, 6mou O eival n apyn Twv afovwv.

A3) voa anobeifete ot Ta onpela K (X, y) yla ta omoia oyvel (KAB) = 2(OAB)

avrkouv otig euBeieg pe e€lowoelgig: X—y—2=0 kau X—y+6=0
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@épata mpooopoiwong yLa TLG HNPOAYWYLKEG efetdoeLq

3° KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na yapaktnpioete Ti¢ mPOTATELG TTOU akoAouTouv, ypapovtag otnv koAAa oo SimAa oto
VPaUUQ TTOU QVTLOTOLXEl 0 kads mpotaon t™ Aé€n Zwoto, av n mpotaon eival owoth, h
NAadog, av n mpotaon givai AavBaougvn.

1. Bva &lavuopa kot pio euBeia, av €xouv tov (610 ouvteleotr SlevBuvong eival
TapaAAnAa.

2. MNapdAAnAa rj cuyypappikd ival ta Staviopata mou €xouv tnv dla dtevBuvon.

3. To guPadov tou TpLywvou mou opiletal and tnv eubeia 2x + 5y = 10 kat Toug Afoveg x'x
Kaly'y, elvat 5 T. Q.

4. Ta onpeia (- 2, 2) kaw (4, 2) Tou KUKAOU (x - 1)* + (y - 2)° = 9 ivaL avTLELOUETPLKA.

. H €fiowon y = x + B pe B € R maplotavel olkoyEvela euBelwv mapAAAnAwv mpog tnv

gubBelay = x.

(92}

XX TV,
2 2 2 2
\/Zl +y, \/Zz Ty,

A2) AV d =(Y1,W1), [§ =(%2,¥2) Kol 0 | yovia Tovg , deite : ovvl =

OEMA B
Alvetal éva tpiywvo pe kopudég A(2A -1, 3A+2), B(1,2) kat (2,3) omou AelR e A#-2.
B1) No amobeifete 0tL T0 onpeio A Kiveitat o eubela, kabwe to A petafarietat oto IR .
B2) Eav A=1, va Bpette:
o. to epBadov tou Tprywvou ABI
B. tnv e€lowan Tou KUKAOU, TTOU €XeL KEVTPO TNV Kopudr A(1,5) kat epamtetat otnv eubeia Br.

OEMA I

Na Ppebel n eflowon Ttou KUKAOU TIOU €XEL TO KEVIPO TOu oOTnv euBeia

(€): 2x +y + 1 = 0 kaw SLépyetal anod ta onpeia A (- 1, 2) ko B (3, - 1).

GEMA A
, - o , , - - - o 21
Ma ta dtavvopata ¢ , f bivetarot | @ |=1,| B |=1ka( o, S ):? .
- - - - - -
Eotw ta Stavvopata U =2 o +4 f kLt V=«a - [ .
Na urtoAoyioete
- o
Al) 10 eowTEPKO yvoOpEVO o . [
- - - o
A2) tapétpa| U |,| V | Twv Stavuopdtwy U, V
-> o
A3) 1O E0WTEPLKO YWVOpEVO U . V
- -
A4) 1o cuvnuitovo TG ywviag Twv Stavuoudtwy U kat V .
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@épata mpooopoiwong yLa TLG HNPOAYWYLKEG efetdoeLq

4° KPITHPIO AZEIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na yapaktnpioete Ti¢ mPoTAoEeLS Tou akoAoudouv, ypapovtag atnv k6AAa oac SimAa oto
ypauua mou avtiotolyel o kade mpotaon ™ Aé€n Zwoto, av n mpotaon eival owoth, h
Aadog, av n mpotaon givai AavBaouévn.

1. Otav ol ouvteleotég eival avtiotpodol aplBuoi tote Ta Stavuopata eival kKabeta.

2. OLOUVIOTWOEGTOU ¥ =A & +| B glvaLta a Kot B, onou ,B, UN CUYYPOLULKA
Slavuopora.

3. O kUkAoG pe kévtpo K (1, - 1) mou mepva amo to onpeio (- 1, 1), €xeL mavra e€iowon:
(x-1)°+(y+1)°=8.

4. Av a kal B un pndevika dtavuopata Kot 6 n ywvia Toug, Tote 0<f<m

5. a0 SLAVUCHA & KaLTOV A 0pvNTIKG TPayHATIKG apLBpo wyvet:|A - a|=-\ |a].

A2) No amoderyfei 611 KGO gvBeia Tov emmédov £xer e€icwon TG poPONS

Ay+By+I'=0pe B = 011 A = 0.
OEMAB
Alvovtal ta Stavuouata & |, B KaL ¥ ylo ta omoia toxUouv:

lal=2,

ﬁ‘zl,vwvia(é,ﬁ)%oo KalL }7=§'07—,B ,6mov Kk €R

B1) No UTtOAOYLOETE TO EOWTEPLKO YIVOUEVO & B
B2) AvoxVel -7 =k , Tote
i) va amodeifete OTL: k = -2
i) va UTtoAOyLOETE TO LETPO TOU Slavuopatog ¥
iii) va amoSeifete 6L ta Staviopata 3d +27 ko f—7 elvat kdBeta.
OEMAT
Aivetai n efiowon: X° +2xy +y’ —6x—6y+8=0
M) No anodeifete 6tLn efiowon maplotdvel yewpeTpkA SU0 eUBELEG YPOUPES &, Kat &, OL
omnoleg eivat mapdAAnAeg petal Toug.
r2) Av g :x+y—-2=0«ka &, :X+y—-4=0, va Bpeite tnv e€iowon tn¢ peconapdAining toug.
r3) Av A eivaionueio tng euBeiag &, pe tetayuévn to 2 kot B onpeio g eubeiag &, pe TETUNPEVN
101, tote: i) va Bpelte TIC CUVTETAYUEVES TWV ONUELwY A KoL B
i) va Bpelte TI¢ ouvtetayuéveg duo onpeiwv I kat A tng euBeiag € £€T0L, WOTE TO
teTpanAeupo AMBA va eival Tetpaywvo.
OEMA A
I€ XAPTN UE KAPTEOLAVO cUoTnua afovwy n Béon evog Alpaviov mpoodlopiletal amod to onueio
A(2,6) koL n B€on evog mAolou pe to onueio M(A-1, 2+A), AeR.
A1) Ta OLEG TIUEG TOU A TO onueio I EXEL TETUNUEVN ULKPOTEPN ATIO TNV TETUNUEVN TOU A;
A2) Na e€etdoete av TO MAOLO TTEPACEL ATIO TO ALUAVL Qv KLVE(TAL EUBUYpAUQL.
A3) Motwa glval n eAdxLotn anootacn Tng mopeiog Tou mAoiou amd To ALUAvt ;
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@épata mpooopoiwong yLa TLG HNPOAYWYLKEG efetdoeLq

5” KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na yapaktnpioete Ti¢ mPOTATELG TTOU akoAouTouv, ypapovtag otnv koAAa oo SimAa oto
ypauua mou avtiotolyel o kade mpotaon ™ Aé€n Zwoto, av n mpotaon eival owoth, h
Aadog, av n mpotaon givai AavBaouévn.

1. Ymapyouv 6U0 guBeiec €, €, pe cuvteheoTteg SlevBuvaong Ay, A, avtioTolya yia TiG omoieg
LOXUEL CUYXPOVWC Ay = Ay KalLA; . A =- 1.

2. Heflowon X’ +y° +a (x +y + 1) = 0 maplotdvet KUKAO yLa K&OE BETIKO a.

3. T tnv anootaon d (A, €) Tou onpeiov A ano tnv eubeia € woxverd (A, €) = 0. To onueio A
OVNKeL 0TV €VBeia €.

4. OKOKNOG (x +1)° +y° = 18 TépveL TV uBeiay = x + 1.

5. To pétpo evac Stavuopatoc AB eivat pun apvntikoc apBuoc.

A2) ‘Eoto £ 1) epamropévi) Tov kKokhov C: y*+y’=p’ og éva onpeio Tov A(J1,y1).
Na amodeitete 6TL 1) epamTopévi Tov KOKAoL C 670 A £xe1 eicwon yuy+yiw=p° .

OEMA B

( ) a Ko €0= Ko || =2
Atvovtat ta Staviopata pe 6 =60° 2

B=2v2
B1) No Bpeite To ECWTEPLKO YLWVOUEVO O ,B

B2) Avta dlaviopata 2 + f kot kd + [ eival kaBeta va Bpeite tnv TLun Tou K.

B3) Na Bpeite o pétpo tou dlavuopatog 2a +,E

OEMAT
Aivovtaw ot kUKAoL Cp x> +y =1kat Gy (x - 4)* + (y-4)’ = 4.

M) Na Seifete OTL oL KUKAOL SEV £XOUV KOWVO OnUELO.

r2) Na Bpeite Tnv e€lowon g Slakévipou.

r3) Na Bpeite TNV UIKPOTEPN KOL TNV LEYAAUTEPN AMOOTACH TWV 2 KUKAWV.

r4) Ano6 oo ta evpn onueiwv (A, B), omou A avrkel otov C; kKat to B otov C,, va Bpebel auto

yla. To ormoio ta A, B aléxouv TNV UIKPOTEPN AMOOTACH Kol TN KLEYAAUTEPN AmOOTACH.

OEMA A

Aivovtat oL euBeieg g : X—8y+16 =0 kat &, : 2X+ Yy +15=0 ol onoleg Tépvovtat
oTO onueio M.

Av oL euBeieg &, kaL &, TEUVOULV TOV dova Y'Y ota onueia A kot B avtiotola, tote:

A1) va Bpelte TIC CUVIETAYUEVEG TWV onUeiwv M, A kat B
A2) av K eival to péco tou TuRuatog AB, va Bpeite tov ouvteAeotn dlevBuvong Tou

Slavuopatog MK
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@épata mpooopoiwong yLa TLG HNPOAYWYLKEG efetdoeLq

6° KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na yapaktnpioete Ti¢ mPOTATELG TTOU akoAouTouv, ypapovtag otnv koAAa oo SimAa oto
ypauua mou avtiotolyel o kade mpotaon ™ Aé€n Zwoto, av n mpotaon eival owoth, h
Aadog, av n mpotaon sivai AavBaouévn.

To onpeio Tou KUKAOU X +y° = 4 pe TeTpnpévn 2 Bpiloketat mdvw otnv eubeiay = x.
K&Oe onueio tne mapaBolic y* = 8x Loaméxet amd Ty euBeia x = - 2 kat to onpeio (4, 0).

Av | a+p | =0, toteta Akt B eivan avtiBeta.

To & - (B +7) eiva Sldvuopa.

e W e

H euBela x + A (x - y) - A = 0 t€pvel Tn dixotopo tng xOy ya KABe Tiur tou aplbpou A.

A2) No amoderyfei 6TL 1 gv0eio Ay+By+I'=0 pe B = 01 A # 0 givor mapdriinin
oto a (B, -A) ka1 kGOstn 67O ﬁ (A,B).

OEMA B

Aivovtat ta Staviopata @ Kat B pE pETpa 2, 6 avTioToLya KoL @ € [0, 72'] N HeTaL Toug ywvia.
Eniong &ivetaw n e€iowon (- ,B +12)x+a - B —12)y-5=0 (1)

B1) Na amodeifete 6tLn (1) maplotdvel eubeia yia kGBe @ € [0, 72'] .

B2) Av n napandvw euBeia eival mapdnAn otov aéova Y'Y , va anobeifete (’)TLB =3 a

B3) Avn napamndvw subeia eivat mapdAAnAn otov G€ova X'X , va amnodeifete otL ﬁ =3 a

B4) Av n mapandvw suBeia sival mapdAnAn otnv SLX0TOUOo TPWTNG KL TPLTNG Ywviog Twv afovwy,

va amnobeifete ot d L S

OEMAT

Aivetot o KUKAOC C : X° +y* — 4x — 4y + 6 = 0. Na Ppeite :

1) to kévtpo K kat tnv aktiva p tou KUKAou,

2) tnv eflowon tng euBsiag OK, 6mou O 1 apxh Twv afovwy,

3) ta onueia A kat B tou kUkAou C ta omola améxouv amd tThv apyr Twv afovwy eAAXLOTN Kat
péylotn amdotacn avtiotolya.

OEMA A

Aivovtai oL euBeieg & 13X+ Y +3=0 kat &, : X+2y—-4=0

A1) Na Bpeite TG CUVTETOYPEVEG TOU ONpEiOU TONAG A TwV EUBELWVY & KaL &,

02) Avneubeio & tépvettov afova Y'Y oto onpeio B kot n eubeia &, TEpveL Tov
afova X'X oto onueiol, tote:

i) va Bpeite e€lowaon tng eubeiag mou SLEpxetat amod Ta onpeia B kat I
if) va Bpeite to epuPadov tou tpywvou ABI

A3) Na anodeifete 6t ta onueia K (X, y) yla ta omoia toxVel (KBI) = (ABI') avrikouv og 600

mapdAAnAeg euBeieg, Twv omolwv va Ppeite Tig e€lowoeLg.
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@épata mpooopoiwong yLa TLG HNPOAYWYLKEG efetdoeLq

7° KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na yapaktnpioete Ti¢ mPOTATELG TTOU akoAouTouv, ypapovtag otnv koAAa oo SimAa oto
ypauua mou avtiotolyel o kade mpotaon ™ Aé€n Zwoto, av n mpotaon eival owoth, h
Aadog, av n mpotaon givai AavBaouévn.

1. To|A-a| eivaraméAutn tur mpaypatikod aptBuou.

Eotw ABIA popBoc pe AB=0 Tore AB+BI'+TA+AA=4a,

H ywvia mou oxnuartilel n euBela x +y = 0 pe tov afova x'x eivat 45°.

H Syotopog tng ywviog xOy TéUvel tnv urtepPoln X; -y, = 4 o V0 onueia.
Ol euBeleg 5x + y = 1 kaL x - 5y - 1 = 0 eival kaBetec.

ke wnN

A2) Arodeifte A L B < MA=-1 kaw & -(B+7)=a-B+d-7
OEMA B

Atvovtal ol euBeieg g;: 3x+y-3=0 Kal €;:x+2y+4=0
B1) Na Bpeite TiG cuVTETAYUEVEG TOU ONUEiou TOUG A Twv eUBEWWY & Kat &,

B2) Avn euBeia g tépveltov dova Y'Yy oto onpeio B kat n gubeia &, TEUveL Tov

afova X'X otoonueiol, tote:
i) va Bpeite TIg ouvteTaypéVEG TwV onueiwv B kat .
if) va amodeifete OtL N eubeia mou SLépxeTal amo ta onpela B kat I éxel e€lowon tnv 3x-4y+4=0

OEMA I

M) No anodeifete dtun efiowon x> +y° +x-y -2+ 5 x+Ay+2A=0,AER
TAPLOTAVEL KUKAO Yl KABE POy aTIKO aplOud A.

l2) Na Bpeite to KévTpo Tou apamAvw KUKAOU Kot va artoSeifete OTL autd avrKeL o€ pa suBeia,
n omoia SLEpyeTal amo to onpeio A(2,1).

OEMA A

Ol ouvtetayuéveg 600 kKvntwv Py kat P, yia kdBe xpovikn otyun t (t>0) elvat:
P, (t,t+3) kat Py(2t-5, t+1) .
A1) Otav to P; €xel ouvtetayuéveg (1,4) mMoleg elval OL CUVTETAYUEVES TOU Py;
A2) Na BpeBel n andotacn Twv KWVNTWV TNV XPOVIKH OTLyun t = 2.
A3) Na BpeBouv oL ypOapUES TTAVW OTLG OTIOLEG KLVOUVTOL TOL KLVNTAL.
A4) Na e€eTaoeTe av UTIAPXEL tepLTWON:

) Na cuvavtnBouv oL topeleg ( OXL UTIOXPEWTLKA TA KLVNTA)

w) va cuvavtnBouv ta Kwvnta.
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@épata mpooopoiwong yLa TLG HNPOAYWYLKEG efetdoeLq

8’ KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na yapaktnpioete Ti¢ mPOTATELG TTOU akoAouTouv, ypapovtag otnv koAAa oo dimAa oto
ypauua mou avtiotolyel o kade mpotaon ™ Aé€n Zwoto, av n mpotaon eival owoth, h
Aadog, av n mpotaon givai AavBaouévn.

Ma to avtippona Staviopata & Kat B oyveL: ‘é+,§‘ =|a| +‘B‘

Taonueia A(1,1),B(-1,1) kae T (1, - 1) elvat kopudEg LOOOKEAOUC TPLYWVOU.

1
2
3. Av A # B, t0te n e€lowon Ax + By + I = 0 maplotavel mavrtote subeioa.
4. Av X =-5y,10te n ywvia twv X katy ivor 180°.

5

OtkOKAOL (x-1)°+(y+2)°=1 kat (x-2)°+ (y+ 1)* = 10 edpdmrovral efwtepikd

X, + X +
A2) Av A(xy,Y2), B(X1,y2) pe M(x,y) péoo tou AB, va amodeifete x = — 5 2 y= Y 5 Y2

OEMA B

Aivovrtat ot mapdMnAeg euBeieg ¢, 1 X—2y—-8=0, ¢, :2Xx—-4y+10=0 katto
onueio A tng &, TOU EXEL TETUNUEVN TO 4 .

B1) No Bpeite TI¢ cuVTETAYUEVEG TOU onpeiou A .

B2) Na Bpeite tnv e€lowon tng euBeiag (g) n omoia Siépxetal and to onueio A kat
gival kaBetn otnv evbeia &

B3) Av B eival to onpeio topng Twv ubetwv (g) kat (&, ), TOTe va Ppeite TIG CUVTETAYHEVEG TOU B .

OEMA I

Aivetoun eflowon X +y° -4Ax-4=0, ANER(1)

M) Na anodeifete otL N e€lowon (1) maplotavel KUKAO yla kKaBe A € R.

r2) Na amodeifete OtL oL KUKAOL TTOU opilovtal amo tnv e€icwon (1) dtépxovtat ano Suo

otabepa onuela.

r3) Na Bpeite Tov kUKAO o opiletal and tnv efiowon (1) kat edpantetal otnv evbeia
(€):y=x-2.

OEMA A

A1) A. Aivovtai ta Stavuopoata d=(y-2,x) kat ﬁ =(y+2,x+2) pe x,y€ ‘R . Na Bpeite tov

YEWUETPLKO TOMo C; Twv onueiwv M(x,y) Tou emuédou yla ta onola eivar a L g .

A2) Na amodeifete OTL 0 YeWUETPLKOC TOTOC C; €lval KUKAOG, TOU omoilou va Bpeite To KEVTPO
KalL TNV aktiva.

A3) Na Bpeite 116 €€loWoELG TWV EGATTTOUEVWY TOU KUKAOU Ttou SLEpxovTal armd To onueELo

A(0,5).
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9° KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na yapaktnpioete Ti¢ mPOTAOELG TOU akoAouTouv, ypapovtag otnv koAAa oo dinAa oto
ypauua mou avtiotolyel o kade mpotaon ™ Aé€n Zwoto, av n mpotaon eival owoth, h
Aadog, av n mpotaon givai AavBaouévn.

1. Av AI'=-BI't6te ta A, B, T eivat cuvevdetoka.

2. Mio epamtopévn evbeio Tov kbhov X2 + y? = 1 610 onpeio pe tetpmpévn 1, £xet e€icmon X +
y=1

3. To povadiaio didvoouo mov givol opdppono e T0 O = i+ 3] gtvon To dirdvouopa

— l e e
X = > (i+3j)).
4. Aivovtorta onueia A (-3,-1), B(2,2), ' (-3, 4) ka1 A (3, - 6). H gvbeio AB sivar kébe
npog Vv evbeia ['A.
5. O GEovag XX eivat GEovac ovppetpiog e mapaforng X° = 8y.
A2) K&Be kUKAOG éxel e§iowan e popdric X2 + y? + Ax +By + '= 0 pe A%+B>-4r>0 ka
avtiotpodwe Kabe e€iowaon tng popdn¢ (1) mapiotavel kUKAO.

OEMA B

Aivovtal ta onueia A(-2,0), B(2,0) kot M1(1, V3 ).

B1) Na dcifete 611 M3A L M;B.

B2) Na Bpebein e€lowon tov kKOKAOL TOL TEPVA 0d ToL onpeia A,B, M.

B3) No d¢ifete 011 10 onpueio My(-1, V3 ) aviketl 6tov KOKAo kot M,A | M;B.

B4) N dcifete 0T1 k0Oe onueio M(yo, o) Yo TO omoio oyvet MA L MB, avrkel 6Tov KOKAO
o0V  gpoTuratog (B).

OEMAT

Y& tpiywvo ABT eivat AB = (ﬁ, A +1) , AT = (3&, A —1) ,o0rmou A #0 kat A #—2 ko M givatto
UEoOo TN MAgLpaC Bl

1) Noa anodeifete otL AM = (2/1, /1)

— . (2
I2) Na Bpeite to A wote to Stavuopa AM eival k&Beto oto Stdvuopa o = (— : —ﬂj

A

3)lotnv T tou A tou Bprikote oto epwtnua 2, va urtohoyicste to eppadov tou tplywvou ABT.

OEMA A

Atvetar 1 g&iomon (Co): X2+y?-2x+4y=0 (1) kot 1 mapaPorn (Ca): y°=-2x (2)

A1) No amodeitete 011 e€icmwon (1) mapiotdver Khkho Kot va Ppeite To k€vipo
KOl TV 0KTivVe TOV.

A2) Noa Bpeite v e€lomon g epamtopnévng (&1) Tov kbkAov oto onueio B(2,0).

A3) Na Bpeite v eotia kot v devbetovoa g Tapafoing (2).

A4) Na Bpeite v eiomon g epamtopévng (&2) ™g mapaforng oto
onueio cM(-2,3) ko va Bpeite ) oyetikn g 0€omn pe v gubeia (1) .
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@épata mpooopoiwong yLa TLG HNPOAYWYLKEG efetdoeLq

10° KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na yapaktnpioete Ti¢ mPOTATELG TTOU akoAouTouv, ypapovtag otnv koAAa oo SimAa oto
ypauua mou avtiotolyel os kade mpotaon t™ A£€n Zwoto, av n mpotaon eival owoth, h
Aadog, av n mpotaon givai AavBaouévn.

1. HeuBelay = K’x + 1 oxnuatilel apPAeia ywvia pe tov d€ova x'x yia k&be K # 0.

2. 'Eva onpeio (xy, y1) €lval EcwTePLKO EVOC KUKAOU PE KEVTPO K (X, Yo) KOL OKTIVA p.
loxOe: (x1 - Xo)* + (y1 - yo)* < p”.

3. H kaprdAn mou maptotdvel n eflowon x* +y* = o, elvat ypadikr mapdotaon
ouvaptnong.

4. Av duo dlaviopata £Xouv (0EC CUVTETAYUEVECG HeV elval amapaltiTwe loa.

.+ B|= i +[B

5. ARo tnv lootnta ‘ OUUTEPALVOUE OTL T “,B glval opodpporna.

A2) Na anobeifete 4 //f < a =A- f3

OEMA B
g w=A-3)y+7
iy =(u-2)y+8

v =(2A-3)y-1

Kot ot evbeieg {
Sy =0Cu+Dy+2

Aivovtar ot gvbeieg {

B1) MMolec ouvObnKeg MpPEMEeL va LoxUoUV WoTe £1//g; kat {i//T,.
B2) No BpeBoulv ta A kol Y wote €1//g; kaLly//L,.

OEMA I

r) Av3 BA- AA =3 BI'-AB, va dciéete 6Tt ABTTA.

r2) Opoiwg av 2AA+3BA+2MB = AK + AM +BK t61¢ KA TN MA.

OEMA A

Aivetoun eflowon X +y +(A-2)x-2y+2-A=0, AER (1)

A1) Na amodeiete 6tLn e€lowon (1) maplotdvel KUKAO yla KABE payUaTiko aplopo

A Stadopetikd amd to 0 kal va Bpeite To KEVTPO KAL TNV OKTLVA TOU.

A2) Na Bpeite L maplotavel n e€lowon ya A = 0.

A3) T Tig mopamavw TESG Tou A, va amodeifete OTL oL KUKAOL TTou opilovtal amo tnv e€iowon
(1) dtépxovral amod otabepd onpeio.

A4) Na Bpelte TIC TLUEG TOU TPAyHATIKOU aplBpou A yla Tig omoieg o KUKAOG Ttou opiletat anod
v €lowon (1) va epamntetal otnv evbela e : 4x -3y +1=0.
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TeAeuTaieg OUUBOUAEG

1" guuBouAn

Mnv mravnyupidete TNV wpa Tou divovtal Ta Bépara. Evoexopeva va kpufouv

KATTOIEG TTAYIOEG TTOU ME TNV TTPWTHN MATIA dEV QaivovTal.

2n oupBouAn

Na gioTe YOxpaIpgol KATA TNV SIAPKEIA TWV ECETACEWYV YIO VO ATTOOWOETE OTO

MEYIOTO TNG TTPOETOINACIOG OAG.

3n ocuuBouAn

Mnv atroyonTteUeoTe av TUXOV 0ag @aivovTal AyvwoTa Ta BEpata. Oa

OKOAOUBNOOUV 2 WPEG TTOU PTTOPEITE VA KAVETE TA TTAVTA. Ziyoupa gival BEpaTa

TTOU KATTOU , KATTOTE Ta £XETE S10AXOEI.

4n ouuBouAn

Mnv oulntdrte pe AAAoug oCuVUTTOYNRPIOUG OOG YIA TIG AUCEIG TWV OEPATWY PETA

TO TéEAOG TNG €&éTaONG. TO HOVO TTOU B OAG TTIPOCPEPEI MIO TETOIA KOUBEVTA

gival rpoBAnuaTiopds. Av BéAeTe va cupBouAguTeiTe KATTOIOV , MIAQOTE ME TOV

utreUOuvo KadnynTA.

5n ouuBouAn

Mnv £mrnpeddeoTe aTTO EVOEXOMEVN ATTOTUXIO OE KATTOI0 HABNUA. ZKEPOEiTE OTI

gival KaAUTEPO va EXETE ATTOTUXEI O€ éva PABNua TTapd oe dUo N TTEPIcCOOTEPA.
....................................... Kal JETA

EUxopal emmiTuyxia otoug otéoxoug cag!imin
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