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1
ο
 ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ 

ΘΕΜΑ A  

Α1) Να χαρακτηρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουθοφν, γράφοντασ ςτην κόλλα ςασ 
δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε κάθε πρόταςη τη λζξη Σωςτό, αν η πρόταςη 
είναι ςωςτή, ή Λάκοσ, αν η πρόταςη είναι λανθαςμζνη. 

1. Αν ζνα γραμμικό ςφςτθμα ζχει δφο διαφορετικζσ λφςεισ, τότε κα ζχει άπειρο 
πλικοσ λφςεων. 

2. Τπάρχει ςυνάρτθςθ τθσ οποίασ θ γραφικι παράςταςθ διζρχεται από τα  

ςθμεία Α(1,2) και Β(1,3). 

3. Σο κλάςμα 
2

ζςν2α - 1
 είναι αρνθτικό για οποιαδιποτε γωνία α  

4. Δίνεται θ ςυνάρτθςθ με τφπο f (x) = x3  ,  τότε ιςχφει   f (2) > f (3)    

5. Η λογαρικμικι ςυνάρτθςθ με τφπο f (x) = logαx με 0  α  1 είναι πάντοτε   
γνθςίωσ αφξουςα    

  

Α2) Να αποδείξετε ότι ζνα πολυώνυμο Ρ(χ) ζχει παράγοντα το χ-ρ αν και μόνο   αν το   ρ  
είναι ρίηα του πολυωνφμου, δθλαδι αν και μόνο αν Ρ(ρ)=0 

ΘΕΜΑ Β 

 Αν το πολυϊνυμο Ρ(χ)= χ3 + αχ2 + βχ + γ ζχει παράγοντα το (χ-1)2  

Να δείξετε ότι :  

Β2)      α + β + γ = -1 και 2α + β = -3  

Β2)     Αν το γ είναι ρίηα τθσ εξίςωςθσ χ3 + χ -2 =0 να δείξετε ότι  γ = 1 και α = β = 1.  
 

ΘΕΜΑ Γ  

 Δίνεται ορκογϊνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( ̂ = 90ο) και ςθμείο Δ ςτθν ΑΓ ϊςτε ΑΓ=3ΑΔ. 

Γ1) Να αποδείξετε ότι εφ  ˆ = 



23

2




 

Γ2) Η ΒΔ είναι διχοτόμοσ τθσ γωνίασ ̂  , αν ̂  = 60
ο
. 

ΘΕΜΑ Δ 
 
Δίνονται οι ςυναρτιςεισ f(x) = ln(e2x-2ex+3)  και     g(x) = ln3+ln(ex-1). 
 
 Δ1) Να βρείτε τα πεδία οριςμοφ των f(x) και g(x). 
 
 Γ2) Να λφςετε τθν εξίςωςθ  f(x) = g(x). 
 
 Γ3) Να λφςετε τθν ανίςωςθ  f(x) > 2g(x). 
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2
ο
 ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ 

ΘΕΜΑ A  

Α1) Να χαρακτηρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουθοφν, γράφοντασ ςτην κόλλα ςασ 
δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε κάθε πρόταςη τη λζξη Σωςτό, αν η πρόταςη 
είναι ςωςτή, ή Λάκοσ, αν η πρόταςη είναι λανθαςμζνη. 

1. Αν μια ςυνάρτθςθ ƒ είναι γνθςίωσ φκίνουςα και ζχει ρίηα τον αρικμό 1, 

τότε κα ιςχφει ƒ(0) < 0 . 

2. Αν μία ςυνάρτθςθ ƒ είναι άρτια, τότε θ -ƒ είναι περιττι. 

3. Η ςυνάρτθςθ με τφπο  f (x) = lnx  είναι άρτια. 

4. Τπάρχει γωνία ω ϊςτε   2 = 
ωζςν

ζςν2ω - 1
2

  

5. Σο ςτακερό και μθ μθδενικό πολυϊνυμο ζχει βακμό 0.  

  
 

Α2) Να αποδείξετε ότι   θμ2α = 2 θμα ςυνα . 

ΘΕΜΑ Β  
 

Δίνεται το ςφςτθμα: 
x 2y 1

x y

  


  
 με παράμετρο λ  

Β1) Να λφςετε το ςφςτθμα για τισ διάφορεσ τιμζσ του λ .                        

Β2) Αν 1    και  0 0x , y είναι θ αντίςτοιχθ λφςθ του ςυςτιματοσ, να βρείτε γωνία 

[0,2 )  τζτοια ϊςτε 0x   και 0y                                                  

Β3) Αν 1  και  1 1x , y είναι θ αντίςτοιχθ λφςθ του ςυςτιματοσ, να δείξετε ότι δεν 

υπάρχει γωνία  , τζτοια ϊςτε 1x    και 1y                                 

 
 

ΘΕΜΑ Γ  

Δίνεται θ ςυνάρτθςθ f  με τφπο  f(x)= 42 x  + 216 x  

Γ1) Να βρείτε το πεδίο οριςμοφ τθσ. 
Γ2) Να εξετάςετε αν θ  f  είναι άρτια ι περιττι. 
Γ3) Τπάρχει ςυμμετρία ςτθ γραφικι τθσ παράςταςθ; 

 

ΘΕΜΑ Δ 
 

Αν x>0, y>0 και xyyx 722   να δείξετε ότι:  ylogxlog
2

1

3

yx
log ααα 


 

 

 

 

 



Θέματα πποσομοίωσηρ για τιρ πποαγωγικέρ εξετάσειρ 

    Copyright: Ηιίαο Ράηδνο  Καθηγηηήρ Μαθημαηικών.                                    emails:raidosi@yahoo.gr  

                       http://blogs.sch.gr/iraidos/                                                                        iraidos@gmail.com 
Σελίδα 4 από 12 

 

 

3
ο
 ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ 

ΘΕΜΑ A  

Α1) Να χαρακτηρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουθοφν, γράφοντασ ςτην κόλλα ςασ 
δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε κάθε πρόταςη τη λζξη Σωςτό, αν η πρόταςη 
είναι ςωςτή, ή Λάκοσ, αν η πρόταςη είναι λανθαςμζνη. 

1. Αν ςε ζνα γραμμικό ςφςτθμα είναι D = 0 , τότε το ςφςτθμα είναι κατ' ανάγκθ 
αδφνατο 

2. Ο κφκλοσ x2 + y2 = 1 και θ παραβολι y = x2 + 1 δεν ζχουν κοινά ςθμεία. 

3. Αν μία ςυνάρτθςθ f είναι γνθςίωσ αφξουςα, τότε θ - ƒ είναι γνθςίωσ 
φκίνουςα. 

4. Εάν μια γωνία φ είναι αρνθτικι τότε ζνασ τουλάχιςτον από τουσ θμφ και 

ςυνφ είναι επίςθσ αρνθτικόσ.  

5. Εάν μια γωνία ω αυξθκεί κατά π, τότε το ςυνω και το θμω αλλάηουν 

πρόςθμο.    

Α2) Να αποδείξετε ότι το υπόλοιπο τθσ διαίρεςθσ ενόσ πολυωνφμου Ρ(χ) με το χ-ρ  

      είναι ίςο με τθν τιμι του  πολυωνφμου για χ = ρ , δθλαδι  υ= Ρ(ρ). 

  

ΘΕΜΑ Β  
 

  Β1) Να αποδείξετε ότι θ ςυνάρτθςθ f(x) = 
x

x

1
  είναι γνθςίωσ αφξουςα ςτο  .  

   Β2) Να ςυγκρίνετε τουσ αρικμοφσ 
2015

2014
 και 

2014

2013
. 

 

ΘΕΜΑ Γ  

Γ1) Αν το πολυϊνυμο Ρ(χ)=3χ3+Αχ2-4χ-4 ζχει παράγοντα το (3χ+2) να δειχκεί ότι Α=5  

Γ2) Να παραγοντοποιθκεί θ παράςταςθ 3χ3+5χ2-4χ-4  

Γ3) Να βρεκοφν οι τιμζσ του τόξου ω ,0ο<ω<360ο ϊςτε να ιςχφει  

        3θμ3ω +5θμ2ω-4θμω-4=0.  

 

 ΘΕΜΑ Δ  

Δίνεται θ ςυνάρτθςθ f(x)=2θμxςυνx-2θμ2x- 3 ςυν2x, όπου x πραγματικόσ αρικμόσ. 

Δ1) Να μετατρζψετε τθ ςυνάρτθςθ f ςτθ μορφι f(x)=ρθμ(2x+φ)+k,  
       όπου ρ, φ, k πραγματικοί αρικμοί και ρ  0. 
Δ2) Να βρείτε για ποιεσ τιμζσ του x θ ςυνάρτθςθ f παίρνει τθ μζγιςτθ τιμι και ποια   
       είναι αυτι.  

Δ3) Να λφςετε τθν εξίςωςθ f(x) - f )
4

(


x = 2 ςτο διάςτθμα *0,π+. 
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4
ο
 ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ 

ΘΕΜΑ A  

Α1) Να χαρακτηρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουθοφν, γράφοντασ ςτην κόλλα ςασ 
δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε κάθε πρόταςη τη λζξη Σωςτό, αν η πρόταςη 
είναι ςωςτή, ή Λάκοσ, αν η πρόταςη είναι λανθαςμζνη. 

1. Τπάρχει γνθςίωσ μονότονθ ςυνάρτθςθ που διζρχεται από τα 
ςθμεία Α (1,2), Β(2,1) και Γ (3,3). 

2. Η ςυνάρτθςθ F:*-1,2+→R με ƒ(x) = 3x2 είναι άρτια. 

3. Εάν ο y αλλάξει πρόςθμο, τότε αλλάηει και το πρόςθμο του θμy και του 
ςυνy.  

4. Για οποιαδιποτε γωνία x ιςχφει: θμ2x = 2θμx.  

5. Η ςυνάρτθςθ ƒ(x) = lnx  ζχει ςφνολο τιμϊν το  . 
 

Α2) Να αποδείξετε ότι   θμ2ω+ ςυν2ω = 1   . 

 
ΘΔΜΑ Β  

Δίνεται το ςφςτθμα 








54

2

yx

yx




 και θ εξίςωςθ x 2 − λx − μ 2 = 0 , με λ, μ   .  

Να δείξετε ότι το ςφςτθμα ζχει μία μοναδικι λφςθ, αν και μόνον αν, θ εξίςωςθ δεν 
είναι αδφνατθ. 
 
 
ΘΔΜΑ Γ 

Δίνεται θ ςυνάρτθςθ f(x) =
xx

x








1

3

1

15
2

3

 

Γ1) Να βρείτε το πεδίο οριςμοφ τθσ ςυνάρτθςθσ.                                                         

Γ2) Να επιλυκεί θ εξίςωςθ f(x) = 2.     

Γ3) Να επιλυκεί θ ανίςωςθ f(x)   2.     
 
ΘΔΜΑ Γ 

Ζνα κζατρο ζχει 25 ςειρζσ κακιςμάτων χωριςμζνεσ ςε δφο διαηϊματα. Η κάκε μια 
από τισ ςειρζσ του κάτω διαηϊματοσ ζχει 14 κακίςματα και θ κάκε μια από τισ ςειρζσ 
του πάνω διαηϊματοσ ζχει 16 κακίςματα, ενϊ θ ςυνολικι χωρθτικότθτα του κεάτρου 
είναι 374 κακίςματα. 
Δ1)  Αν Χ ο αρικμόσ ςειρϊν του κάτω και Τ o αρικμόσ ςειρϊν του πάνω διαηϊματοσ, 
να εκφράςετε τα δεδομζνα του προβλιματοσ με ζνα ςφςτθμα δφο εξιςϊςεων. 
 
Δ2) Πόςεσ ςειρζσ ζχει το πάνω και πόςεσ το κάτω διάηωμα;                       
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5
ο
 ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ 

ΘΕΜΑ A  

Α1) Να χαρακτηρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουθοφν, γράφοντασ ςτην κόλλα ςασ 
δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε κάθε πρόταςη τη λζξη Σωςτό, αν η πρόταςη 
είναι ςωςτή, ή Λάκοσ, αν η πρόταςη είναι λανθαςμζνη. 

1. Τπάρχουν γωνίεσ ω τζτοιεσ ϊςτε θμω + ςυνω = 1.   

2. Αν θμx = 0 τότε ςυνx = 0.   

3.  Σο μθδενικό πολυϊνυμο είναι μθδενικοφ βακμοφ. 

4. Ο δεκαδικόσ λογάρικμοσ λζγεται και κοινόσ λογάρικμοσ.  

5. Αν θ μζγιςτθ τιμι μιασ ςυνάρτθςθσ είναι 1 τότε θ εξίςωςθ f(x)=0 είναι 
αδφνατθ.  

 

Α2) Να αποδείξετε ότι   Αν α>0 με α 1, τότε για οποιουςδθποτε ζ1 , ζ2 > 0 ιςχφει:
                                  logα(ζ1ζ2) = logαζ1  logαζ2 .        

 
 
ΘΔΜΑ Β 

Δίνεται το ςφςτθμα: 
 

 

1 x 3y 3

x 1 y 3

  


   

 , με παράμετρο α  . 

Β1)  Να αποδείξετε ότι αν το ςφςτθμα ζχει μοναδικι λφςθ τθν  0 0x , y , τότε 0 0x y  

Β2) Να βρείτε τισ τιμζσ του α   για τισ οποίεσ το ςφςτθμα: 
i. ζχει άπειρεσ ςε πλικοσ λφςεισ και να δϊςετε τθ μορφι τουσ.      
ii. δεν ζχει λφςθ.                                                                                

Β3) Να εξετάςετε τισ ςχετικζσ κζςεισ των δφο ευκειϊν που προκφπτουν από τισ   
       εξιςϊςεισ του παραπάνω ςυςτιματοσ για 3 , 2 , 2                        

 
ΘΔΜΑ Γ  

Να επιλυκοφν οι εξιςϊςεισ: 

Γ1) 2 ςυνx + 2·2 – ςυνx – 3 = 0   ςτο *0, 2π+ 
Γ2)  e 3·lnx = 7 e lnx + 6 
 
 
ΘΔΜΑ Γ  

Μία εταιρεία θλεκτρικϊν ςυςκευϊν ζχει υπολογίςει ότι το κόςτοσ καταςκευισ x 
χιλιάδων     ςυςκευϊν δίνεται από τον τφπο K(x)=x4+x2+6 ςε χιλιάδεσ €, ενϊ τα ζςοδα 
από τθν πϊλθςθ     τουσ αναμζνεται να είναι E(x)=4x3–x2–x χιλιάδεσ €. Πόςεσ χιλιάδεσ 
ςυςκευζσ πρζπει να    παραχκοφν ϊςτε θ εταιρεία να ζχει κζρδθ;   
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ο
 ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ 

ΘΕΜΑ A  

 Α1) Να χαρακτηρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουθοφν, γράφοντασ ςτην κόλλα ςασ 
δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε κάθε πρόταςη τη λζξη Σωςτό, αν η πρόταςη 
είναι ςωςτή, ή Λάκοσ, αν η πρόταςη είναι λανθαςμζνη. 

1. Αν θμx > 0 και ςυνx > 0 τότε εφx > 0.   

2. Ιςχφει 3θμ30° = θμ90°.   

3. Ο φυςικόσ  λογάρικμοσ λζγεται και νεπζριοσ  λογάρικμοσ.   

4. Μια γνθςίωσ μονότονθ ςυνάρτθςθ ζχει το πολφ μια ρίηα. 

5. Σο ομογενζσ ςφςτθμα ζχει πάντοτε λφςθ. 
 

 Α2)   Διατυπώςτε και αποδείξτε το ιεώρημα των ακεραίων ριζών πολυωνυμικθσ   

          εξίςωςησ. 

 

ΘΕΜΑ  Β  
 

Να λυκοφν τα ςυςτιματα: 
 

Β1) 










1log

20loglog

xy

yx xy

  

Β2) 














016225

02223

11 yxx

yxx

 

 

ΘΕΜΑ Γ  

Δίνεται θ ςυνάρτθςθ  f(x)= )3
2

()3( xx 


 , x  . 

Γ1)  Να δείξετε ότι f(x)= x32 . 

Γ2)  Να βρεκεί θ περίοδοσ και τα ακρότατα τθσ  ςυνάρτθςθσ f                                                            
Γ3)  Να ςχεδιάςετε τθ γραφικι παράςταςθ τθσ ςυνάρτθςθσ f ςε διάςτθμα μιασ 
περιόδου.                     
 

ΘΕΜΑ Δ  
 
Ο Κϊςτασ ζχει τρία παιδιά. Δφο δίδυμα κορίτςια και ζνα αγόρι. τθν ερϊτθςθ πόςων 
χρονϊν είναι τα παιδιά του απάντθςε ωσ εξισ. 
1. Σο άκροιςμα των θλικιϊν και των τριϊν παιδιϊν είναι 14 
2. Σο γινόμενο τθσ θλικίασ τθσ κόρθσ μου επί τθν θλικία του γιου μου είναι 24  
3. Σο άκροιςμα των θλικιϊν των κοριτςιϊν είναι μικρότερο από τθν θλικία του 
αγοριοφ. 
Δ1) Να γράψετε τισ εξιςϊςεισ που περιγράφουν τα ςτοιχεία 1. και 2. που ζδωςε ο 
Κϊςτασ.                                                                                                       
Δ2)Να βρείτε τισ θλικίεσ των παιδιϊν του Κϊςτα. 
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ο
 ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ 

ΘΕΜΑ A  

Α1) Να χαρακτηρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουθοφν, γράφοντασ ςτην κόλλα ςασ 
δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε κάθε πρόταςη τη λζξη Σωςτό, αν η πρόταςη 
είναι ςωςτή, ή Λάκοσ, αν η πρόταςη είναι λανθαςμζνη. 

1. Αν 0° < x < 360° και θμx = ςυνx τότε x = 45° ι x = 225°.  

2. Αν 0 < ω < φ < π τότε ςυνω < ςυνφ.  

3. Αν ζνα γραμμικό ςφςτθμα 2χ2 ζχει δφο διαφορετικζσ λφςεισ , τότε κα 
ζχει άπειρο πλικοσ λφςεων. 

4. Σα ίςα πολυϊνυμα είναι του ίδιου βακμοφ. 

5. Οτιδιποτε εκκετικό είναι πάντοτε κετικό.    
 

Α2) Να αποδείξετε τον τφπο εφ (α + β) = 








1
  

ΘΕΜΑ Β  
Δίνεται το πολυϊνυμο  Ρ(x) = λ x3-6x2+11x - κ     
Β1) Να βρεκοφν οι κ, λ    αν γνωρίηετε ότι  ο αρικμόσ 1 είναι ρίηα του Ρ(x)  και  
      ότι το υπόλοιπο τθσ διαίρεςθσ του Ρ(x) με το x+2 είναι ίςο με -60. 
Β2) Αν k = 6 και λ = 1 να λυκεί θ εξίςωςθ Ρ(x) = 0.  

Β3) Να λφςετε τθν ανίςωςθ 
32

)(
2 



xx

x
 < 0.   

  
ΘΕΜΑ Γ  

Για ποιεσ τιμζσ του x  με τθν ςειρά που δίνονται οι αρικμοί  log178 , 

log )322(81 xx  , x log3   είναι διαδοχικοί όροι αρικμθτικισ προόδου. 

 
ΘΕΜΑ Δ  
 

Ζνα παιγνίδι κρζμεται με ζνα ελατιριο από το ταβάνι. Σο φψοσ του από το πάτωμα 
ςε cm ςυναρτιςει του χρόνου t (sec) δίνεται από τθ ςχζςθ h(t)= α ςυν(ωt) +β  όπου 
α, ω, β πραγματικζσ ςτακερζσ. Όταν το ελατιριο ταλαντϊνεται, το ελάχιςτο φψοσ του 
παιχνιδιοφ από το πάτωμα είναι  20cm  και το μζγιςτο 100cm. Σθ χρονικι ςτιγμι t=0 
το φψοσ παίρνει τθν ελάχιςτθ τιμι του και ο χρόνοσ μιασ πλιρουσ ταλάντωςθσ 
(κζςεισ: ελάχιςτο-θρεμία-μζγιςτο-θρεμία-ελάχιςτο) είναι 6 sec. 

Δ1) Να δείξετε 
3


  .                                                                                    

Δ2)  Να προςδιορίςετε τισ τιμζσ των α, β αιτιολογϊντασ τθν απάντθςι ςασ. 
Δ3)  Να υπολογίςετε το φψοσ του παιγνιδιοφ από το πάτωμα 13sec μετά τθν ζναρξθ 
τθσ ταλάντωςθσ.                                                                                                  
Δ4)  Να χαράξετε τθ γραφικι παράςταςθ τθσ ςυνάρτθςθσ h(t), για 120  t  .                                                                                                                        
 



Θέματα πποσομοίωσηρ για τιρ πποαγωγικέρ εξετάσειρ 

    Copyright: Ηιίαο Ράηδνο  Καθηγηηήρ Μαθημαηικών.                                    emails:raidosi@yahoo.gr  

                       http://blogs.sch.gr/iraidos/                                                                        iraidos@gmail.com 
Σελίδα 9 από 12 

 

 

8
ο
 ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ 

ΘΕΜΑ A  

Α1) Να χαρακτηρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουθοφν, γράφοντασ ςτην κόλλα ςασ 
δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε κάθε πρόταςη τη λζξη Σωςτό, αν η πρόταςη 
είναι ςωςτή, ή Λάκοσ, αν η πρόταςη είναι λανθαςμζνη. 

1. Αν ω + φ = 180ο τότε ςυνφ = θμω.     

2. Αν  0 < φ < ω < π τότε θμφ < θμω.   

3. Ο άρρθτοσ αρικμόσ e  είναι περίπου 2,71828. 

4. Oι ρθτζσ και άρρθτεσ εξιςϊςεισ ανάγονται ςε πολυωνυμικζσ. 

5. Αν θ f είναι άρτια , τότε είναι και γνθςίωσ αφξουςα.  
 

Α2) Να αποδείξετε ότι Οι αντίκετεσ γωνίεσ ζχουν το ίδιο ςυνθμίτονο και αντίκετουσ 
τουσ άλλουσ τριγωνομετρικοφσ αρικμοφσ.    

ΘΕΜΑ Β  
 

Δίνεται το πολυϊνυμο Ρ(x)=x4–8x3+(5α–1)x2+8x–3α–6, α R .  
Β1) Να κάνετε τθ διαίρεςθ του P(x) δια του x2–1 και να γράψετε τθ ςχετικι 
ταυτότθτα. 
Β2) Να βρείτε το α ϊςτε θ παραπάνω διαίρεςθ να είναι τζλεια.                           
Β3) Για α=3 να βρείτε τισ ρίηεσ τθσ εξίςωςθσ Ρ(x)=0 κακϊσ και τα διαςτιματα, ςτα 
οποία θ  Ρ(x) είναι κάτω από τον άξονα x'x.    
 

ΘΕΜΑ Γ  

 Αν  ημω = 
5

3
 και για τθ γωνία ω επιπλζον ιςχφει 

2


    , τότε: 

Γ1) να δείξετε ότι 
7

2
25

   και 
24

2
25

                                  

Γ2) να υπολογίςετε τθν τιμι  
 

2 213 2 2 12

18 2 2 25 2 2

       
      

                                       

 

ΘΕΜΑ Δ  
Για τισ θλικίεσ των μελϊν μιασ τριμελοφσ οικογζνειασ ιςχφουν τα παρακάτω:  
Η θλικία τθσ μθτζρασ είναι τριπλάςια από τθν θλικία του παιδιοφ. Ο λόγοσ τθσ 

θλικίασ το πατζρα προσ τθν θλικία του παιδιοφ ιςοφται με 
3

11
.  

 Επιπλζον το άκροιςμα των θλικιϊν και των τριϊν ιςοφται με 115 χρόνια. 
Δ1)  Να εκφράςετε τα δεδομζνα με ζνα ςφςτθμα τριϊν εξιςϊςεων με τρείσ 
αγνϊςτουσ. 
Δ2) Να βρείτε τθν θλικία του κακενόσ.                                                         
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 ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ 

ΘΕΜΑ A  

Α1) Να χαρακτηρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουθοφν, γράφοντασ ςτην κόλλα ςασ 
δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε κάθε πρόταςη τη λζξη Σωςτό, αν η πρόταςη 
είναι ςωςτή, ή Λάκοσ, αν η πρόταςη είναι λανθαςμζνη. 

1. Αν θμω ςυνω < 0 τότε 0 < ω < π   ι    0 < ω < 2π.    

2. Τπάρχουν α, β με α = 2β ϊςτε θμα = 2θμβ.  

3. Αν μια ςυνάρτθςθ είναι φκίνουςα και ζχει ρίηα το 1 , τότε κα ιςχφει f(0) < 0.  

4. Μια υπερβολι και ζνασ κφκλοσ μπορεί να ζχουν το πολφ 4 κοινά ςθμεία. 

5. Ο βακμόσ του γινομζνου δφο μθ μθδενικϊν πολυωνφμων είναι ίςοσ με το 
άκροιςμα των βακμϊν αυτϊν. 

 

Α2) Να αποδείξετε ότι  ςυν2α = ςυν2α-θμ2α =2 ςυν2α-1 = 1-2θμ2α.  

ΘΕΜΑ Β  

Δίνεται θ ςυνάρτθςθ 2f (x) 2x 12x 19  
 

 Β1) Να δείξετε ότι θ  f γράφεται ςτθ  

μορφι:  
2

f (x) 2 x 3 1  
 

Β2) Δίπλα δίνεται θ γραφικι  παράςταςθ  
τθσ ςυνάρτθςθσ g(x)=2x2. το ίδιο 
 ςφςτθμα αξόνων, να ςχεδιάςετε τθ  

γραφικι παράςταςθ τθσ ςυνάρτθςθσ f  
 και να εξθγιςετε πϊσ αυτι προκφπτει  
μετατοπίηοντασ κατάλλθλα τθ γραφικι  
παράςταςθ τθσ g.                                                                                                         
 

 

ΘΕΜΑ Γ  
Δίνεται το πολυϊνυμο P(x)=αx3+(β-1)x2-3x-2β+6, όπου α, β πραγματικοί αρικμοί. 
Γ1) Αν ο αρικμόσ 1 είναι ρίηα του πολυωνφμου P(x) και το υπόλοιπο τθσ διαίρεςθσ του 
P(x) με το x+1 είναι ίςο με 2, τότε να δείξετε ότι α=2 και β=4. 
Γ2) Για τισ τιμζσ των α και β του ερωτιματοσ α), να λφςετε τθν εξίςωςθ P(x)=0. 

 

ΘΕΜΑ Δ  
 

 Η παλίρροια ςε καλάςςια περιοχι περιγράφεται από τθν ςυνάρτθςθ y=3ημ(


6
t), 

όπου y  θ ςτάκμθ του φψουσ  των υδάτων ςε μζτρα και t ο χρόνοσ ςε ϊρεσ. 
Δ1) Να βρείτε τθ υψομετρικι διαφορά ανάμεςα ςτθν ψθλότερθ πλθμμυρίδα και τθ 
μικρότερθ άμπωτθ. 
Δ2) Να κάνετε τθ γραφικι παράςταςθ τθσ ςυνάρτθςθσ για  0  t 12. 
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 ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ 

ΘΕΜΑ A  

Α1) Να χαρακτηρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουθοφν, γράφοντασ ςτην κόλλα ςασ 
δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε κάθε πρόταςη τη λζξη Σωςτό, αν η πρόταςη 
είναι ςωςτή, ή Λάκοσ, αν η πρόταςη είναι λανθαςμζνη. 

1. Ιςχφει ex = κ  lnκ = x   ,  κ > 0. 

2. Αν α>0 με α 1, τότε για οποιουςδιποτε κ1 , κ2 > 0 ιςχφει:  

logα(κ1κ2) = logακ1  logακ2 .        

3. Η ορίηουςα ενόσ ςυςτιματοσ είναι πραγματικόσ αρικμόσ. 

4. Αν μια ςυνάρτθςθ είναι άρτια θ περιττι και ζχει ρίηα τον αρικμό ρ 

 τότε κα ζχει ρίηα και τον αρικμό –ρ. 

5. Η θμιτονοειδισ καμπφλθ είναι άρτια. 
 

Α2) Να αποδείξετε ότι Αν α>0 με α 1, τότε για οποιουςδθποτε ι > 0 , θ    ιςχφει:
  

                                 logαζ
θ
 = θ.logαζ .        

 
ΘΔΜΑ Β  

Δίνεται θ παράςταςθ: Α = 
x

x





1

2

 

Β1) Για ποιεσ τιμζσ του χ ορίηεται θ παράςταςθ Α; 
Β2) Να αποδείξετε ότι 1 x                                                              

Β3) Να επιλφςετε τθν εξίςωςθ 
2x 1

1 x 2





 ςτο διάςτθμα  0,2  .              

 
 

ΘΔΜΑ Γ  

Δίνεηαι ηο πολςώνςμο P(x) = kx
3
 - (k + λ)x

2
 + λx + 1. 

Γ1)  Αν Ρ 









2

1
= 7 και P(-1) = 23, να αποδείξεηε όηι k = -6 και λ = -5.  

Γ2) Να γίνει η διαίπεζη ηος P(x), για k = -6 και λ = -5, με ηο πολςώνςμο 2x + 1 και να 

      γπαθεί ηο P(x) με ηην ηαςηόηηηα ηηρ Εςκλείδειαρ διαίπεζηρ. 

 

Γ3) Να λςθεί η ανίζωζη P(x) > 7  για k = -6 και λ = -5. 

 
ΘΔΜΑ Γ 

Δίνεηαι η ζςνάπηηζη f(x)= ln 












5

12

x

x

e

e
. 

Δ1)Να βπείηε ηο πεδίο οπιζμού ηηρ f(x). 

 

Δ2)Να λύζεηε ηην εξίζωζη   f(x) = 2ln2 . 

 

Δ3)Να λύζεηε ηην ανίζωζη   f(x) > 0. 
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Σειεπηαίεο ζπκβνπιέο 
1

η
 συμβουλή 

Μελ παλεγπξίδεηε ηελ ώξα πνπ δίλνληαη ηα ζέκαηα. Δλδερόκελα λα θξύβνπλ 

θάπνηεο παγίδεο πνπ κε ηελ πξώηε καηηά δελ θαίλνληαη. 

2η συμβουλή  

Να είζηε ςύρξαηκνη θαηά ηελ δηάξθεηα ησλ εμεηάζεσλ γηα λα απνδώζεηε ζην 

κέγηζην ηεο πξνεηνηκαζίαο ζαο. 

3η συμβουλή 

Μελ απνγνεηεύεζηε αλ ηπρόλ ζαο θαίλνληαη άγλσζηα ηα ζέκαηα. Θα 

αθνινπζήζνπλ 2 ώξεο πνπ κπνξείηε λα θάλεηε ηα πάληα. ίγνπξα είλαη ζέκαηα  

πνπ θάπνπ , θάπνηε ηα έρεηε δηδαρζεί.  

4η συμβουλή 

Μελ ζπδεηάηε κε άιινπο ζπλππνςήθηνύο ζαο γηα ηηο ιύζεηο ησλ ζεκάησλ κεηά 

ην ηέινο ηεο εμέηαζεο. Σν κόλν πνπ ζα ζαο πξνζθέξεη κηα ηέηνηα θνπβέληα είλαη 

πξνβιεκαηηζκόο. Αλ ζέιεηε λα ζπκβνπιεπηείηε θάπνηνλ , κηιήζηε κε ηνλ 

ππεύζπλν θαζεγεηή.  

5η συμβουλή 

Μελ επεξεάδεζηε από ελδερόκελε απνηπρία ζε θάπνην κάζεκα. θεθζείηε όηη 

είλαη θαιύηεξα λα έρεηε απνηύρεη ζε έλα κάζεκα παξά ζε δύν ή πεξηζζόηεξα. 

 

                                                                           Kαη κεηά……………. 

 

 

Δύρνκαη επηηπρία ζηνπο ζηόρνπο ζαο!!!!!!!!!!!!! 

 


