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OZ£HOTO TPOCOUOLWONG VLA TLG TTPOAYWYLKEG EEETACELS

1° KPITHPIO AZSIOAOTHXHY

OEMA A

A1) Na xapaktnpioeTe Ti¢ MPOTAOEL TOU akoAouBoUv, ypdpovtac otnv kOAAa oo SimAa oTo ypduua mou
avtiotolyel o€ kade mpotaon tn Aéén Twoto, av n mpotacn gival cwoth, nn Aadog, av n npotaon ival
AavSaouévn.

1. Avy>0,tote:a>p blvet a y>By.

, YLOL OTIOLOU SHTIOTE MPAYUATIKOUG aplOpouc a kat B.

2. loxvet |a+ B|=|a|+|B
ﬂ 2

3. AvA=0,An 6lakpivouoa Tou TPLWVUHOU ox’+Bx+y = 0, o % 0 TOTE LOXVEL aX2+BX+Y = a(x + 2_j
o

4. Av A( a, B) elval éva onueio tou Kapteolavol eMUTESOU, TOTE TO CUUUETPLIKO TOU WC TTPOC TNV
apx O twv afovwv eival to onueio I B ,a) , TOU €XEL TETUNUEVN TNV TETAYHUEVN TOU A Kol
TETAYUEVN TNV TETUNUEVN TOU A.

5. Ot euBeleg ™G popdncy = a x +B , omou a otabepo kat B petaBAnto, eival 0Aeg mapAAAnAEGg
Hetafl TOuG.

A2) Ava, B > 0 va anodeifete oTL K/Z(/_ = Ya-pf

OEMA B
Na Bpeite Tpelg aptBpoUG yLo TOug omoioug LoxUouv Ta €ENG:

i) elval dtadoyikol 6poL aplOpUNTIKAC TPoodou

ii) €xouv aBpolopa 15

iii)av o’ autoug mpooBéooupe toug apBpolg 1, 4, 9 avtictolya Ba yivouv Siadoyikol Gpot

YEWUETPLKAG MPOOSOoU.

OEMAT
Aivetatto n e€lowon x° +(A+1)x+2—-A=0, AeR
r) Na Sei€ete 6t n Stakpivouoa g efiowong eivat A=A* +6A—7
r2) Na Bpeite TIC TLHEG TOU A yLa TIC OTIOLEG N €€lowan €XEL PO LOTIKEG PITEC.

r3) Avn efiowon €xeL pileg x,,x, tOTe va deifete 6t d(x,,-1)-d(x,,-1) =4

OEMA A
210 Suthavo oxrpa divovtal ot ypadIKEG TAPACTACELS

800 ouvapthoswv pe tinoug: f(x) = x> +A kot g(X) =V X+« .

A1) Aflomolwvtag to oxnpa va ypaete ta nedia opopol A
kal B twv ocuvaptioswv f kal g avtiotowya.

“gin)

{ -

.--F"'Fﬁi.-;l-

A3) Na amobeiete OTL TO CUPUETPLKO onueio M’ /1
K&Oe onpeiou M(a, B) TnG ypadikic $4320 Y231 4567830
napdotaong tng f wg mpog tn iyotdpo TG
TPWTNG Kol TPitNG ywviag Twv afévwy,
Bploketal otn ypadLkn mapaotacn tng
ouvaptnong g.

L R R )
-t

A2) Na Bpelte TIC TLUES TWV K KALA.

e S F
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OZ£HOTO TPOCOUOLWONG VLA TLG TTPOAYWYLKEG EEETACELS

2° KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) No xapaktnpiOoeTe TIG MPOTATELS TTOU akoAouBouv, ypagovtac otnv KoAAa oag SimAa oTo ypauud mou avtloTolyel o€ kade
npotaon th Aéén Zwato, av n npdtaon ivat owotn, § Aadog, av n npdtaon ivat Aavoacuévn.

1. Av 6> 0 tote |X| <@ < -08<x<B. 2. Ava= 0 katvéptiog, tote Vo' = |a|

3.AvA> 0, A n Stakpivouoa Tou TpLwvOHoU ax’ +Bx+y =0, a # 0 TOTe LoXVeL ax’ +Bx+V = (X- X )(X - X, ), OMOU X3
, X, oL pilec Tou TpLwvLpOU.

4. Tpeic apBuoi a, B, y eivat SLadoxtkoi dpot aplBUNTIKAC TPOOSOU av Kat uovo av LoxUet B’= ay

5. KaBe katakopudn subeia €xel ue Tn ypadlki mapaotach oG cuvaptnong f to moAu éva koo onpeio.

A2) Motot givat oL TUTOL TOU ABPOIGHATOC KAl TOU YIVOREVOU TwV piwv TG eficwong ax +Bx+y=0, a # 0;

Anodeifte toug.

©EMA B

Ot apbuol x+4, 2x+3, 5x-6 elvat oL dadoykol 6poL ag ,ay ,ag aviiotoa piag aplBunTkiG mpoddou

HME TIPWTO 6po a1 Ko Stadopd w.

B1l) Na Bpeite TNV TLUA TOU X.

B2) Na amodeifete OTL n Stadopd tng aplBUNTIKNG Tpoddou eival w =3.

B3) No Bpeite Tov mpwto 6po a1 KaBWwG KaL TOV ELKOCTO 6pO g TNG POOSou.

OEMA I

Ie évav afova pe apyn O ta onueia A, B kat M avtlotolyolv 0TouG paypatikoug aptbuolg 2, 4
KoL X avtiotolya.
M) Na SLITUTIWOETE T YEWMETPIKN EPUNVELR TwV apacTdoewy X —2/kat  [x—4|

r2) Avioxvet |x—2/-|x—4

, TOTE TIOLOL YEWUETPLKN LBLOTNTA TOU onpelou M avayvwpilete; Na
QLTLOAOYNOETE TNV QMAVINGH 00G.

r3) Av et [x—2| > |x—4
TG B€0€Lg Tou onpeiou M otov agova Kal va BPELTE TIC TIUEG TOU X. 2T OUVEXELQ
va eniBePalwoete pe aAyePPLKO TPOMO TNV AMAVTNOH 0OG.

, TOTe e BAon To mMPonyoUUEVO EpWTNUA va TpocdloploeTe

OEMA A
3to Suthavo oxua Sivovtal ol ypadlkéG MAPUOTACELS §
. . . . 7
0o ouvaptioswv f kat g, mou eivat oplopeveg oto R. "
A1) Na smiAboete ypadka tnv g€iowon f(x)= 3. 5 y=Hx)
, , , 4
A2) Na emiAvoete ypadikd tnv aviowon f(x) < g(x) 3
A3) Av oL tumoL Twv ouvaptnoewv f kalt g Twv : =gix)
omoiwv oL ypadlkéG mapaotdoelg paivovral
vpaduke P ¢ 5432 1458 78 31
2 B |
. . , X®—2x-3
oto duthavo oxnua ival f(x) :T 2
3
kat g(x) =—x*+7x—7, va emoAnBeveote ahyePpikd -4
TO CUUMEPACHATO TwV SU0 TPONYOUUEVWY EPWTNHUATWV.
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OZ£HOTO TPOCOUOLWONG VLA TLG TTPOAYWYLKEG EEETACELS

3’ KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na XxapaKktnpioete T MPOTACELS TOU akoAouBouv, ypadovtag otnv KOAAa cag SitAa 0To YPAHKUO TTIOU QVTLOTOLXEL O€
KABe nmpotaon tn Aéén Zwoto, av n npdtaon sival owoth, | Adbog, av n npdtaocn ivat AavOacpévn.

1.Av -3y < 9 1OtE X < -3
2.H guBeia ¥ = (14A%)x+2010 eivor mapdAAnAn otnv eubeia Y = 2Ax+2020 yia kéBe A € K.
3.Av q, B, v, Stadoyikol 6pol aplBuntikng mpoddou tote B-a =y - B.
4. To tpuvupo f(x)= ax® +Bx+Yy, a#0, pe A < 0 eivaL ETEPOGNHO TOU O Yo KAOE TLUA TOU X.
5.H euBeia P = x+2 €xel ouvteleotn StevBuvong to 1.

A2) Na anobeifete 6t o+ B| < || + |B| iakdbe o B eR.

OEMAB

2 2
KOl = ——
3+ 5 NP3

B1) Na beiete 0Tl a+B =3

Aivovtat oL aplOpol o =

B2) Na Seiete OtL oL aplBpol o, B lval avtiotpogdol.

B3) Na ypdyete pla efiowon 2°° BaBpou rou €xel pileg Toug apduoug a, B.

OEMAT
Mtac akoAouBiac To dOpOLoHA TWV V TPWTWVY OpwV TNC lvat Sy =3v>+v .

) Na Bpeite To @aBpolopa twv (v-1) MPWITWV 6pwWV TNC

r2) Na Bpeite Tov vIooTO TNG OPO Q.

r3) Na Bpeite Tov 0pO A yy1.

r4) No amodeifete o0tL n akoAlouBia auth elvatl aplBuntikn mpdodog

r5) Na Bpeite TNV TaN TOU OGpoOUL TN TTOU lval ioog pe 100.

OEMA A

1
3to Suthavo oxnua divetal n ypadikn mapdactacn tng cuvaptnong f pe f(x) = 3 X2 4+KX + A .

A1) Na Bpeite ypadka tig pileg tng e€iowong
f(x)=0

A2) Aflomolwvtag To ABpolopa Kol TO YWWOUEVO TwV
plwv tn¢ e€iowong f(x) =0 va Bpeite: ez}

o) tov aplOuod K

’ 4341 | 12245578900
B) Tov apBpo A
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OZ£HOTO TPOCOUOLWONG VLA TLG TTPOAYWYLKEG EEETACELS

4° KPITHPIO AZEIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na XxapaKtnpicete T MPOTACELS TOU akoAouBouv, ypdadovtag otnv KOAAA cag SUmAa 0To YPAMMA TIOU QVTLOTOLXEL o€
KABe nmpotaon tn Aéén Zwoto, av n npotaocn sivar owoth, | Adbog, av n tpdtaocn ivat AavOacpévn.

1.H e€lowon a x + B = 0 pe a=0 kat B = 0 €xet pa povadikn Avon.

2.Av B > 0 t6te |X| <8 < -B<x<.

3.0 VIOOTOG OPOC AV ULOC YEWUETPLKAC TtPoodou pe Adyo A ivat a, = ag- A y.g.
4.01euBelec Y = ag) + By kat P = ayx + B2 elval mapdAANAeC av Kal HOVO v o1=0;.

5Av 2xS 8kau-2x<-8tote x =4

a+
A2) Na dsiéete Tpeic apOpoi a, B, v civor drudoykoi 6por aprdunTikig Tpoddov av Kut pévo av p = > 4
OEMA B
3
, , X* —4x
Aivetaw n ouvaptnon f(x) = >
X —
B1) Na Bpeite to medio oplopoL tng cuvaptnong f.
B2) Na amodeifete ot f(x) = x* +2x
B3) Na AUoete tnv e€iowon f(x)=8.
OEMAT
Aivetaun flowon  (A+2)x* +(2A+3)x+A-2=0(1),  pe MApAUETPO A£-2.
M) Na beiete otLn Stakpivouoa tng e€lowonc (1) eivat:  A=12A+25
r2) Na Bpeite TI¢ TIHEG TOU A2-2, wote n elowon (1) va €xetl Vo pileg
TIPOYLOTLKEG KOL AVLOEG.
r3) Na ekdppdoete wg ouvaptnon tou Ato abpolopa twv plwv S=x3+X; Kal
TO YWOUEVO TWV pL{wV P=X1X,.
) No eeTdoeTe av UTIAPXEL TLUNA TOU A WOTE yLa TIG pileg X1, X, G e€lowong (1)
va LloXUEL n oxéon (X1+X2-1)+( X1-X2+3)%=0
OEMA A
‘Evag mAnBuopdg Baktnpldiwy tputhacialetal o aplOpuo kabe pia wpa.
A1) Av apyikd urtdpxouv 10 Baktnpidia, va Bpeite o mARBo¢ Ttoug LoTepa amo 6 WPEC.
A2) Xto TéA0G NG €KTNG wpag 0 MANBuouog YekaAleTal Pe pia ovoia, n omola OTAUATAEL TOV
TOAOMAQGLAG IO TOUC KOt GUYXPOVWE TtpoKael kataotpodr 3310 Baktnpdiwv avd wpa.
A) Na Bpeite to mARBog twv BaktnpLdiwv mou anopévouv 20 WPEG UETA TOV PEKATUO.
B) Metd mooeg wpeg PeTA TOoV Pekaopo Ba kataotpadolv oAa ta Baktnpidia;
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OZ£HOTO TPOCOUOLWONG VLA TLG TTPOAYWYLKEG EEETACELS

5” KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na XxapaKktnpioete T MPOTACELS TOU akoAouBouv, ypadovtag otnv KOAAa cag SitAa 0To YPAHKUO TTIOU QVTLOTOLXEL O€
KGO nmpotaon tn AéEn Zwoto, av n npotaon eivatl owoth, | AdBog, av n rpdtaocn ivat AavOacpévn.

1. O v1o0oToC 6pog o, HLag aplOpNTIKAG Tpoodou pe dtadopd w eivat o, = ag + (v - 1) w.
2. HoakoAouBia 2,5, 8, ... elval yewWUETPIKA TTPO0SOG.
3. HeuBeia Y = x+2 €xel ouvteleotr) SievBuvong to 1.

4. AvO>0tote |x| >8 <-6>x> 6.
5. Av x<5, TOTE |x-5=5-x
A2) O VI00TAHC OPOC YEWHETPLKAC TTPOOSOU HE TPWTO 6po a; Ka Adyo A givata, = oy A V7

OEMA B
Ye évav afova pe apyn O ta onpeio A kat M avtloToLoUV GTOUC TPAYHATIKOUC apldpolg 3, X

avtiotowxa kat oxdet 2 x| = [x -3 .

B1) Na SL0TUNWOETE T YEWHETPIKT EppNVEia Twy apactdoewy |X| Kot [x—3

B2) Na umoAoyioete to AOyo AM
oM

B3) Me xprion tou afova va mpoodlopioete Toug VO MPaAYUATIKOUG aplBpols X Tou
TIOPLOTAVEL TO onpeio M. XItn ouvéxela va emiPefalwoete pe aAyeBPIKO TPOMO TNV AMAVTINON
oag.

OEMAT
Aivetaln e€lowaon x2-2(k-1)x+k+5=0 (1), HE MOPAUETPO A € R.

1) Na eifete dtL n Slakpivouoa tne e€lowonc (1) eivat: A = 4A%-12)\-16.
r2) Na Bpeite Tig TLHEG TOU A € R, woTe N e§lowaon va £xeL 6V0 Pleg MPAYATLIKES KAL AVLIOEG.

r3) Av n e€iowon (1) £xel pileg Toug aplBPOUC X1, X, Katd ( X1, X2 ) €lvat n amoéotacn TwV X1, X, OTOV
Agova TWV MPAYUATIKWY aplOpwy, va Bpeite yla moleg TEG Tou A oxUet: d (X1, X2 ) =2 N7

OEMA A
Eva KAELOTO 0TASLO0 €XEL 25 OELPEC KABLOUATWY. ZTNV MPWTN OElpd €xeL 12 kabiopata kal kKabepd

Qo TIG EMOUEVEC OELPEG EXEL SUO KaBilopata mapamavw arno TV IPonyouUEeVn.

A1) Na Bpeite mooa kaBilopata €xel n peocaia kal moca n teAevtaia ceLpa.

A2) Na urtoAoyiloETe TNV XWPNTLKOTNTA TOU oTtadiou.

A3)0L pabntég evog Aukeiou TpokeLEVOU va tapakoAouBrioouv o ekdnAwon, katédafav oAa ta

kaBlopata anod tnv 7n péxpL kat tnv 14n oelpd. Na Bpeite to mAnBog twv pabntwv tou Aukeiou.
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OZ£HOTO TPOCOUOLWONG VLA TLG TTPOAYWYLKEG EEETACELS

6° KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na XapaKtnpicete T MPOTACELS OV akoAouBouv, ypadovtag otnv KOAAa cag SitAa 0To YPAMKUO TTIOU QVTLOTOLXEL O€
KABe nmpotaon tn Aéén Zwoto, av n npotaocn sival owoth, | Adbog, av n tpdtaocn ivat AavOacpévn.

1.Av-2<yx < 3totex € [-2,3)
, , , , 1
2.H guBeia P = Ax+1 eivar kabetn otnv eubeia P = Zx+1 ,A#0.

3.H akolouBia pe a 41 = a, + 3 elvat aplBuntikn mpoodoc.
4. Av f(x) =x+1lkat a< B, totef (a) <f(B).

5.Ma va eival pia akoAouBia ay, Ay, ... 0V YEWUETPLKA TPO0S0o¢ PEMEeL To mNAiko dUo omolovdnmote
Opwv va eivat otaBepo Ae R *

A2) O viooTt6Gg 6p0G apLOUNTIKAG TPOASOU HE TPWTO OPO o Kal Stadopd w givar a, = a; +(v-1) w .

OEMA B
Atvetat to TpLwvupo f(x)=2x" —x—10 kat o aplOpos a = 7 ,0mou Ae R
+
B1) No Avoete tnv avicwon f(x)<0
B2) Na amodeifete 0tt —1<a <2 yia k@Be Ae R
B3) Na Bpeite To mpoonpo tou aptbuol f(a)
OEMAT
¥
‘Eva opBoywvio pe SLaoTACELS X, Y €XEL MepipeTpo M kal
euBadov E=4.
) Na ekdpAoeTeE TO Yy CUVOPTNCEL TOU X KOL OTN X

. o 8
ouvéxela va Bpeite ot N=2x+ —, x> 0.
X

r2) Av eivat N=8 va anodeifete otL T0 0pBOYWVLO ELVOL TETPAYWVO.
r3) No amodeifete 6Tt M =8 ylakdbe x >0

OEMA A
Aivetain eflowon  (x - 2) >= A(4x - 3), pe mopdpetpo Ae R
A1) Na ypdete v e€iowon otn popdr ax’+Bx+y=0, a # 0.
A2)Na Bpeite yla OLEG TLUEG TOU A N e€lowan €XEL PLEC TIPAYHUATIKESG KOL AVIOEG.
A3) Av x4, x; givat ot pilec tng e€lowong, otnVv mepimtwon mou €XeL pileg MPAYHUOTIKESG KOL AVIOES,

i) va umoloyloete ta S=x;+X; Kal P=x1x,

ii) va amodeifete 6tL N mapdotacn A = (4x; - 3)(4x,; - 3) elvat ave€aptntn tou A, SnAadn otabepn).
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OZ£HOTO TPOCOUOLWONG VLA TLG TTPOAYWYLKEG EEETACELS

7° KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na XapakTnpiceTe TIg MPOTACELG TOU akoAouBoUv, ypddovtag otnv KOAAM oag SUTAa 0TO yPALO TTOU QVTLOTOLXEL o€
KABe nmpotaon tn Aéén Zwoto, av n npotaocn sival owoth, | Adbog, av n tpdtaocn ivat AavOacpévn.

1. Otav n efiowon x> + Px + y = 0 £xeL 5U0 pileC ETEPOONEC, TO Y Elval APVNTIKOC apLOpAC.
2. Avps, p; eivat pitec tne e€iowong ax® + Bx +y =0, a = 0 ot ‘lepz‘ Ba eival pilec tng e€lowong
ax’ + B|x|+v=0.
3. To 25 eival yeWUETPLKOC HECOC TwV aplOpwv 5 Kal 45.
4. Avf(x) = x+x, tote yla kaOe x € R wxvet f(-x) +f(x)=0.
5. AV |x|+|y/=0, tote x=01H Y=0.
A2) Na deitete: Tpeic apiOpoi a, B, y eivar Sradoyikoi 6por apOunTIKic TPoddov av Kat pévo av p>=a vy .

OEMA B

Atvetau n e€lowon x> —Ax+A -1, émou Ae R

B1) Na 8eifete OtLn Stakpivouoa tne e€iowonc eivat A=A> —4A+4

B2) Na &eiete OtL N eflowon €xel mpayUaTIKEG pileg ylo kabBe A e R

B3) Av x,,x, €ivat ot pileg tng e§iowong va deifete OTL X, +X, =X, *X, +1

OEMAT

Aivetal n mopaporr y =x> —4x+3 koin eubeia y=2x—A, Ae R.

) Na deifete 6tLav A =6 10TE N €uBeia kat N mapaBoln €xouv €va HOVO KOO oneLo, TO
OTIOLO OTN CUVEXELX VO TIPOCOLOPIOETE.

r2) Na Bpeite TG TIWEG TOU A yia TIC omoieg n mapaBoAn kai n euBeia €xouv duo Kowa onueia.
r3) Av Bpeite TV T ToUu A woTte n euBeia va SLEpXeTaL amo TV kopudr NG apaP oAng Kot
0Tn OUVEXELA va PO SLopioeTe To AAAO KOO Toug onpeio.

OEMA A
O Alovuong ypadel oto TeTpadLo tou toug aplBuoug 3, 7, 11, 15,... kat cuveyilel mpooBEtovtag KAbe

dopad 1o 4. ITapatdsl otav £xel ypa el toug 40 TPWTOUG Ao Toug apldpols autoug.

A1) Eival ol mapanavw apBpol Stadoxikol opot plog aplduntikng mpoodou; Na altloAoynoeTe TtV
arndvtnon oag.

A2)Na Bpeite to aBpolopa Twv 40 autwy aplBpwy.

A3)Eival o apBuog 120 évag and autolg toug 40 aplBuoug; Na altloAoynoeTe TV anavinon cog.
A4)0 lNwpyog mrpe To TETPAdLlo Tou Alovion Kal ocuvéXLoe va ypadel Sladoxikoug 6poug tn¢g dlag
apLOUNTIKAC TTPOOSOoU, Ao eKEL TTOU €ixe oTtapATOEL 0 AlovUong UEXPL va epdavioTel o aplBuog 235.

Na Bpeite To dBpolopa Twv aplBuwv mou gypae o MNwpyog.
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OZ£HOTO TPOCOUOLWONG VLA TLG TTPOAYWYLKEG EEETACELS

8’ KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

Al) Na xapaktnploete T MPOTAOELS ToU akoAouBoulv, ypddovtag otnv KOAa oag SimAa oto
YPOUHQ TIOU QVTLOTOLXEL o€ KABEe mpotaon tn AéEn Zwoto, av n mpotaon eival owotn, 1 Adadog,

av n pdtacn eivat AavOaopévn.

1. HeuBeia P = ax+p téuvel tov Y'Y oto onueio A(0,B).

2. Otav n efiowon ax’ + Bx +y = 0, o < 0 éxeL SVO pileC ETEPAONHES, TO Y ElvaL APVNTIKOG OPLOUAC.

H apBuntikn mpoodocg 24, 17, 10, ... eivat yvnoilwg avouaoa.

4. Hetiowon 3 +37 =-1 eivat adlvarn.

5. To oUvoAo TIHwV TNS AoyaplOuLKAG ouvaptnong pe tuto f (x) = log.x pe 0 < a = 1 eivat

T0 SLACTNHA [0,+0)

A2) Na artodeifete 6tL: Av A>0, Tote ax’ + Bx +y = a(X-X1)( X-X2) , @ # 0, KAt X3, X, Ot pileg Tou

TPLWVUHOU.
©OEMA B

X% —3xX+2
Atvetal n ouvaptnon f pe tomou f(x) = |X _]4

B1) Na Bpeite to nedio oplopol NG ouvaptnong f.

2—-x x=<1

B2) Na amobeifete ot f(x) =
Xx-2 x>1

B3) Na oxediaoete tn ypadlkn mapdotacn tng cuvaptnong f.

OEMA I

1) Na anobeifete ot av x° > K(x+1) yLo KGBe XeR , Tote -4 <K< 0.

I2) No Bpeite to mARBoC Twv plwv Tne efiowong x> —2(A+2)x+A% = 0 yia Tt Stddope TIES Tou AeR.

OEMA A

Aivetal évag mpaypatikog aplBpuog x mou kavormolel tn oxéon: d (x, 5) < 9.

A1) Na amoSwoeTe TNV MAPATIAVW OXECN AEKTIKA.

A2) Mg xprion tou dfova Twv MPAYUOTIKWY aplBuwy, va mapaoctioete o€ popdn Slaotipatog to

oUVOAOo Twv duvaTtwy TLUWV TOU X.

A3) Na ypadete t oxéon pe to oUUBoAO TG amdAutng TLUAG Kal va emiBeBalwoete Pe aAyeBpLko

TPOTIO TO CUUTMEPACO TOU epwTtrpatog (B).

A4) Na XpnOLUOTIOLOETE TO CUUMEPAC O TOU EpwTApatog (y) yia va deifete otL:

|x—14| +|x+4|=18.
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OZ£HOTO TPOCOUOLWONG VLA TLG TTPOAYWYLKEG EEETACELS

9° KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

A1) Na yapaktnpioete TIg POTAoELS Tou akohouBolv, ypddovtag otnv kOMa oag Simha oto ypduua tou
avTlotolxel oe kaBe mpotaon t Aé€n Twoto, av n mpotaon sival owotn, | AdBog, av n mpdtaocn sival
AavOaouEvn.

1. HeuBeia P = (1+A)x+A\*-3A+2 Siépxetat and v apxi 0(0,0) Twv afévwy povo otav A = 1.
2. Otav n efiowon ax’ + Bx +y = 0, a # 0 €xeL 5U0 pilec opdonpeC, To P eivat mdvta BeTKOS aptOpdcC.
3. Hyeswpetpkr mpoodog 5, 10, 20, ... elvat yvnolwg avéouvoa.
4. Hetiowon (a-1) x = a(a-1) éxel povadikri Auon Thv X = a.
5. To abBpolopa dU0 dppnTwv aplBuwv elval dppntog apLlBuoc.
A2) Ta Betikolg aplBpolc o, B kat BeTik6 aképato v LoXUEL N wooduvapia: a=p < a'=p".

OEMA B (Movabdeg 10+5+10)
Aivovtal oL aVIoWOELS [x+1]<2  kat  x* x-2>0.
B1) Na eTuAUGETE TIG AVICWOELC.
B2)B) Na Ssi€ete 6TL oL aviowoelg ouvaAnBevouv yla x € [-3, -1).
B3) Av oL aptBuoi p; Kat p, AVAKOUV 0TO GUVOAO TwV KOWWV AUCEWV TWV SUO AVIOWOEWY, VA
Oeifete 0T py-p2€ (-2,2)

OEMA I

I'1) Bpeite to A étot wote n e€iowon x* + 3Ax + A2 + 5\ + 15 = 0 va éxeL pila o 1.
[2) Bpeite tnv GAAN pilo tng €lowong.

3) Metatpéte To Mpwto pENOC TG e€iowon og ywidpevo.

OEMA A

310 Suthavd oxrpa Sivovtal ot ypadlkég mapaotdoslc Vo cuvaptioswy fkat g.
A1) No Bpeite toug apBuove f(-3),f(-1), f(1), f(3),
f(5) kat f(7)

A2) Na Bpeite Ta Kowad onpela Twv duo ypadikwv
TIOPOCTACEWV.

A3) Av emunmAéov 600el OTL oL TUMOL TWV TOPATIAVW

, , x?—2x-3
ouvaptioewv f kat g eivat f(x) =— kat

4

X+9
2

OUUTEPOOUA TOU TIPONYOUUEVOU EPWTNAUATOC.

g(x) = va emaAnBeleote alyefplkd To

in
'S
[
L

[ 1 273 4 5 6 7 8 98 10

hl-/)-muhumqmmﬁ

Copyright: Hriog Pawdog Kadnynthic Mabnpatikdv. emails:raidosi@yahoo.gr
http://blogs.sch.gr/iraidos/ iraidos@gmail.com
YeAido 10 omd 12




OZ£HOTO TPOCOUOLWONG VLA TLG TTPOAYWYLKEG EEETACELS

10° KPITHPIO AZIOAOTHXHY

OEMA A

A1) No xapaKtnploeTe TG MPOTACEL TTOU akoAouBoulv, ypadovtag otnv KOAAa oag SimAa oTto ypAapuua Tou
avTiloTolyel og kABe mpdtaon tn Aé€n Twotd, av n mpotaon sival cwotn, n AdBog, av n mpdtacn sival
AavBacopévn.

1.H euBeia P = 2x-6 Téuvel Tov afova X x oto onpeio A(O,-6).

B

2
2.AV py, p, elvat piZeg Tng e€iowonc ax’ + Px+y =0, a# 0 TOTE pl2 + pi = (— —j .
o

3. Houvdptnon pe tomo f(x) = ax* eivat mapaBon.

4. Twva sival pia akohouBia ay, ay, ..., O, YEWUETPLKN TIPO0S0G péneL n Stadopd Vo Stadoxikwy Opwv va
elval otaBepn.

5.. H ouvdptnon f(X):% opiletatoto R.
X2+

A2) Av M( X, ) eivat to péco tou TuAparog AB pe A( a ) kat B(B), B> a, tote Yo = 2175
2

OEMA B
Aivetaw n e€lowon A x2 —(A +1)x+A=0 pe A=0.
B1l) Na amodeifete OtL N e€lowon va £XEL TTAVTOTE MPAYHATIKEG pilec. Ma ToLEC TIUEG TOU A €Xel Loeg pilec;
B2) Na amodeifete otL oL pileg NG e§lowong elval aviiotpodol aplbpuot.
B3) Av A>0 kau pileg Tng e§ilowong eivat X1,X5 , va anmodeiéete otL:
a) OvapiBuoi xq,xp €eivat Betiko.
B) loxvet (x1 +x3 )( xq xp +3) > 4.

OEMAT

Aivetow n akohouBia pe S, =2 (3'- 1)

F1)Na Bpebeit0 S 4

I2) Na Bpebeito a,

3) Na Bpebei 1o o iy

F4) Na SeyBei 6tL autr ival yewpeTpkn tpoodoc¢ kat va Bpebei o A kat o as.
'5) Ndooug dpouc TNC MPETEL v TIAPOUE, YLoL val xou e GBpolopa 484;

GEMA A
Aivovtat ot cuvoptrioetg f(x)=4x+2katg(x)=x> -9 ue nedio optopov 1o R.

A1) Na Bpeite ta onpeio TopA ¢ TNE YpadIKAC mApdoTaong ThE ouvaptnong g e Tov dfova XX .
A2)Na e€etdoete av n ypadiki apdotaocn tne f téuvel Toug dfoveg og KamoLo and to onpeia (3, 0) kat (-3, 0) .

A3)Na anobeifete 6TL Sev UTIAPXEL onpeio Tou GEova X X TTOU N TETUNMEVN va LkavoTtolel Th oxéon f(x)=g(x).

A4)Na Bpeite ouvdaptnon h rou n ypadikr tng mapdotaon va eival eubeia kat va TEUVEL TN ypadikr mapdotacn
¢ g oe onpeio tou afova x'x kat thv f og onueio tou y'y.
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O£0Ta MPOCOUOLWONG YLOL TLG TTPOOYWYIKEG EEETACELG

TeAevtaiec cUUBOUAEC

1" SuuBouAn

Mnv ntavnyupilete tnv wpa ntovu divovrtoan ta O£pata. Evéexopeva va kKpUBouv KATOLEG TayideC Ttou
HE TNV MpWTN patid ev paivovral.

2n JuuBouAn

Na giote PUXpaALpOL KATA TNV SLAPKELA TWV EEETACEWV YLA VAL OLTIOSWOETE OTO LEYLOTO TNG
MPOETOLaOLOG OOG.

3n JuuBouAn

Mnv anoyonteVeCTE av TUXOV cag ¢aivovtal dyvwota ta OEpata. Oa akoAovbricouv 2 wPEeG Mov
MIOPELTE vaL KAVETE T MAVTA. Ziyoupa €ival OEpata mou KAMOoU , KAMOTE Ta £XeTe S16ayxOeL.

4n JuuBouAn

Mnv cuintarte pe aAloug cuvurtoPriplolc oag yra TG AUOELS TV OEPATWV RETA TO TEAOG TNG
g€€taong. To povo nou Ba oag npoodEpel pia TETola KouBEvta sivor mpoBAnUATIONOG. Av O€AeTe va
oupBouAeuteite KATOLOV , LIAROTE LE TOV UTtELOUVO KABnyNnTH).

5n JuuBouin

Mnv ennpedleote ano evoeXOEVN anotu)ia o€ KAMOL0 padnua. ZkedOeite OtL elval KaAutepa va
€XETE AMOTUXEL O €va HABnua mapa os Vo N MepLocoTEpPQ.

.......................................... KOl LETAL ,

EUXopaL erituyio otoug otoxoug oo
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