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ΘΕΜΑ 1
ο
  

A. Έζηω ε ζπλάξηεζε  f:A     R   Πωο νξίδεηαη ε παξάγωγνο ζπλάξηεζε ηεο f ; 

  Μονάδες 6  

 

B. Να απνδείμεηε όηη αλ κηα ζπλάξηεζε f:AR    είλαη παξαγωγίζηκε ζ’ έλα ζεκείν 0x A  λα 

απνδείμεηε όηη είλαη θαη ζπλερήο ζην ζεκείν απηό. 

Ιζρύεη ην αληίζηξνθν; 

  Μονάδες 9  

  
    Γ.   Να σαπακηηπίζεηε ηιρ  πποηάζειρ πος ακολοςθούν, γπάθονηαρ ζηο ηεηπάδιό ζαρ ηην 

ένδειξη Σωστό ή Λάθος  δίπλα ζηο γπάμμα  πος ανηιζηοισεί ζε κάθε ππόηαζη.  

α. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη νξηζκέλε θαη παξαγωγίζηκε ζην  0,  θαη παξνπζηάδεη ζην 0 

ηνπηθό αθξόηαην ηόηε, αλαγθαζηηθά,  ζα είλαη (0) 0f   . 

Μονάδες 2  

β. Αλ κία παξαγωγίζηκε ζπλάξηεζε f  δεν είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζ’ έλα δηάζηεκα Δ ηόηε, 

πάληα, ζα ππάξρεη 0   x     γηα ηα νπνίν ζα ηζρύεη: 0( ) 0f x   

Μονάδες 2  

 γ. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα [ , ]    θαη ηζρύεη: ( ) ( )f f    ηόηε, 

αλαγθαζηηθά, ε ζπλάξηεζε ζα έρεη έλα ηνπιάρηζηνλ θξίζηκν ζεκείν ζην [ , ]   . 

Μονάδες 2  

δ. Αλ ε ζπλάξηεζε  f  είλαη ζπλερήο ζην R ηόηε δελ κπνξεί , ζε θακηά πεξίπηωζε, λα έρεη 

θαηαθόξπθε αζύκπηωηε. 

 

Μονάδες 2  

ε.  Αλ γηα ηηο παξαγωγίζηκεο ζπλαξηήζεηο ,f g  ηζρύεη lim ( )
x

f x


  , lim ( )
x

g x


  ηόηε γηα 

ηνλ ππνινγηζκό ηνπ νξίνπ 
( )

lim
( )x

f x

g x
 κπνξνύκε, ζε θάζε πεξίπηωζε, λα εθαξκόζνπκε ηνλ 

θαλόλα De L’ Hospital 
  Μονάδες 2  
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ΘΕΜΑ 2
ο
  

Δίλεηαη  ε  παξαγωγίζ ηκε  ζπλάξηεζε  f  [0,+∞) κε 
2 ln , 0

( )
      , 0

x x x
f x

x

 
 


 

 

α.   Να δε ίμεηε  όη η  α=0 θαη  λα βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ζηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο ζην ζεκείν ηεο Ο(0,0). 

Μονάδες 8  

β.    Να κειεηήζεηε  ηελ  ζπλάξηεζε ωο  πξνο ηελ  κνλνηνλία  θαη  λα βξε ίηε  ηα  ηνπηθά  

ηεο  αθξόηαηα .  

Μονάδες 6  

γ.  Να κειεηήζεηε ηελ ζπλάξηεζε ωο πξνο ηα θνίια θαη λα βξείηε  

ηα ζεκεία θακπήο.  

Μονάδες 6  

δ .  Να βξείηε ην πιήζνο ηωλ ξηδώλ ηεο εμίζωζεο ( )f x k ,  γηα ηηο  δηάθνξεο ηηκέο  

ηνπ πξαγκαηηθνύ αξηζκνύ k .  

Μονάδες 5  

 

 

ΘΕΜΑ 3
ο
  

 

Έζηω  ε παξαγωγίζ ηκε  ζπλάξηεζε f :R R θαη  ε  g:R R γ ηα  η η ο  νπνίεο  γλωξίδνπκε 

όη η :  

 ε f ζηξέθεη ηα θνίια θάηω, 

 ε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε ζην ζεκείν ηεο  3, (3)A f  έρεη εθαπηνκέλε ηνλ x΄x ,  

 2( ) ( 2 )g x f x x  ,  γηα θάζε xЄR.  

α.  Να δείμεηε όηη ( ) 0f x  ,  γηα θάζε xЄR. 

Μονάδες 5 

β. Να δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f παξνπζηάδεη κνλαδηθό αθξόηαην,  

(ηνπηθό ή νιηθό) . 

Μονάδες 6 

γ.  Να κειεηήζεηε ηελ κνλνηνλία ηεο ζπλάξηεζεο g θαη λα βξείηε ηηο ζέζεηο ζηηο νπνίεο  

παξνπζηάδεη ηνπηθό αθξόηαην θαζώο θαη ην είδνο ηνπ αθξόηαηνπ.  

Μονάδες 8 

δ.  Αλ, επηπιένλ, γλωξίδνπκε όηη ε ζπλάξηεζε f  είλαη δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ηόηε:  

i. λα δείμεηε όηη θαη ε g  είλαη δύν θνξέο παξαγωγίζηκε θαη  

ii. λα δείμεηε όηη  ε εμίζωζε ( ) 0g x   έρεη  δύν ηνπιάρηζηνλ ξίδεο.  

 

Μονάδες 6 
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ΘΕΜΑ 4
ο
  

 

Έζηω  ε ζπλάξηεζε f :R R  κε  xexxf x ,)(  θαη 
1

a
e

 .  

 

α. Να βξεζνύλ νη αζύκπηωηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f  θαη  

 

λα δείμεηε όηη  δελ έρεη ζεκεία θακπήο.   

 

Μονάδες 6 

β.  Να δείμεηε όηη:  
( 1)

( 1) ,    
a x ax

ax a xe e
e e x

a




     

 

Μονάδες 6 

γ .   Να δείμεηε όηη:  ( ) 0f x   ,  γηα θάζε xЄR.  

 

Μονάδες 6 

δ .   Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ a  γηα ηελ νπνία ηζρύεη ( ) 1f x    ,  γηα θάζε xЄR.  

Μονάδες 7 

 

          
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ΕΤΥΟΜΑΙ  ΕΠΙΣΤΥΙΑ ΣΟΤ ΣΟΥΟΤ Α!!!!!! 

 


