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ΘΔΜΑ 1

ο 

 

Α. Nα αποδείξεηε όηι:  

Αλ Μ(x ,y) κέζν ηωλ Α(x1,y1), Β(x2,y2)  ηόηε    ηζρύεη:      x =    1 2x x

2


  θαη   y = 1 2y

2

y
   .                                                                

      Β. Να βάιεηε ζε θύθιν ηνλ αξηζκό πνπ αληηζηνηρεί ζηε ζωζηή απάληεζε. 

        Γίλεηαη ην δηάλπζκα 


 =(3,-2) θαη ηα ζεκεία A(4, -1), B( -2, 7) , Γ(0,3) θαη Δ(1,5) .     

        (i)   Πνην από ηα δηαλύζκαηα είλαη ίζν κε ην  : 

                         

          (ii) Πνην από ηα δηαλύζκαηα είλαη παξάιιειν κε ην  : 

        
 

Γ. Δξωηήζεηο ηνπ ηύπνπ «ωζηό-Λάθος » 

  1. Αλ α


 = β


, ηόηε α


 = β


.      

2. ην νξζνγώλην ζύζηεκα ζπληεηαγκέλωλ Οxy ην δηάλπζκα ΟΑ = ι i


 + ι j


, ι  R  βξίζθεηαη ζηε  

δηρνηόκν ηεο γωλίαο xOy.       

3. Αλ α


.β


 > 0, ηόηε ( α


,


β


) είλαη νμεία.      

4. Με πιεπξέο νπνηαδήπνηε δηαλύζκαηα α


, β


, γ


 ηέηνηα  ώζηε α


 + β


 + γ


 = 0


 νξίδεηαη ηξίγωλν.   

  

   Μονάδες2+1+2=5 

 

 

ΘΔΜΑ Β 
Γίλεηαη ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ θαη ηα κέζα Κ, Λ ηωλ ΑΓ, ΒΓ αληηζηνίρωο. Να απνδείμεηε όηη:  

ΑB  + AΓ + ΓΒ + ΓΓ  = 4 ΚΛ  

Μονάδες 5 
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1o ΓΔΛ  ΝΔΑ ΙΩΝΙΑ  

 

 

ΓΙΑΓΩΝΙΜΑ   
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ΣΑ 

 

ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ 
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ΟΜΑΓΑ Α΄ 
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ΘΔΜΑ Γ 

 

   Δίνονται  τα διανφςματα


 ,  με |


 |= 4 , |


 | = 3 και (


 , )=
3

2π
 . 

  Να υπολογίςετε τον κЄR  ώςτε τα  διανφςματα 


u =


 +2


  και


v =


 +κ


 να είναι κάθετα. 

 

 

 

 

ΘΔΜΑ Γ 

 

   Για τα διανφςματα


 ,  δίνεται ότι |


 |= 1 , |


 | = 1 και (


 , )=
3

2π
 . 

   Έςτω τα  διανφςματα 


u =2


 +4


  και


v =


 -


 . 

 
   Να υπολογίςετε 
 

α. το εςωτερικό γινόμενο 


 .


              

                   

β. τα μζτρα |


u |, |


v | των διανυςμάτων 


u ,


v  

 

γ. το εςωτερικό γινόμενο 


u .


v  

 

δ. το ςυνημίτονο τησ γωνίασ των διανυςμάτων


u και


v . 

 

Μονάδες4*1,25= 5 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ΔΤΥΟΜΑΙ  ΔΠΙΣΤΥΙΑ ΣΟΤ ΣΟΥΟΤ Α!!!!!! 
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ΘΔΜΑ 1

ο 

 

Α. Nα αποδείξεηε όηι:  

      Αλ Μ κέζν ηνπ ΑΒ ηόηε      OM  = 
OA  + OB

2
.              

 
      Β. Να βάιεηε ζε θύθιν ηνλ αξηζκό πνπ αληηζηνηρεί ζηε ζωζηή απάληεζε. 

        Γίλεηαη ην δηάλπζκα 


 =(4,2) θαη ηα ζεκεία A(0, 1), B( -2, 7) , Γ(4,3) θαη Γ(1,5) .     

        (i)   Πνην από ηα δηαλύζκαηα είλαη ίζν κε ην  : 

                         

          (ii) Πνην από ηα δηαλύζκαηα είλαη παξάιιειν κε ην  : 

      

 
    Γ.     Δξωηήζεηο ηνπ ηύπνπ «ωζηό-Λάθος » 
 

1. Αλ ΑΒ  + ΒΓ  = ΑΓ , ηόηε ηα ζεκεία Α, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά.      

  

2. Αλ α


 = ι β


, ηόηε α


 // β


.  

3. Αλ είλαη ( α


,


β


) > 
2

π
, ηόηε α


.β


 < 0.     

4. Όηαλ νη ζπληειεζηέο δπν δηαλπζκάηωλ είλαη αληίζηξνθνη  αξηζκνί ηόηε ηα δηαλύζκαηα είλαη θάζεηα.  

   

  
Μονάδες2+1+2  = 5 

 

ΘΔΜΑ Β 

 

Αλ ΑΚ  + 3 ΒΚ  - 2 ΒΑ  = ΒΛ  + 3 ΑM  , λα απνδείμεηε όηη ηα Κ,Λ,Μ είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

Μονάδες 5 
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ΘΔΜΑ Γ 

Δίνονται  τα διανφςματα


 ,  με |


 |= 2 , |


 | = 3 και (


 , )=
3

π
 . 

  Να υπολογίςετε τον κЄR  ώςτε τα  διανφςματα 


u =3


 -


  και


v = κ


 +2


 να είναι κάθετα. 

Μονάδες 5 
 

 

 

ΘΔΜΑ Γ 

 

   Για τα διανφςματα


 ,  δίνεται ότι |


 |= 2 , |


 | = 1 και (


 , )=
3

π
 . 

   Έςτω τα  διανφςματα 


u =


 +2


  και


v =


 - 4


 . 

 
   Να υπολογίςετε 
 

α. το εςωτερικό γινόμενο 


 .


                     

            

β. τα μζτρα |


u |, |


v | των διανυςμάτων 


u ,


v  

 

γ. το εςωτερικό γινόμενο 


u .


v  

 

δ. το ςυνημίτονο τησ γωνίασ των διανυςμάτων


u και


v . 

 

 

 

Μονάδες4*1,25= 5 
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