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1. Aiverar ouvdptnon f:R— R yia 1nv onoia 1ox0er: f3(x)+f(x)=3x—1 yia kdbe xeR.
Na anodeiere oTI:;

a) n f eival yvnoing av&ouoa.
B)va anodei€ete &1 n f avricTpépeTal kai va Bpeite v 1.
y) Na Bpeite Ta dlactnpata ota onoia n ypa@Ikh napdotaocn Tng f Bpioketal ndvw and
v y=X.
d) n e€icwon f(f(x))—f(x2 —3x) =0 éxel TouNdxIoTOV Wia piZa oo (0,1).
g) n f eival cuvexng oto R .
o1) n f eival napaywyiciyn oto R .
2) Na BpeiTe Tnv epanTopévn TG ypagIKAg napdctaong Tng f*oto X, =1.

n) Na anodei&ete &1 undpxel povadiké & (O, 1) TETOI0, MOTE 2f(§) = f(0,1)+f(0,01).

] ) o f(2)x°+x2-1821 - 3f(x)—6x+3
0) Na unoloyioete 1a épia: 1. lim 2 5 i. Iim————
x40 XU 44X -1 x-1 x-1

2. Aiveral n cuvdpTtnon f(x) =2-X-Inx.

a) Na anodeiEete o1 n f eival yvnoing ¢Bivouoa.
B) Na Adoete Tnv e€iowon f(x) = f(l) .

y) Na A0oete Tnv avicwon X+Inx >1.
0) Na anodeiEete 611 n e&icwon f(x) = 0 éxel TouAdxioTov pia AUon oTo didoTnpd (l e) .

€) Na anodei&ete 611 n epantouévn NG C, oT1o onpeio Pe TETUNPéEVN X, =1 oxnuarticel e

9
Toug d&oveg Tpiywvo ue eufadd Z .

o1) Na anodeiEete 611 n f avtioTpégeTal kKal va Bpeite To (f’l) (1) .
) oo f(x)-2 o f(x)+x-2
¢) Na unoloyicete 1a 6pia: i. lim———— i. Iim————
x—0 X x—1 Xx—=1

3. Eotw ouvdptnon f ouvexng Kai yvnoing au&ouca oto [a,B], O<a<p yiatnv onoia

iox0e1 f(x)#0 yia kd6e x €[ a,B | ka f(a)f(B)f(a;BJz (a;ﬁ) .

a) Na anodei€ete 611 f(x)>0 yia kdbe x e[ a,B].

B) Na anodei&ete o611 UNApXel X, € (a,B) TETOIO, (DOTE: f(XO) = OLTJFB .
v) Na anodei&ere 611
(OL+B)3X3+mLX o+p
i) lim 3 5 :f(B)f
x>0 8f (o) x° —5x* +7

f(o‘gzﬁjxtf(a)xs_zf(g)
LT (B + f(w)

=+00.

4, Aiverai cuvdptnon f:R — R yia Tnv onoia ioxver: f3(x)+3f(x) =x—3 (1) yia

.



Kabe xeR.
a) Na anodeiEete &1 n f avtioTpépetal kal va Bpefte nv .

B) Na anodei&ete 611 n f eival yvnoiwg av&ouca cto R .
y) Na Aoete Thv e&iowon f(x) = f(x).

O) Av f’l(f(|z -6 —8i|) —1) =3, va BpeiTe ToV YEWHETPIKS TOMO TWV EIKOVWV TWV HIYadIKWV

Z.
€) Na anodeifete 611 3< |Z| <17.

of) Av z=a+Bi, a,peR, va anodei€ete 6T n eEicwon (oc—6)2 x* +(B—8)2 Xx—5=0 éxel

ToUAdXIoTOV Wia pida oto didoThua (0,1).

5. Aiveral n cuvdptnon f(x) = (oc—3)2 x® +(B+4)2 X' =1,veN" kal o piyadikég
zZ=a+pi, o, € R.Av n eikdva Tou PiyadikoU , aviKel o€ KUKAO JE KEVTPO K(3,—4) Kal
aKkTiva p = \E T1OTE:

a) Na anodeiete 611 n e€icwon: f(x) =0 éxel TouhdxioTov pia pida ot didoThua (0,1).

B) Na anodeiEete 4mi ﬁﬁ |Z—1+ 2i| < Sxﬁ.

. , f(x
y)Av Zz=4-5i, va Bpeite Tov v e N* yia Tov onoio lim #:1.
x40 X© —2X +4

6. Aivetal cuvexng kail yvnoing avEouca oto R ouvdptnon f, yia tnv onoia 1ox0et:
lz-1f(x)+|z+i|f(2-x)=|z-1, zeC-{L} xeR.
a) Na anodeiEete 611 |Z —1| = |Z + i| .
B) Na anodeiEete omi Re(z) = —Im(z).

y) Na AUceTe Thv avicwon f(x) <% .

0) Na Bpeite TNV €AAXIOTN TIUA TOU LETPOU |Z—4i|

€) Av Ixirjgf(x) =0, va BpeiTe 10 Ixir;nzf(x).

7. Aiveral ouvexng ocuvdptnon f :[O, 1]—) (0, +oo) Kal ol piyadikoi apiBuoi z = X+(X—1)i,
w=f(X)+i, X e[O, 1], He elkbveg Ta onpeia A,B avriotoixa.
a) Na anodei&ete 411 undpxel TOUAIXICTOV Wid TIUA TOU X € (0,1), yla Tnv onoia 1o
Tpiywvo OAB, énou O n apxh Twv agbvwy, eival opBoywvio oto O.
B) Av |Z| :|W| Kal |Z—W| = \/5 vad anodeiEete OTI;
i W=z i, (z—w)100 =(z+w)lOO i, (z—kw)lOO =(kz+w)

v) Av |Z| :|W

100

,kelR

Kal |Z—W| #+/2 , va anodeiete OTI:

i z¥ =w", v,keN*
ii. ol EIKOVEG TWV PIYadIKwv U, WU, zU, U e C oxnuaTtifouv opBoywvIo Kdl IGOCKENEG

Tpiywvo.



8. Aiveral cuvexng cuvdptnon f opiouévn oto R Kal ol piyadikoi,
z=o+f(B)i ,.w=Ff(a)-pi

P . . . 2 2 2 ,
énou ol a,B eival opdonpol. Av||z—W| :|z| +|W| , TOTE:
. . z .
a) Na anodeiete 6110 — €ival npayuaTtikég.
W

B) Na anodei&ete 611 n e€iowon f(X) =0 éxel TouhdxioTov pia piZa oTo (oc,[}).

y) Na anodeigete 611 01 €IKOVEG TWV MIYAdIKWVY Z , —Iw Kal n apxn O Twv agdévwv,
oxnuaridouv opBoywvio Tpiywvo.

9. Aivetal cuvdptnon f cuvexng oto [l 2] Kal ol hiyadikoi Z = f(1)+i Kal W= 1+f(2)i yid
Toug onoioug 1oxUel 4TI |Z +W| = |Z —W| .
a) Na anodei&ete 611 n e&icwon f(x) =0 éxel ToUNAXIoTOV UIa pia oTo didoTnud [1, 2].
B) Av f(2) =1, 161¢:

i. va BpeiTe To yewpeTpikd TéNo Tng elkdvag M Tou piyadikou z.
ii. va Bpeite TNV eAAXICTN TIUA TOU |Z —u| ,6nou ue Cue |u+4i| = \/E

10. Aiveral cuvdptnon f cuvexng oto R kal o diyadikdg aplBuég z = 1+f(1)i yia Tov onoio
IoXUEI OTI: |Z + 9i| = 3|Z +i| . Na anodeitere 6t
a) |z|=3 B) f(1)=8
Y) Yndpxel TouAdxioTov éva X, € (O, 1) T€TOIO, WOTE 2X0f2 (X0 ) -5=4x,.

B) AiveTal Piyadikée W yia Tov onoio 1oxvel: 3w =iz +2. Na Bpeite Th ypaupni othv onoia
KIvouvTal ol EIKGVEG TOU W.

11. Aiveral n cuvdpTtnon f(x):|zz|x2"+1+(|z2 —:l|+1)x—7, veN* zeC. Avyia Tov piyadikéd

Z 10XUEl |Z—]J =4—|Z+]1 , TOTE:

a) Na Bpeite Tov YEWUETPIKS TOMO TwV EIKOVWYV TOU PIyadikoU Z,
B) Na anodeiEete 6T ‘22‘ +‘Z2 —;q -7,

Y) Av z,,z, dUo ano Toug piyadikoug z, va anodei&ete 4T |Zl —22| <4,

0) Na anodeiEete 611 n f avTioTpépeTal.

€) Na BpeiTe Ta Kolvd onpeia Twv ypagIk®dv napactdoewv Twv f kar .

12. Aivetain cuvdptnon f:R —> R pe Tunof ‘Z X |‘+3 yld kdBe X e R, énou z

MIYadIKOG JE |Z| =1. Na anodeiEete o611

a) f \/ﬂx —2Im(z)-x*+1+3 yia kdBe xR . B) H feival cuvexng.
y) Av |Im |< 1va qnoéeiEeTe OTI UNAPXEl X, € (0,1) TETOIO, OTE f(xo)z X
d) Av f( ) 6, va Bpeite Tov Z.

£)’Eotw piyadikog w pe w=iz.
i. Na Bpeite To yewpeTpIK,S TOMO TOU W.
ii. Na Bpeite Tig duvatég TIEG Tou |Z —W| .

0



13. Aivetal n cuvdpTtnon f(x) :|XZ+]l—4 ,2eC, xelR pe Im(z) #0.
a) Na anodei€erte 611 n f eival cuvexnig kal napaywyioiun oto R .
B) Av f(—2) = f(2) , TOTE:
i. va anodeifere ém z el
ii. va Bpeite To ouvolo Tiywv Tng f Kal va anodeiEete 611 n e€iowon f(x) =0 éxel
akpiBwg dUo piceg.
iii. va anodeigete 611 undpxel e R 11010, WOTE |§Z+]1 =14.

z=T(X)+inux
14. Aivetal n cuvexng ouvdptnon f oto R kal o piyadikég apiBusde ( ) s , TETOIOG

|z|2 —2Re(z)Im(z)=x*+9

WOTE: yia kdbe xR,

a) Na anodeieTe 6T n cuvdpTnon g(x) - f(X)—m,LX dlaTtnpei ctaBepd npdéonpo cto R .
o 072,
i. va Bpeite Tn cuvdpTtnon f .
_ f(x)+nux-3
lim———
ii. Na Bpeire 10 *7° X .
iii.Na anodeiEete 611 UNdpXEl X, € (O,n) TETOIO, WOTE f(xo): .

15. Aivovtal ol hiyadikoi z,w yId Toug onoioucg IoXUEL: |Z+2—2i| = o Kal |W—1+ i| =B,ap>0

ox’—px—-6 7 _,
mz— =—, TOTE:
X2 X" -4 4
a) Na Bpebouv 1a g,B.
B) Na Bpebolv ol YEWUETPIKOI TOMOI TV EIKOVWYV TWV PIYADIKOV Z,W.
v) Na BpeBei n eAdxioTh Kal n pgé€yioTn TIUN Thg napdotacng |Z —W|.
3) Na anodeiEete 4TI Z(x/E—l) <lz|< 2(«/’5+ l)

€) Na anodei&ete 61 \/5—13 |W| < \/E+l



