
Τάξη: Γ 
Ημερομηνία: Πέμπτη 26 Μαΐου 2022 

Θέμα 1 
A. Να αποδείξετε ότι αν μια συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη σ' ένα σημείο  x0,  τότε είναι και συνεχής 

στο σημείο αυτό.          (Μονάδες 10) 
Β. Πότε μια συνάρτηση f : R λέγεται 1-1;      (Μονάδες 5) 
Γ. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστές ή Λανθασμένες 
α)Αν μια συνάρτηση fείναι ορισμένη στο [α, β] και συνεχής στο (α, β], τότε παίρνει πάντοτε στο [α, β] μια 

μέγιστη τιμή. 

β) Αν f (x) 0 κοντά στο
0x , τότε πάντοτε θα ισχύει και

0x x
lim f (x) 0


 . 

γ) Αν η f είναι συνεχής σε ένα διάστημα Δ και δεν έχει ρίζες στο Δ, τότε η fδιατηρεί πρόσημο στο Δ. 
δ)Ανη συνάρτηση fείναι παραγωγίσιμη στο Rκαι δεν είναι 1-1 τότε υπάρχει εφαπτομένη της Cfη οποία 

είναι παράλληλη στον άξονα x΄x. 
ε) Ανη f είναι ορισμένη και συνεχής στο διάστημα Δ καιf ʹ(x)=0 για κάθε εσωτερικό σημείο x του Δ,τότε η f 

είναι σταθερή σε όλο το διάστημα Δ. 
(Μονάδες 10) 

 

Θέμα 2 

Δίνονται οι συναρτήσειςf, gμε f (x) ln x  και g(x) x . 

α) Να ορίσετε τις συναρτήσεις fogκαι gofκαι να εξετάσετε αν είναι ίσες. 
(Μονάδες 15) 

β) Να μελετήσετε τη συνάρτηση (g f )(x) ln x   ,με x 1   , ως προς τις ασύμπτωτες. 

(Μονάδες 10) 
 

Θέμα 3 
Δίνεται παραγωγίσιμη συνάρτηση f :[3,5] R , με f (3) f (5) 0  . 

α) Να αποδείξετε ότι υπάρχει 0x [3,5] , τέτοιο ώστε  0f (x ) 0 . 

(Μονάδες 9) 

β) Να αποδείξετε ότι υπάρχει 1x (3,5) , τέτοιο ώστε  1f (́x ) f (5) . 

(Μονάδες 9) 
γ) Να αποδείξετε ότι υπάρχει εφαπτομένη της Cfπου είναι παράλληλη στην ευθεία f (3)x y 2022 0   . 

(Μονάδες 7) 
 

ΘΕΜΑ 4  

Δίνεται η συνάρτηση 
x

x 1
f (x)

e

 
 , η οποία παρουσιάσει ακρότατο στο 0x 0 . 

α) Να αποδείξετε ότι 1    και να προσδιορίσετε το είδος του ακροτάτου.  (Μονάδες 9) 
β) Να μελετήσετε την fως προς την κυρτότητα και τα σημεία καμπής.   (Μονάδες 7) 
γ) Να λύσετε την εξίσωση ef (x) x 3  .       (Μονάδες 9) 

 
Ο Διευθυντής      Οι Εισηγητές 

 
 



 

  

ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ    

 ΤΑΞΗ : Γ ΛΥΚΕΙΟΥ 

 

ΘΕΜΑ Α 

Α.1. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλλα σας 

τη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

    𝛂. 𝛢𝜈   lim
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) > 0     𝜏ό𝜏𝜀   𝑓(𝑥) > 0     𝜅𝜊𝜈𝜏ά 𝜎𝜏𝜊  𝑥0 

β.Κάθε συνάρτηση, που είναι  1 − 1στο πεδίο ορισμού της, είναι γνησίως  

 μονότονη. 

    γ. Ισχύει  ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝛽

𝛼
= − ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝛼

𝛽
. 

    δ. Αν μια συνάρτηση  𝑓είναι κυρτή σε ένα διάστημα 𝛥,  τότε η εφαπτομένη της 

γραφικής παράστασης της 𝑓σε κάθε σημείο του  𝛥,  βρίσκεται «πάνω» από τη 

γραφική της παράσταση. 

    𝛆. 𝛢𝜈  lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = ℓ   𝜏ό𝜏𝜀 𝜂 𝜀𝜐𝜃𝜀ί𝛼  𝑦 = 𝜆   𝜆έ𝛾𝜀𝜏𝛼𝜄 𝜊𝜌𝜄𝜁ό𝜈𝜏𝜄𝛼 𝛼𝜎ύ𝜇𝜋𝜏𝜔𝜏𝜂  

 𝜏𝜂𝜍 𝛾𝜌𝛼𝜑𝜄𝜅ή𝜍 𝜋𝛼𝜌ά𝜎𝜏𝛼𝜎𝜂𝜍 𝜏𝜂𝜍  𝑓  𝜎𝜏𝜊 + ∞(Μονάδες 10) 

 

Α.2.Να αποδείξετε ότι, αν μία συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη σ’ ένα σημείο 𝑥0,  

τότε είναι και συνεχής στο σημείο αυτό.(Μονάδες 15) 

 

ΘΕΜΑ B 

Έστω η συνάρτηση  𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 2𝑥 − 1 

Να δείξετε ότι: 

Β.1.  Η  𝑓  είναι γνησίως αύξουσα.                                                (12 μονάδες) 



Β.2.  Η εξίσωση  𝑓(𝑥) = 0έχει μία ακριβώς ρίζα στο   (0,1)(13 μονάδες 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Δίνεται η συνάρτηση   𝑓(𝑥) = 𝑥4 − 𝑎𝑥3 +
3

2
𝑥2 − 1. 

Γ.1. να βρείτε τις τιμές του  𝛼 ∈ ℝώστε η συνάρτηση   𝑓(𝑥) να είναι κυρτή στο ℝ.                                                                                      

(12 μονάδες) 

Γ.2. για   𝛼 = 0να βρείτε  το εμβαδόν του χωρίου που περικλείεται μεταξύ της 

γραφικής παράστασης της συνάρτησης    𝑔(𝑥) = 𝑓(𝑥) + 1,   τον άξονα   𝑥′𝑥και 

τις ευθείες   𝑥 = 1και  𝑥 = 2.                             (13 μονάδες) 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεται η συνάρτηση𝑓(𝑥) = {
𝑥ℓ𝑛𝑥,   𝑥 > 0
0,        𝑥 = 0

 

Δ.1. Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση 𝑓  είναι συνεχής στο 0.(6 μονάδες) 

Δ.2. Να μελετήσετε ως προς τη μονοτονία τη συνάρτηση 𝑓και να βρείτε το σύνολο 

τιμών της.(9 μονάδες) 

Δ.3. Να βρείτε το πλήθος των διαφορετικών θετικών ριζώντης παρακάτω εξίσωσης 

για όλες τις πραγματικές τιμές του α(10 μονάδες) 

𝑥 = 𝑒
𝑎

𝑥 

 

Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ                                                                                                    Η ΕΙΣΗΓΗΤΡΙΑ 

 



Σελίδα 1 από 3 

 

 
 
 
 

 
 

 

 
ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΪΟΥ -  ΙΟΥΝΙΟΥ 2022 

ΤΑΞΗ:  Γ΄ 
ΜΑΘΗΜΑ:  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ 
 

 
ΘΕΜΑΤΑ 

 
ΘΕΜΑ Α. 
 
Α1.    Έστω η συνάρτηση f(x) = x. Nα δείξετε ότι η συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη στο ℛ 
και ισχύει  f΄(x) = 1.                       (10 μονάδες) 
 
Α2.  Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστές ή Λάθος: 
                         (6 μονάδες) 
1. Για κάθε x ∈ ℛ ισχύει:  ημx ≤ x. 

2. Αν η συνάρτηση f είναι συνεχής στο [α,β] με f(α) < 0 και υπάρχει ξ ϵ (α,β) ώστε  

f(ξ) = 0, τότε κατ’ ανάγκη είναι f(β) ˃ 0. 

 

3. Το μεγαλύτερο από τα τοπικά μέγιστα μίας συνάρτησης είναι πάντοτε μέγιστο 

αυτής. 

 

Α3.   Θεωρείστε τον παρακάτω ισχυρισμό: 

«Για κάθε συνάρτηση  𝑓 με lim
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = 0, ισχύει ότι  lim
𝑥→𝑥0

1

𝑓(𝑥)
= +∞ ή 

 lim
𝑥→𝑥0

1

𝑓(𝑥)
= −∞». 

α. Να χαρακτηρίσετε τον παραπάνω ισχυρισμό ως Αληθή ή Ψευδή.               (2 μονάδες) 

β. Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας στο ερώτημα α.                  (7 μονάδες) 

 
 

 
ΘΕΜΑ Β. 
 

Δίνεται η συνάρτηση f με  𝑓(𝑥) = 2 ln(√𝑥 − 1 + 1) + 3. 

 
Β1.  Να βρείτε το πεδίο ορισμού της f.                 (8 μονάδες) 
 
Β2.  Να αποδείξετε ότι η f είναι “1-1”.                 (9 μονάδες) 
 
Β3.  Αν το πεδίο ορισμού της f -1 είναι το διάστημα [3,+∞) να λύσετε την εξίσωση 



Σελίδα 2 από 3 

 

        f -1(1 + x) = 2.                               (8 μονάδες) 
 
 
ΘΕΜΑ Γ. 
 
Γ1.  Να μελετήσετε ως προς τη μονοτονία, τα ακρότατα και να βρείτε το σύνολο τιμών της 

συνάρτησης  𝑔(𝑥) = 𝑥 − 𝑙𝑛𝑥.                 (15 μονάδες) 
 

Γ2.  Να βρείτε τις ασύμπτωτες της   𝑓(𝑥) =  𝑒
1

𝑥 ∙ 𝑙𝑛𝑥.              (10 μονάδες) 
 
 
ΘΕΜΑ Δ. 
 

 
Δ1.    

 
                      (9 μονάδες) 
 
Δ2.   



Σελίδα 3 από 3 

 

 
            (8 μονάδες) 

 
 
Δ3. 

Να εξετάσετε την συνάρτηση f ως προς την κυρτότητα (κυρτή ή κοίλη). 
          (8 μονάδες) 

 
 
 
ΠΑΡΑΤΗΡΗΣΕΙΣ 

 Να απαντήσετε σε όλα τα θέματα. 

 Οι απαντήσεις σας να είναι στην κόλλα σας και όχι στην φωτοτυπία με 

τα θέματα. 

 Να γράψετε με ανεξίτηλο στυλό χρώματος μπλε ή μαύρο. 

 Να μην χρησιμοποιήσετε μολύβι ή διορθωτικό (blanko). 

 Διάρκεια εξέτασης: Δύο (02) ώρες από την διανομή των θεμάτων.  

 
Σας Ευχόμαστε Επιτυχία!     

 
 



 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΘΕΤΙΚΩΝ ΣΠΟΥΔΩΝ - ΟΙΚΟΝΟΜΙΑΣ ΚΑΙ ΠΛΗΡΟΦΟΡΙΚΗΣ 

    

 

ΘΕΜΑ Α. 

Α1. Έστω μια συνάρτηση f, η οποία είναι συνεχής σε ένα διάστημα [α,β]. Αν f(α)≠f(β) τότε 

να δείξετε ότι για κάθε αριθμό η που είναι μεταξύ των f(α), f(β) υπάρχει ένα τουλάχιστον 

ξ(α,β) τέτοιο ώστε f(ξ)=η.                                                                  (μονάδες 15) 

Α2. Να γράψετε στη κόλλα σας το γράμμα και δίπλα ΣΩΣΤΟ-ΛΑΘΟΣ(ολογράφως): 

        α. Αν f συνεχής στο [α,β] τότε έχει ελάχιστο.                        (μονάδες 2) 

        β.  Είναι (f(x)g(x))΄ =f΄(x)g΄(x), όπου f,g παραγωγίσιμες.   (μονάδες 2)     
        γ.  Αν f αντιστρέψιμη τότε ισχύει ότι f-1(f(x))=x ,xDf.          (μονάδες 2) 
        δ. Αν f΄(x0)= 0  τότε x0  θέση ακρότατoυ της f πάντα.             (μονάδες 2)       
        ε.  Είναι (xx)΄=xx-1,   για κάθε x>0                                                   (μονάδες 2) 

 
 

   

  ΘΕΜΑ Β. 

  Δίνονται οι συναρτήσεις  f(x)=
𝑥2−1

𝑥2−3𝑥+2
  και  g(x)=

𝑥+1

𝑥−2
 και h(x)=√𝑥 

Β1. Να εξετάσετέ αν οι συναρτήσεις f,g είναι ίσες. (μονάδες 5) 

B2. Nα ορίσετε την συνάρτηση φ=goh. (μονάδες 10) 

Β3.Να υπολογίσετε τα lim
𝑥⟶2

[𝜑(𝑥)(𝑥2 − 2𝑥) και  lim
𝑥⟶1

𝑓(𝑥).  (μονάδες 10) 

 

 

 

   ΘΕΜΑ Γ. 

Δίνεται η συνάρτηση  𝑓(𝑥) =
𝑥

𝑥2+1
, x. 

Γ1. Να μελετηθεί η συνάρτηση ως προς την μονοτονία και τα ακρότατα (μονάδες 10) 

Γ2.  Να μελετηθεί η συνάρτηση ως προς τα κοίλα- κυρτά και να βρεθούν τα σημεία καμπής      

(μονάδες 10) 

Γ3. Να βρεθεί το πλήθος των ριζών της εξίσωσης f(x)=2022  (μονάδες 5)                                                                                                                                           

     

 

 

     

 



      ΘΕΜΑ Δ. 

Δίνονται οι συναρτήσεις :  f(x)=ex  , x  και  g(x)=lnx, x>0.  

Δ1. Να δείξετε η f είναι γνησίως αύξουσα και κυρτή, ενώ η g  είναι γνησίως αύξουσα και  

        κοίλη.                                                                                                                (μονάδες 8) 

Δ2. Να βρεθούν η εφαπτομένη της γραφικής  παράστασης της f στο Α(0,1) και η εφαπτομένη 

της γραφικής παράστασης της g στο Β(1,0).                                                      (μονάδες 6) 

   Δ3. Να δείξετε ότι exx+1 και lnxx-1                                                                 (μονάδες 6) 

 Δ4. Να δείξετε ότι η γραφική παράσταση της f είναι πιο πάνω από της g  (μονάδες 5) 

 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ 

 

                 Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ                                                                        ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ 

                                                                                                 
 



 

Θέμα 1ο  

Α1) Να διατυπώσετε το Θεώρημα του Bolzano.                             (Μονάδες 5) 

 

Α2) Να αποδείξετε ότι αν οι συναρτήσεις f και g είναι παραγωγίσιμες σε ένα σημείο xo τότε 

η συνάρτηση f + g είναι παραγωγίσιμη στο xo και ισχύει: 

(f + g)  ́(xo) = f ΄(xo) + g΄(xo) 

                                                                                             (Μονάδες 10) 

 

Α3)  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας δίπλα στο 

γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, 

αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

 

α) Μια συνάρτηση f : A→ ℝ  λέγεται συνάρτηση 1-1, όταν για οποιαδήποτε x1, x2 ∈ A 

ισχύει η συνεπαγωγή:  

αν x1 ≠ x2 , τότε f (x1) ≠ f (x2)  

β) Ισχύει ότι :  lim
𝑥→0

𝜂𝜇𝑥

𝑥
= 0         

γ) Μια συνάρτηση f θα λέμε ότι είναι συνεχής σε ένα σημείο xο του πεδίου ορισμού της 

όταν: lim
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) = 𝑓(𝑥𝑜)       

δ) Αν μία συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη σ’ ένα σημείο xo τότε δεν είναι συνεχής στο 

σημείο αυτό.        

ε) Ισχύει ότι : (√𝑥 )  ́= 
1

√𝜒
      

(Μονάδες 10) 

 

Θέμα 2ο  

Δίνονται οι συναρτήσεις 3 2( ) 2 3 12 7f x x x x     και 
2 1

( )
x

g x
x


  .  

Α. Να βρεθεί το πεδίο ορισμού των συναρτήσεων.    (Μονάδες 4)  

Β.  Να βρείτε τις παραγώγους  ,  f g   των συναρτήσεων.    (Μονάδες 6) 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ……………………………………….……………………………………………………………….. 



Γ.  Να μελετήσετε τις συναρτήσεις  ,  f g  ως προς τη μονοτονία τους.  

(Μονάδες 10)   

Δ.  Να υπολογίσετε τα ακρότατα των συναρτήσεων  ,  f g  και να δείξετε ότι 

έχουν τοπικό μέγιστο στην ίδια θέση.                                         (Μονάδες 5)    

  

 

Θέμα 3ο  

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = x3 + 2x2 – αx – 2. 

Α.  Να δείξετε ότι για κάθε   1 η εξίσωση x3 + 2x2  = + αx + 2 έχει μια τουλάχιστον ρίζα 

στο διάστημα 1,1.                                         (Μονάδες 13) 

Β.  Αν   1 να υπολογίσετε το όριο lim
𝑥→−2

𝑓(𝑥)

𝑥+2
                      (Μονάδες 12) 

 

Θέμα 4ο   

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = 2x3 – 2x2 – 2x + 3. 

Α.  Να μελετήσετε την f(x) ως προς την κυρτότητα και να βρείτε τα σημεία καμπής αν 

υπάρχουν.       

                                                                                                      (Μονάδες 10)  

Β.  Να υπολογίσετε το εμβαδόν του χωρίου που περικλείεται από τη γραφική παράσταση 

της συνάρτησης f (x) τις ευθείες x = 0, x = 1 και τον άξονα των x΄x .      

                                                                                                                 (Μονάδες 15) 

 

 

     Ο  Διευθυντής            Οι Διδάσκοντες 

  

 



 

 
 

 

 
Γραπτές ΑπολυτήριεςΕξετάσεις Μαΐου-Ιουνίου2022 

 

ΘΕΜΑΤΑ  

 
 

ΘΕΜΑ A(25 μονάδες) 
 

Α1. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα  
       σας δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, την λέξη Σωστό, αν 
       η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.  
 

1. Αν υπάρχει το lim
𝑥→6

(𝑓(𝑥)𝑔(𝑥)), τότε είναι ίσο με 𝑓(6) ∗ 𝑔(6). 

2. Αν η συνάρτηση 𝑓είναι συνεχής στο [0,1], παραγωγίσιμη στο (0,1) και 𝑓′(𝑥) ≠ 0 για 
όλα τα 𝑥 ∈ (0,1), τότε 𝑓(0) ≠ 𝑓(1). 

3. Αν οι συναρτήσεις 𝑓, 𝑔έχουν στο 𝑥𝑜σημείο καμπής, τότε και η ℎ = 𝑓 ∗ 𝑔έχει στο 𝑥𝑜 
σημείο καμπής. 

4. Αν 𝑓(𝑥) ≥ 0για κάθε 𝑥 ∈ [𝛼, 𝛽], τότε ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 ≥ 0
𝛽

𝛼
. 

5. Αν ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 ≥ 0
𝛽

𝛼
, τότε κατ’ ανάγκη θα είναι 𝑓(𝑥) ≥ 0 για κάθε 𝑥 ∈ [𝛼, 𝛽]. 

 
Μονάδες 10 
 
Α2. Να αποδείξετε ότι αν μια συνάρτηση 𝑓 είναι παραγωγίσιμη σ’ ένα σημείο 𝑥𝑜, τότε είναι  
       και συνεχής στο σημείο αυτό.  
Μονάδες 15 

 
 

ΘΕΜΑ Β(25 μονάδες) 
 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = {
𝑥2 + 2𝑎, 𝛼𝜈𝑥 ≤ 0

𝜂𝜇𝑥

𝑥
, 𝛼𝜈 𝑥 > 0

. 

 
 
Β1. Δικαιολογήστε για ποιο λόγο η συνάρτηση 𝑓είναι συνεχής σε κάθε διάστημα. 
 
Μονάδες 10 
 
 
 
Β2. Για ποια τιμή του α είναι συνεχής η συνάρτηση 𝑓; 
 
Μονάδες 15 
 
 
 

ΘΕΜΑ Γ(25 μονάδες) 
 



 

Δίνεται η συνάρτηση ℎ(𝑥) =  𝑥4 − 20𝑥3 − 25𝑥2 − 𝑥 + 1. 
 
Γ1. Να αποδείξετε ότι η εξίσωση ℎ(𝑥) = 0 έχει μια, τουλάχιστον, ρίζα στο διάστημα (-1,0) 
      και μια, τουλάχιστον, στο διάστημα (0,1). 
 
Μονάδες 12 
 
Γ2. Να αποδείξετε ότι η εξίσωση 4𝑥3 − 60𝑥2 − 50𝑥 − 1 = 0έχει μια, τουλάχιστον, ρίζα στο 
      διάστημα (-1,1). 
 
Μονάδες 13 
 

ΘΕΜΑ Δ(25 μονάδες) 
 
Δίνεται η συνάρτηση 𝑔(𝑥) =  𝑒𝑥 + 𝑥 − 1. 
 
Δ1. Να εξετάσετε την συνάρτηση 𝑔ως προς την μονοτονία. 
 
Μονάδες 5 
 
Δ2. Να βρείτε τις ρίζες της συνάρτησης 𝑔. 
 
Μονάδες 10 
 
Δ3. Να κάνετε τον πίνακα προσήμων της συνάρτησης 𝑔. 
 
Μονάδες 10 
 

Καλή επιτυχία! 
 

 
 



4Ο  Γενικό Λύκειο Ρόδου 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 

ΠΕΡΙΟΔΟΥ  ΜΑΪΟΥ-IOYNIOY  2021-2022 

 

 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΟΜΑΔΑΣ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ 

ΘΕΤΙΚΩΝ ΣΠΟΥΔΩΝ ΚΑΙ 

ΣΠΟΥΔΩΝ ΟΙΚΟΝΟΜΙΑΣ & ΠΛΗΡΟΦΟΡΙΚΗΣ 
 

 

 

ΘΕΜΑ Α 

Α1.  Έστω μια συνάρτηση f ορισμένη σε ένα διάστημα Δ. Αν  

 η f είναι συνεχής στο Δ και 

 f΄(x)=0 για κάθε εσωτερικό σημείο x του Δ, 

τότε να αποδείξετε ότι η f είναι σταθερή στο Δ.       (Μονάδες 15) 
 

Α2.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας, δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί 

σε κάθε πρόταση, τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή τη λέξη Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

 
α)  Αν για 2 συναρτήσεις  𝑓, 𝑔 ορίζονται οι συναρτήσεις  𝑓𝑜𝑔 και 𝑔𝑜𝑓, τότε ισχύει πάντοτε ότι   

  𝑓𝑜𝑔 = 𝑔𝑜𝑓. 
 

β)  Κάθε συνάρτηση 𝑓 συνεχής σε ένα σημείο του πεδίου ορισμού της είναι και παραγωγίσιμη στο σημείο 

αυτό. 

 

γ)  Μια συνάρτηση 𝑓:𝐴 → 𝑅  λέγεται συνάρτηση 1-1, όταν για οποιαδήποτε 𝑥1, 𝑥2 ∈ 𝐴 ισχύει η συνεπαγωγή:  

αν 𝑥1 ≠ 𝑥2, τότε 𝑓(𝑥1) ≠ 𝑓(𝑥2). 
 

δ)  Αν η 𝑓 είναι συνεχής συνάρτηση στο [𝛼, 𝛽], τότε η 𝑓 παίρνει στο [𝛼, 𝛽] μια μέγιστη τιμή Μ και μια 

ελάχιστη τιμή m. 

 

ε)  Για δύο οποιεσδήποτε συναρτήσεις 𝑓, 𝑔 παραγωγίσιμες στο 𝑥0  ισχύει: 

 (𝑓 ∙ 𝑔)′(𝑥0) = 𝑓
′(𝑥0)𝑔(𝑥0) − 𝑓(𝑥0)𝑔

′(𝑥0). 
 

(Μονάδες 10)  

 

 

 

ΘΕΜΑ Β 

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = 

{
 

 
𝑥2+6𝑥−7

2𝑥−2
, 𝑥 < 1

2𝑎, 𝑥 = 1, 𝑎 ∈ ℝ
𝑥−1

√𝑥+3−2
, 𝑥 > 1

 

Να βρείτε: 

Β1.  το lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥).          (Μονάδες 9) 

 

B2.  τo lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥).          (Μονάδες 9) 

 

B3.  την τιμή του αЄℝ, ώστε η συνάρτηση f να είναι συνεχής στο x0=1.     (Μονάδες 7) 

 



 

ΘΕΜΑ Γ 

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = 
𝑙𝑛𝑥

𝑥
, x>0.  

Γ1.  Να βρείτε τα διαστήματα μονοτονίας της f.        (Μονάδες 10) 

 
Γ2. Να βρείτε τα ακρότατα της f.         (Μονάδες 8) 

 

Γ3.  Να αποδείξετε ότι 𝑥𝑒 ≤ 𝑒𝑥   για κάθε x>0.        (Μονάδες 7) 

 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δίνονται οι συναρτήσεις f(x) = 
𝑒𝑥−1

𝑒𝑥+1
, xЄℝ και g(x) = lnx, x>0. 

Δ1.  Να οριστεί η σύνθεση της g με την f, δηλαδή η συνάρτηση fog.      (Μονάδες 7) 

 
Δ2. Να αποδειχτεί ότι η f είναι αντιστρέψιμη και να οριστεί η f-1.      (Μονάδες 8) 

 

Δ3.  Να βρείτε τις οριζόντιες ασύμπτωτες της Cf.        (Μονάδες 5) 

 

Δ4.  Να βρείτε τις τιμές του αЄℝ, για τις οποίες έχει ακριβώς μία λύση στο ℝ η εξίσωση: 𝑒𝑥 − 𝛼 = 𝛼𝑒𝑥 − 1.   
            (Μονάδες 5) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
Να απαντήσετε σε όλα τα θέματα 

Όλες οι απαντήσεις να γραφούν στην κόλλα των εξετάσεων 

 

Να έχετε επιτυχία! 

 

 

 

Ο Διευθυντής 

Καραγιάννης Βασίλειος 

 

 

 

 

Οι Εισηγητές 

Κουμπουλή Ευφροσύνη 

Λυριστή Ευγενία 

Παπαγιαννόπουλος Ιωάννης 

Σεΐτης Βασίλης 

 
 



ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΛΥΚΕΙΑΚΕΣ ΤΑΞΕΙΣ ΝΙΣΥΡΟΥ 26-5-2022 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΥΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ Γ΄ΓΕΝΙΚΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Έστω μια συνάρτηση f ορισμένη σε ένα διάστημα Δ. Αν 

 f είναι συνεχής στο Δ και  
 f΄(x)=0 για κάθε εσωτερικό σημείο x του Δ, 

τότε η f είναι σταθερή σε όλο το διάστημα Δ.              (μονάδες 15) 

Α2. Να απαντήσετε με «Σωστό» ή «Λάθος» στα παρακάτω: 

α) Η εικόνα f(Δ) ενός διαστήματος Δ μέσω μιας συνεχούς και μη 
σταθερής συνάρτησης f είναι διάστημα. 

β) Αν 0<α<1 τότε lim௫→ିஶ 𝑎
ఞ =+∞ 

γ) Κάθε κατακόρυφη ευθεία έχει το πολύ ένα κοινό σημείο με τη 
γραφική παράσταση μιας συνάρτησης f . 

δ) Μια συνάρτηση f είναι 1-1, αν και μόνο αν για κάθε στοιχείο y 
του συνόλου τιμών της η εξίσωση f(x)=y έχει ακριβώς μία λύση ως 
προς x. 

ε) Για κάθε συνάρτηση f :ℝ → ℝ που είναι παραγωγίσιμη και δεν 
παρουσιάζει ακρότατα, ισχύει f΄(x)≠0 για κάθε x∈ ℝ . (μονάδες 10) 

ΘΕΜΑ Β 

Δίνεται η συνάρτηση f(x)=
𝒙ି𝟏

𝛘𝟐ି𝟒𝛘ା𝟑
+√2𝑥 + 1  

B1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης   (μονάδες 15) 

 

Β2. Να βρεθούν οι τιμές τις συνάρτησης για x=0 και για x=1 καθώς 
και τo σημείo τομής της γραφικής της παράστασης με τον yy΄. 
         (μονάδες 10) 



 

 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Δίνεται η συνάρτηση 𝒇(𝒙) = ൜
𝒙𝟐 + 𝟏, 𝒙 ≥ 𝟏

𝒆𝒙ି𝟏 + 𝒙, 𝒙 < 𝟏
  

Γ1. Να αποδείξετε ότι η f είναι παραγωγίσημη στο ℝ.(μονάδες 10) 
Γ2. Να αποδείξετε ότι η f είναι γνησίως αύξουσα στο ℝ. 

 (μονάδες 5) 

Γ3. Να βρείτε το σύνολο τιμών της f και να αποδείξετε ότι η 
εξίσωση f(x)=0 έχει μοναδική ρίζα x0, η οποία είναι αρνητική.  
                  (μονάδες 10)     

ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεται η συνάρτηση 𝒇(𝒙) = ቊ
𝜶𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝟏, 𝒙 ≤ 𝟎

𝝈𝝊𝝂𝒙, 𝟎 < 𝒙 ≤
𝟑𝝅

𝟐

  με α<-3 

Δ1.Να δείξετε ότι η συνάρτηση είναι συνεχής στο πεδίο ορισμού 
της αλλά μη παραγωγίσημη στο x0=0.        (μονάδες 6)     
Δ2. Να εξετάσετε αν η συνάρτηση f ικανοποιεί κάθε μια από τις 

προϋποθέσεις του Θεωρήματος Role στο [0, 
𝟑𝝅

𝟐
]   (μονάδες 6)     

Δ3. Να βρεθεί το μοναδικό ξ∈(0, 
𝟑𝝅

𝟐
) για το οποίο ισχύει f΄(ξ)=0.  

                   (μονάδες 6) 
Δ4. Να δείξετε ότι στη γραφική παράσταση της f δεν υπάρχουν 
σημεία με αρνητική τετμημένη στα οποία η εφαπτομένη της είναι 
παράλληλη στον άξονα x΄x.       (μονάδες 7)    

 

 

Ο διευθυντής       ο εισηγητής  

 



 

 



Δ/ΝΣΗ Δ/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΔΩΔΕΚΑΝΗΣΟΥ 
                                                                 ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΑΠΕΡΙΟΥ ΚΑΡΠΑΘΟΥ 

 

 

 

 

 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΙΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2022 

ΣΤΟ ΜΑΘΗΜΑ ΤΩΝ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ ΟΜΑΔΩΝ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ 

Γ’ ΛΥΚΕΙΟΥ 

 

ΔΕΥΤΕΡΑ 2 ΙΟΥΝΙΟΥ 2022 
 

 

 

ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ: Ευτύχιος Πετράκης 

 

 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ ΜΑΘΗΤΗ: 

 

ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα Α  

Α1. Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = 𝑥  είναι παραγωγίσιμη στο ℝ  και ισχύει      

𝑓′(𝑥) = 1, δηλαδή (𝑥)′ = 1. 

(15 μονάδες) 

 

Α2. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό 

σας, δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση 

είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

 

i. Μία συνάρτηση 𝑓 με πεδίο ορισμού 𝛢 λέμε ότι παρουσιάζει στο 𝑥0 (ολικό) μέγιστο, το 

𝑓(𝑥0), όταν 𝑓(𝑥) ≥ 𝑓(𝑥0) για κάθε 𝑥 ∈ 𝛢. 

ii. Αν lim
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) > 0, τότε 𝑓(𝑥) < 0 κοντά στο 𝑥0. 

iii. Αν η 𝑓 δεν είναι συνεχής στο 𝑥0, τότε η 𝑓 είναι παραγωγίσιμη στο 𝑥0. 

iv. Αν 𝑥 ≠ 0 τότε ισχύει ότι lim
𝑥→0

1

𝑥2 = +∞. 

v. Μία συνάρτηση 𝑓: 𝐴 → ℝ είναι συνάρτηση 1 − 1  αν και μόνο αν για οποιαδήποτε     

𝑥1, 𝑥2 ∈ 𝐴 ισχύει η συνεπαγωγή: αν 𝑥1 = 𝑥2, τότε 𝑓(𝑥1) = 𝑓(𝑥2). 

 

(10 μονάδες) 

 

Θέμα Β  

Έστω η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 2𝑥2 − 7𝑥 + 4. 

Β1. Να υπολογίσετε το όριο lim
𝑥→1

𝑓(𝑥)

𝑥−1
. 

(7 μονάδες) 

Β2. Να βρείτε την 𝑓′(𝑥) και να μελετήσετε τη συνάρτηση 𝑓 ως προς τη μονοτονία και τα 

ακρότατα. 

(9 μονάδες) 

                           
                           ΕΛΛΗΝΙΚΗ ΔΗΜΟΚΡΑΤΙΑ 

                           ΥΠΟΥΡΓΕΙΟ ΠΑΙΔΕΙΑΣ  & ΘΡΗΣΚΕΥΜΑΤΩΝ 

                        ΠΕΡΙΦΕΡΕΙΑΚΗ Δ/ΝΣΗ Δ/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ Ν. ΑΙΓΑΙΟΥ 



Β3. Να βρείτε την 𝑓′′(𝑥) και να μελετήσετε τη συνάρτηση 𝑓 ως προς την κυρτότητα και τα 

σημεία καμπής. 

(9 μονάδες) 

 

Θέμα Γ  

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = {

𝑥−1

√𝑥+3−2
             , αν 𝑥 > 1

𝜆𝑥3 + 5𝑥2 + 1 , αν 𝑥 ≤ 1

 

 

Γ1. Να βρείτε την τιμή του 𝜆 ∈ ℝ ώστε η συνάρτηση να είναι συνεχής στο 𝑥0 = 1. 

(9 μονάδες) 

Γ2. Για 𝜆 = −2 να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της 𝐶𝑓 στο σημείο 𝑥0 = −
1

2
. 

(9 μονάδες) 

Γ3. Για 𝜆 = −2 να βρείτε το lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥). 

(7 μονάδες) 

 

Θέμα Δ  

Δίνεται η συνεχής συνάρτηση 𝑓: ℝ → ℝ για την οποία ισχύει η σχέση: 

𝑓(𝑥) + 𝑒𝑓(𝑥) = 5 − 4𝑥 

για κάθε 𝑥 ∈ ℝ και 𝑓(1) = 0. Να αποδείξετε ότι: 

 

Δ1. Η συνάρτηση 𝑓 αντιστρέφεται. 

(13 μονάδες) 

Δ2. Η εξίσωση 𝑓(𝑓(𝑥)) − 𝑓(5 − 10𝑥3) = 0 έχει τουλάχιστον μία ρίζα στο (0,1). 

(12 μονάδες) 

 

 

 

 

 

 

Η Διευθύντρια 

 

 

 

 

Ανδριανή Αραμπατζή 

 Ο Εισηγητής 

 

 

 

 

Ευτύχιος Πετράκης 

 



                                                                                                      ΓΥΜΝΑΣΙΟ Λ.Τ ΦΟΛΕΓΑΝΔΡΟΥ  

                                                                                                        ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ

                                                                                    ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΙΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2022

                                                                                           ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ 25/05/2022

                                                                                                 ΤΑΞΗ  Γ ΛΥΚΕΙΟΥ

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ

ΟΜΑΔΩΝ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ ΘΕΤΙΚΩΝ ΣΠΟΥΔΩΝ

& ΣΠΟΥΔΩΝ ΟΙΚΟΝΟΜΙΑΣ ΚΑΙ ΠΛΗΡΟΦΟΡΙΚΗΣ

ΘΕΜΑ Α:

Α1)  Αν  οι  συναρτήσεις f  ,  g είναι  παραγωγίσιμες  στο x0 να  αποδείξετε  ότι  η

συνάρτηση f+g είναι παραγωγίσιμη στο x0 και ισχύει :   .

                                                                                                                     (Μονάδες 7)

Α2)  Έστω μία συνάρτηση  f  ορισμένη σε ένα διάστημα Δ. Τι ονομάζουμε κρίσιμα
σημεία της f στο διάστημα Δ;

                                                                                                                     (Μονάδες 4)

A3) Να διατυπώσετε το θεώρημα ενδιάμεσων τιμών.

                                                                                                                     (Μονάδες 4)

Α4) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας,
δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση
είναι σωστή ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

(α) Ένα τοπικό μέγιστο μιας συνάρτησης f μπορεί να είναι μικρότερο από ένα τοπικό
ελάχιστο της f.

(β) Αν μία συνάρτηση f είναι συνεχής και γνησίως φθίνουσα στο διάστημα ∆=(α,β)
τότε το σύνολο τιμών της f στο Δ είναι:

                                    

(γ) Αν για δύο συναρτήσεις f , g ορίζονται οι συναρτήσεις       και  , τότε
αυτές είναι υποχρεωτικά ίσες.

(δ) Οι πολυωνυμικές συναρτήσεις έχουν κατακόρυφες ασύμπτωτες.



(ε) Αν για μία παραγωγίσιμη συνάρτηση f :A → R ισχύει  για κάποιο

 τότε είναι βέβαιο ότι στο η f έχει τοπικό ακρότατο.

                                                                                                               (Μονάδες 10) 

ΘΕΜΑ Β:

Δίνεται η συνεχής συνάρτηση  

B1) Να αποδείξετε ότι α=1 και να εξετάσετε αν το x=0 είναι κρίσιμο σημείο της f.

                                                                                                                (Μονάδες 9)

Β2) Να αποδείξετε ότι το σύνολο τιμών της είναι το διάστημα (0,+ꝏ).  

                                                                                                                (Μονάδες 8)

B3) Να αποδείξετε ότι η f αντιστρέφεται και να βρείτε την αντίστροφή της.

                                                                                                                (Μονάδες 8)

ΘΕΜΑ   Γ:  

Δίνεται η συνάρτηση  

Γ1) Να αποδείξετε ότι το πεδίο ορισμού της συνάρτησης είναι το Α=(1,+ꝏ) και να 
βρείτε το σύνολο τιμών της f.

                                                                                                                     (Μονάδες 9)

Γ2) Να αποδείξετε ότι η f είναι αντιστρέψιμη και ότι  

                                                                                                                     (Μονάδες 8)

Γ3) Να αποδείξετε ότι για την f-1 ισχύουν οι προϋποθέσεις του Θεωρήματος Μέσης 
Τιμής στο διάστημα [-1,1] και στη συνέχεια να βρείτε την τιμή του ξ, του 
συμπεράσματος του Θεωρήματος  

                                                                                                                     (Μονάδες 8)

                                                                                                                      



ΘΕΜΑ   Δ:  

Έστω η συνάρτηση  με  

Δ1) Να βρείτε τα διαστήματα μονοτονίας της f  και τα ακρότατά της.
                                                                                                                     (Μονάδες 8)

Δ2) Να βρείτε τα διαστήματα στα οποία η f είναι κυρτή και κοίλη καθώς και τα 
σημεία καμπής της.
                                                                                                                     (Μονάδες 8)

Δ3) Να δείξετε ότι οι συναρτήσεις και έχουν κοινή εφαπτομένη 
στο κοινό τους σημείο.
                                                                                                                     (Μονάδες 9)

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!!

        Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ                                                             Ο ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ

ΚΑΡΑΣΑΒΒΙΔΟΥ ΗΛΕΚΤΡΑ                                         ΜΑΚΡΗΣ ΔΗΜΗΤΡΙΟΣ



                                                                                                      ΓΥΜΝΑΣΙΟ Λ.Τ ΦΟΛΕΓΑΝΔΡΟΥ  

                                                                                                        ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ

                                                                                    ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΙΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2022

                                                                                           ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ 25/05/2022

                                                                                                 ΤΑΞΗ  Γ ΛΥΚΕΙΟΥ

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ

ΟΜΑΔΩΝ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ ΘΕΤΙΚΩΝ ΣΠΟΥΔΩΝ

& ΣΠΟΥΔΩΝ ΟΙΚΟΝΟΜΙΑΣ ΚΑΙ ΠΛΗΡΟΦΟΡΙΚΗΣ

ΘΕΜΑ Α:

Α1)  Αν  οι  συναρτήσεις f  ,  g είναι  παραγωγίσιμες  στο x0 να  αποδείξετε  ότι  η

συνάρτηση f+g είναι παραγωγίσιμη στο x0 και ισχύει :   .

                                                                                                                     (Μονάδες 7)

Α2)  Έστω μία συνάρτηση  f  ορισμένη σε ένα διάστημα Δ. Τι ονομάζουμε κρίσιμα
σημεία της f στο διάστημα Δ;

                                                                                                                     (Μονάδες 4)

A3) Να διατυπώσετε το θεώρημα ενδιάμεσων τιμών.

                                                                                                                     (Μονάδες 4)

Α4) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας,
δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση
είναι σωστή ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

(α) Ένα τοπικό μέγιστο μιας συνάρτησης f μπορεί να είναι μικρότερο από ένα τοπικό
ελάχιστο της f.

(β) Αν μία συνάρτηση f είναι συνεχής και γνησίως φθίνουσα στο διάστημα ∆=(α,β)
τότε το σύνολο τιμών της f στο Δ είναι:

                                    

(γ) Αν για δύο συναρτήσεις f , g ορίζονται οι συναρτήσεις       και  , τότε
αυτές είναι υποχρεωτικά ίσες.

(δ) Οι πολυωνυμικές συναρτήσεις έχουν κατακόρυφες ασύμπτωτες.



(ε) Αν για μία παραγωγίσιμη συνάρτηση f :A → R ισχύει  για κάποιο

 τότε είναι βέβαιο ότι στο η f έχει τοπικό ακρότατο.

                                                                                                               (Μονάδες 10) 

ΘΕΜΑ Β:

Δίνεται η συνεχής συνάρτηση  

B1) Να αποδείξετε ότι α=1 και να εξετάσετε αν το x=0 είναι κρίσιμο σημείο της f.

                                                                                                                (Μονάδες 9)

Β2) Να αποδείξετε ότι το σύνολο τιμών της είναι το διάστημα (0,+ꝏ).  

                                                                                                                (Μονάδες 8)

B3) Να αποδείξετε ότι η f αντιστρέφεται και να βρείτε την αντίστροφή της.

                                                                                                                (Μονάδες 8)

ΘΕΜΑ   Γ:  

Δίνεται η συνάρτηση  

Γ1) Να αποδείξετε ότι το πεδίο ορισμού της συνάρτησης είναι το Α=(1,+ꝏ) και να 
βρείτε το σύνολο τιμών της f.

                                                                                                                     (Μονάδες 9)

Γ2) Να αποδείξετε ότι η f είναι αντιστρέψιμη και ότι  

                                                                                                                     (Μονάδες 8)

Γ3) Να αποδείξετε ότι για την f-1 ισχύουν οι προϋποθέσεις του Θεωρήματος Μέσης 
Τιμής στο διάστημα [-1,1] και στη συνέχεια να βρείτε την τιμή του ξ, του 
συμπεράσματος του Θεωρήματος  

                                                                                                                     (Μονάδες 8)

                                                                                                                      



ΘΕΜΑ   Δ:  

Έστω η συνάρτηση  με  

Δ1) Να βρείτε τα διαστήματα μονοτονίας της f  και τα ακρότατά της.
                                                                                                                     (Μονάδες 8)

Δ2) Να βρείτε τα διαστήματα στα οποία η f είναι κυρτή και κοίλη καθώς και τα 
σημεία καμπής της.
                                                                                                                     (Μονάδες 8)

Δ3) Να δείξετε ότι οι συναρτήσεις και έχουν κοινή εφαπτομένη 
στο κοινό τους σημείο.
                                                                                                                     (Μονάδες 9)

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!!

        Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ                                                             Ο ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ

ΚΑΡΑΣΑΒΒΙΔΟΥ ΗΛΕΚΤΡΑ                                         ΜΑΚΡΗΣ ΔΗΜΗΤΡΙΟΣ



 ΕΝΙΑΙΟ ΛΥΚΕΙΟ ΝΑΞΟΥ ΜΑΝΟΛΗΣ ΓΛΕΖΟΣ 

                                                                ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 

                                                                         ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΙΟΥ 2022 

ΤΑΞΗ: Γ Λυκείου      Τμήμα :  

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 24-5-22 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: 

 

Θέμα Α  

Α1. Πότε η ευθεία ψ= λχ + β λέγεται ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης 

        της f στο  + ∞(αντιστοίχως στο –∞) ;            (7Μ)                  

Α2. Έστω μια συνάρτηση f η οποία είναι ορισμένη σε ένα κλειστό διάστημα 

      [α, β]. Να αποδείξετε ότι αν η f είναι συνεχής στο [α, β] και f(α) ≠f (β) 

      τότε, για κάθε αριθμό η μεταξύ των f (α) και f (β) υπάρχει ένας  

      τουλάχιστον χο ∈ (α, β) τέτοιος ώστε f (χο) = η                                                    (8Μ)               

 Α3. Να διατυπώσετε τις παρακάτω προτάσεις ως σωστές ή λάθος  

     α)  Αν f, g συνεχείς συναρτήσεις και f (χ) ≤ g(x)  για κάθε χ∈ [α, β],  

            τότε θα ισχύει ότι  ∫ f(x)dx ≤ ∫ 𝑔(𝑥)𝑑𝑥
β

𝛼

β

α
 

     β) Αν lim
χ→χο

𝑓(𝑥) = 0  και f (χ) < 0  κοντά στο χο τότε lim
χ→χο

1

𝑓(𝑥)
 = +∞ 

     γ) Για οποιεσδήποτε συναρτήσεις f, g παραγωγίσιμες στο χο ισχύει :  

                (f∙g)΄(χο)= f΄(χο)g(χο)- f(χο)g ΄(χο) 

     δ) Υπάρχει πολυωνυμική συνάρτηση βαθμού ν ≥2 , η οποία έχει ασύμπτωτη  

     ε) Κάθε συνεχής συνάρτηση σε ένα διάστημα Δ , έχει μόνο  

         μια παράγουσα στο Δ               (10Μ) 

ΘέμαΒ 

     Δίνεται η συνάρτηση f (χ) = 
χ+1

χ−1
 , χ∈R – {1} 

Β1. Να αποδείξετε ότι υπάρχει η αντίστροφη της f , την οποία  

     και να βρείτε                                                                                               ( 5+ 10= 15Μ) 

Β2. Δίνεται η συνάρτηση g (χ) = lnx ,  να βρείτε την σύνθεση  

       της g με την f                                                                                                    (10Μ) 

ΘέμαΓ  

Δίνεται η συνάρτηση f (χ) = 
χ

x2+9
 , χ ∈R  

Γ1. Να μελετήσετε τη συνάρτηση f ως προς τη μονοτονία 

      και τα ακρότατα                                                                                  (10Μ) 

Γ2. Να μελετήσετε την f ως προς την κυρτότητα και τα σημεία καμπής     (8Μ)       

Γ3. Να βρείτε τις ασύμπτωτες της γραφικής παράστασης της f                    (7Μ) 

                                                                             

         



 

ΘέμαΔ 

Έστω παραγωγίσιμη συνάρτηση f : (0, +∞) ->R για την οποία ισχύει η σχέση  

                   1-χ2∙f ΄(χ) = χ∙f (χ) για κάθε χ > 0 και f (1) =1  

Δ1. Να αποδείξετε ότι η f έχει τύπο f (x) = 
𝑙𝑛𝑥+1

x
 , x > 0                                   (5Μ)                            

Δ2. ι) Να μελετήσετε την f ως προς την μονοτονία και τα ακρότατα  

           και να βρείτε το σύνολο  τιμών της f . 

       ιι)Να δείξετε ότι η εξίσωση f (χ) = 0 έχει ακριβώς μια ρίζα στο 

           διάστημα  (0, +∞)                                                                                       (6+4Μ)             

Δ3. Ένα υλικό σημείο Α (χ(t), ψ(t)) , χ(t )> 
1

𝑒
  , t > 0  κινείται πάνω  

        στην γραφική παράσταση της συνάρτησης f με σταθερή   

      ταχύτητα u = 4cm/sec και έστω Κ η προβολή του σημείου 

       Α στον άξονα χ΄χ . Να βρείτε το ρυθμό μεταβολής του  

       εμβαδού του τριγώνου ΟΑΚ, όπου Ο η αρχή των αξόνων ,  

       τη χρονική στιγμή κατά την οποία το σημείο Α διέρχεται  

      από το σημείο του ολικού  μεγίστου της f               (5Μ)             

Δ4. Για κάθε α, β ∈ (0, 1) ∪(1, ∞) να δείξετε ότι η εξίσωση 

      
𝑓(𝛼)−1

χ−1
+  

𝑓(𝛽)− 1

χ−2
= 2022 έχει τουλάχιστον μια ρίζα στο 

       διάστημα (1,2)                                                                                                (5Μ)  

 

   

 

 

Εισηγητές : Καπούνης Εμμανουήλ     Ο Διευθυντής  

                     Ζευγώλη Μαρία       Σκουλάτος Δημήτρης  

 

         



ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΚΡΕΜΑΣΤΗΣ 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΙΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2022 

ΠΑΡΑΣΚΕΥΗ 24 ΜΑΙΟΥ 2022 
ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΟΜΑΔΑΣ 

ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ ΘΕΤΙΚΩΝ ΣΠΟΥΔΩΝ ΚΑΙ  
ΣΠΟΥΔΩΝ ΟΙΚΟΝΟΜΙΑΣ ΚΑΙ ΠΛΗΡΟΦΟΡΙΚΗΣ  

ΤΑΞΗ: Γ΄ΛΥΚΕΙΟΥ 

 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας, 
  δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη Σωστό, αν η   
  πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.  

α) Μια συνάρτηση  f  λέγεται γνησίως φθίνουσα σε ένα διάστημα  Δ  του  
     πεδίου ορισμού της, όταν για οποιαδήποτε x1, x2 ∈ Δ, με  x1 < x2  ισχύει:     
     f(x1) < f(x2).    

β) Αν μια συνάρτηση  f  είναι συνεχής στο [α, β]  και   f f  ) 0(    , τότε η   

     f   έχει μία τουλάχιστον ρίζα στο (α, β). 

γ) Αν  α > 1, τότε ισχύει x

x
lim 0


  .   

δ) Ισχύει:   ( x) x    ,  για κάθε  x ∈ R.           

ε) Η εξίσωση εφαπτομένης μιας παραγωγίσιμης συνάρτησης f, στο  
      σημείο της 

0 0( , ( ))A x f x  είναι:  
0 0 0( ) ( )( )y f x f x x x   . 

   Μονάδες 5∙2=10 

 

Α2. Να αποδείξετε ότι αν μια συνάρτηση  f  είναι παραγωγίσιμη  σ’ ένα σημείο   
       x0, τότε είναι και συνεχής στο σημείο αυτό. 

                                                 Μονάδες  15 

 

ΘΕΜΑ Β 

Δίνεται η συνάρτηση                    

2 x- 4x + 3+ e    ,αν   x 0

f(x) =  x
         ,αν   x > 0

x + 4 2

x 






. 

Β1.  Να βρείτε το όριο  lim f (x)
x 0

.                                                             Μονάδες 5 

Β2.  Να βρείτε το όριο  lim f (x)
x 0

.                                                                Μονάδες 10 

Β3.  Να μελετήσετε τη συνάρτηση  f  ως προς τη συνέχεια.                    Μονάδες 10 

 



 

ΘΕΜΑ Γ 

Δίνεται η συνάρτηση  f x x) n x( kx l  ,   με   x ∈ (0, +∞)  και   k ∈ R. 

Αν η γραφική παράσταση  Cf   διέρχεται από το σημείο (e, 0),  

Γ1. Να υπολογίσετε τον πραγματικό αριθμό  k.                                           Μονάδες 8 

Για  k = - 1 : 

Γ2. Να βρείτε την εξίσωση εφαπτομένης της  Cf  στο σημείο  Α(1,f(1)). 

  Μονάδες 8 

Γ3. Να αποδείξετε ότι η f  είναι κοίλη και ότι υπάρχει μοναδικό  x0 > 0,  τέτοιο  
      ώστε  

0f (x ) 1 .                                                                                              Μονάδες 9 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεται η συνάρτηση   
2

2
f (x)

x 1



,   x ∈ R. 

Δ1. Να μελετήσετε την f ως προς τη μονοτονία και τα ακρότατα.         

              Μονάδες 6 

Δ2. Να μελετήσετε την f ως προς την κυρτότητα και να προσδιορίσετε (αν  
       υπάρχουν) τα σημεία καμπής της Cf.             

Μονάδες 6 

Δ3.  Να βρείτε τις οριζόντιες ασύμπτωτες της  Cf. 

                                                               Μονάδες 8 

Δ4.  Να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της  f.    

                                              Μονάδες 5 

   

 

Να απαντήσετε σε όλα τα θέματα 

 

 Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ                                                         ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ   

          

                                                                                              ΚΑΜΠΟΥΡΑΚΗ ΑΝΤΩΝΙΑ  

                                                                         ΚΑΤΣΙΛΛΗ ΜΑΡΙΑ 

                                                                 ΡΕΝΕΣΗΣ ΓΙΩΡΓΟΣ 

 ΓΡΗΓΟΡΙΑΔΗΣ ΔΗΜΗΤΡΙΟΣ      

 



[1] 

 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ Τ.Λ.     ΣΧΟΛ. ΈΤΟΣ 2021-2022 

 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ – ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 

ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 

 

ΜΑΘΗΜΑ : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ   ΗΜΕΡ/ΝΙΑ : 25/05/2022 . 

ΟΝΟΜ/ΜΟ ΜΑΘΗΤΗ :_______________________________________________ 

ΤΑΞΗ : Γ ΛΥΚΕΙΟΥ            

ΘΕΜΑΤΑ ΓΡΑΠΤΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ 

 
ΘΕΜΑ Α 

Α1. Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = √𝑥 με 𝑥 ≥ 0. Να αποδείξετε ότι η f είναι 

παραγωγίσιμη στο (0, +∞) με παράγωγο 𝑓′(𝑥) =
1

2√𝑥
 .  Μονάδες: 7 

                 
Α2. Να διατυπώσετε το θεώρημα του Rolle και να δώσετε τη γεωμετρική του 

ερμηνεία.        Μονάδες: 4 
 
Α3. Έστω μία συνάρτηση 𝑓 και 𝑥0 ένα σημείο του πεδίου ορισμού της. Πότε θα 

λέμε ότι η  𝑓 είναι συνεχής στο 𝑥0;    Μονάδες: 4 
                  

Α4. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις γράφοντας στο τετράδιό σας 
δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί στην κάθε πρόταση την λέξη Σωστό, αν η 
πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

 α. Αν μια συνάρτηση 𝑓: 𝐴 → ℝ είναι συνάρτηση «1-1», τότε ισχύει 
𝑓(𝑓−1(𝑥)) = 𝑥 για κάθε 𝑥 ∈ 𝐴. 

 β. Αν μία συνάρτηση είναι παραγωγίσιμη σε ένα σημείο x0 του πεδίου 
ορισμού της, τότε είναι και πάντα συνεχής στο x0. 

 γ.  Αν f συνεχής συνάρτηση στο κλειστό διάστημα [α, β] και G μία 

παράγουσα της f στο Δ, τότε ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡 = 𝐺(𝛼) − 𝐺(𝛽)
𝛽

𝛼
 

 δ. Αν 0 < α < 1, τότε το 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

𝛼𝑥 = +∞. 

 ε. Τα εσωτερικά σημεία ενός διαστήματος Δ μιας παραγωγίσιμης 
συνάρτησης f, όπου η  𝑓′ είναι διαφορετική από το 0, δεν είναι θέσεις 
τοπικών ακροτάτων. 

          Μονάδες: 10 
 
ΘΕΜΑ B 
Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = 3𝑥4 + 4𝑥3 − (10 + 𝛼)𝑥2 + 𝛽.  Αν η f παρουσιάζει 
τοπικό ακρότατο στο 𝑥0 = 1 με τιμή –2, τότε: 
B1. Να δείξετε ότι α = 2 και β = 3.      Μονάδες: 6 
         
Β2. Να μελετήσετε την f  ως προς την μονοτονία και τα ακρότατα. 
         Μονάδες: 8 
B3. Να βρείτε το σύνολο τιμών της f.      

         Μονάδες: 6 
B4. Να βρείτε το πλήθος των πραγματικών ριζών της εξίσωσης 𝑓(𝑥) = 2022. 
          Μονάδες: 5 
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ΘΕΜΑ  Γ  

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = {
𝑙𝑛 𝑥 + 𝜆 − 1, αν 𝑥 > 1

𝑒𝑥−1 + 𝜇𝑥 − 𝜇, αν 𝑥 ≤ 1
 

Γ1. Να βρείτε τις τιμές των 𝜆, 𝜇 ∈ ℝ ώστε η f να είναι παραγωγίσιμη στο 𝑥0 = 1.   

                                                                                                              Μονάδες: 8 

Γ2. Για λ = 2 και μ = 0, 

I) Να εξετάσετε την f ως προς την μονοτονία και να βρείτε τις 
ασύμπτωτες της γραφικής της παράστασης (αν υπάρχουν). 
        Μονάδες: 7 

II) Να υπολογίσετε το ∫ 𝑥𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑒

1
    Μονάδες: 5 

 
III) Να βρείτε τo όριο lim

𝑥→−∞
𝑓(𝑥)𝜂𝜇(3𝑥)    Μονάδες: 5 

 
 
ΘΕΜΑ Δ 
Δίνεται η συνάρτηση 𝑓: (0, +∞) → ℝ  δυο φορές παραγωγίσιμη για την οποία 
ισχύουν: 

 lim
𝑥→1

𝑓(𝑥)−1

𝑥−1
= −2    (1) 

 ( ) 2

1
f x xf (x)

x
 + = για κάθε ( )x 0, +  (2) 

Δ1. Να δείξετε ότι f(1)=1 και f (1) 2 = −     Μονάδες: 6  

Δ2. Να αποδείξετε ότι 
1

f (x) ln x
x

= −  για κάθε ( )x 0, + και στη συνέχεια να 

δείξετε ότι ορίζεται η 1f −  και να βρείτε το πεδίο ορισμού της. Μονάδες: 8 
          

Δ3. I) να βρείτε την εφαπτομένη της Cf στο σημείο της Α(1, f(1)) 

 II) Να υπολογίσετε το όριο 𝑙𝑖𝑚
𝑥→1

𝑓(𝑥)

𝑓(𝑥)+2𝑥−3
     

        Μονάδες: (2+4=6) 

Δ4. Να αποδείξετε ότι  

𝑓(𝑥2 + 2) + 𝑓(𝑥2 + 4) < 𝑓(𝑥2 + 1) + 𝑓(𝑥2 + 5) για κάθε 𝑥 ∈ ℝ.    
         Μονάδες: 5 

 

Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ      Η ΕΙΣΗΓΗΤΡΙΑ 

       


	ΘΕΜΑΤΑ

