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Γραπτές Προαγωγικές εξετάσεις περιόδου Μαΐου – Ιουνίου 2022 
Ημερομηνία: Τρίτη7 Ιουνίου 2022 

ΘΕΜΑ1 
Α. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστές (Σ) ή Λανθασμένες (Λ). 
1.Αν δύο κύκλοι εφάπτονται εξωτερικά τότε η διάκεντρος τους ισούται με το άθροισμα των ακτίνων τους. 
2.Τα εφαπτόμενα τμήματα κύκλου που άγονται από σημείο εκτός αυτού είναι ίσα μεταξύ τους. 
3.Κάθε τετράπλευρο με ίσες και κάθετες διαγώνιες είναι τετράγωνο. 

4.Κάθε εξωτερική γωνία τριγώνου είναι μεγαλύτερη από καθεμία από τις απέναντι εσωτερικές γωνίες 

τουτριγώνου. 

5.Κάθε εγγεγραμμένη γωνία που βαίνει σε ημικύκλιο είναι ορθή. 

(Μονάδες 10) 
Β. Να αποδείξετε ότι κάθε σημείο της μεσοκαθέτου ενός ευθυγράμμου τμήματος ισαπέχει από τα άκρα 

του τμήματος. 
 

(Μονάδες 15) 

 
 
 
ΘΕΜΑ3 
Θεωρούμε ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ) με Γ̂ = Δ̂ = 600. 

Φέρουμε τα ύψη του ΑΕ και ΒΖ. Να αποδείξετε ότι: 

α) ΔΕ=ΓΖ     (Μονάδες 9) 

 
β) Το τετράπλευρο ΑΕΖΒ είναι ορθογώνιο. (Μονάδες 6) 
 
 
γ)Αν ΑΒ = 8 και ΒΓ = 10 να υπολογίσετε τη διάμεσο του τραπεζίου ΑΒΓΔ.    (Μονάδες 10) 

 



 
 

 
 
 
Ο Διευθυντής       Οι Εισηγητές 

 
      

 



ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ: ΕΥΚΛΕΙΔΕΙΑ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 
 

ΘΕΜΑ Α 

 
 Α1.     Να  χαρακτηρίσετε  τις  παρακάτω  προτάσεις,  γράφοντας  τη  λέξη ΄΄Σωστό΄΄ ή  ΄΄Λάθος΄΄,  δίπλα 

στο  γράμμα  που αντιστοιχεί  σε κάθε  πρόταση. 

 α.      Η διάμεσος ορθογωνίου τριγώνου που φέρουμε από την κορυφή της ορθής γωνίας είναι ίση με το 

μισό της υποτείνουσας. 

 β.     Οι απέναντι γωνίες του παραλληλογράμμου είναι παραπληρωματικές. 
 γ.     Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο γωνίες ίσες, μία προς μία, τότε θα έχουν και τις τρίτες γωνίες ίσες. 

 δ.     Οι διαγώνιες ενός ισοσκελούς τραπεζίου είναι ίσες. 

 ε.     Σε κάθε τρίγωνο απέναντι από άνισες πλευρές βρίσκονται ομοίως άνισες γωνίες.    

 

Μονάδες 10    
Α2.    Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου είναι 2 ορθές. 

         (η απόδειξη να συνοδεύεται με σχήμα). 

Μονάδες 15    

ΘΕΜΑ Β 

Δίνεται γωνία ˆxOy και η διχοτόμος της  . Θεωρούμε σημείο  της   και σημεία  και  στις 

ημιευθείες x και y αντίστοιχα, τέτοια ώστε  .   

Να  αποδείξετε ότι: 

 

Β1.       
Μονάδες 15    

Β2.   Η   είναι διχοτόμος της γωνίας ˆ . 

Μονάδες 10    

 

 

 

ΘΕΜΑ  Γ    

Από το σημείο τομής   των διχοτόμων των γωνιών τριγώνου  φέρουμε ευθεία παράλληλη προς την 

  που τέμνει τις πλυρές   και  στα σημεία   και  αντίστοιχα.  

               Να αποδείξετε ότι:  

 

Γ1.      Τα  τρίγωνα   και    είναι ισοσκελή. 

Μονάδες  15 

Γ2.            

Μονάδες  10 

 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ Δ     Δίνεται τρίγωνο  και  η διάμεσός του  . Έστω ,   και   είναι τα μέσα των ,   

και   αντίστοιχα. 



 

Δ1.           Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο  είναι παραλληλόγραμμο. 

Μονάδες  10 

Δ2.           Να βρείτε τη σχέση των πλευρών   και   του τριγώνου  , ώστε το           

παραλληλόγραμμο  να είναι ρόμβος. 

Μονάδες  10 

Δ3.           Στην περίπτωση που το τρίγωνο    είναι ορθογώνιο ( η γωνία  ̂  ορθή), να βρείτε το είδος 

του παραλληλογράμμου  .  

 Μονάδες  5 

 

 

Καλή  επιτυχία. 

  Να  απαντηθούν  όλα  τα  θέματα.    

  Διάρκεια εξέτασης:  Δύο (2) ώρες.    

 
 



ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΣΤΗ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 
ΘΕΜΑ Α 
 
Α1. Να απαντήσετε με «Σωστό» ή «Λάθος» στα παρακάτω: 

α) Δύο τρίγωνα είναι ίσα αν έχουν δύο πλευρές τους και μία γωνία 
τους ίσες μία προς μία. 
β) Δύο παράλληλες ευθείες που τέμνονται από μια άλλη ευθεία 
έχουν τις εντός και επί τα αυτά γωνίες τους ίσες. 
γ) Ένα σημείο εσωτερικό μιας γωνίας είναι σημείο της διχοτόμου 
της αν ισαπέχει από τις πλευρές της. 
δ) Ένα τετράπλευρο με κάθετες διαγωνίους είναι ρόμβος 
ε) Η διάμεσος ενός ορθογωνίου τριγώνου που φέρουμε από την 
κορυφή της ορθής γωνίας ισούται με το μισό της υποτείνουσας. 
          (μονάδες 10) 
 
Α2. Να αποδείξετε ότι η διχοτόμος της γωνίας της κορυφής ενός 
ισοσκελούς τριγώνου είναι διάμεσος και ύψος.           (μονάδες 15) 

 

ΘΕΜΑ Β 

Στο κυρτό πολύγωνο ΑΒΓΔΕ, οι διχοτόμοι των γωνιών του Α και Β 

τέμνονται στο Ο. Αν η γωνία του Γ ισούται με 1000,η γωνία του Δ 

ισούται με 1400 και η γωνία του Ε ισούται με 800 τότε, να 

υπολογίσετε: 

Β1. το μέτρο του αθροίσματος Α̂ + Β̂.                         (Μονάδες 12) 

Β2. το μέτρο της γωνίας ΑΟΒ.                                   (Μονάδες 13) 

 

 



 
 
 
ΘΕΜΑ Γ  

 
Για το παραπάνω σχήμα γνωρίζουμε ότι ΑΒ//ΓΔ και ΟΑ=ΟΒ 

Γ1. Να αποδείξετε ότι 𝛢𝛣̂𝛰 = 𝛰𝛥̂𝛤 και 𝛣𝛢̂𝛰 = 𝛰𝛤̂𝛥.     (5 μονάδες) 
Γ2.Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΔΟΓ είναι ισοσκελές(10 μονάδες) 
Γ3. Να αποδείξετε ότι ΑΔ=ΒΓ                                       (7 μονάδες) 
Γ4. Αν ισχύουν όλα όσα έπρεπε να αποδείξετε στα παραπάνω 
ερωτήματα, τι είδους τετράπλευρο είναι τότε το ΑΒΓΔ; (3 μονάδες) 
 
ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Α̂=90ο. Από το μέσο Δ της 

πλευράς ΒΓ φέρουμε παράλληλη προς την πλευρά ΑΓ που τέμνει 

την πλευρά ΑΒ στο σημείο Ε. Αν επιπλέον γνωρίζουμε ότι 

ΕΔ̂Γ=120ο, τότε: 

Δ1.Να υπολογίσετε το μέτρο της γωνία ΔΓ̂Α.              (Μονάδες 5) 

Δ2.Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΔΓ είναι ισόπλευρο. 

                                                                                     (Μονάδες 8) 

Δ3. Προεκτείνουμε την πλευρά ΑΓ προς το Γ κατά τμήμα ΓΖ=ΑΓ 

και την πλευρά ΒΓ προς το Γ κατά τμήμα ΓΗ=
ΒΓ

2
. Να αποδείξετε ότι 

ΑΗ̂Ζ=90ο.                                                                    (Μονάδες 12) 

 



 

 
Ο διευθυντής      Ο εισηγητής 
 
 
 



ΠΕΜΠΤΗ  2  ΙΟΥΝΙΟΥ 2022 
ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ: ΕΥΚΛΕΙΔΕΙΑ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 

 
ΘΕΜΑ Α 
 
Α1.     Να  χαρακτηρίσετε  τις  παρακάτω  προτάσεις,  γράφοντας  τη  λέξη ΄΄Σωστό΄΄ ή  ΄΄Λάθος΄΄,  δίπλα  
στο  γράμμα  που αντιστοιχεί  σε κάθε  πρόταση. 
 

α.   Κάθε σημείο της διχοτόμου μιας γωνίας ισαπέχει από τις πλευρές της.  
 
β.   Αν μια γωνία ενός τριγώνου είναι αμβλεία, τότε απέναντί της βρίσκεται η μεγαλύτερη 

πλευρά του τριγώνου. 
 
 γ.  Δύο κύκλοι εφάπτονται εξωτερικά αν η διάκεντρος είναι ίση με τη διαφορά των ακτίνων. 
 

 δ.   Κάθε πλευρά τριγώνου είναι μικρότερη από το άθροισμα των άλλων δύο.   
 
 ε.   Κάθε εγγεγραμμένη γωνία ισούται με το μισό της επίκεντρης γωνίας που βαίνει στο 
       ίδιο τόξο. 

(Μονάδες 10)    
 

Α2.    Να αποδείξετε ότι:   "Τα εφαπτόμενα τμήματα κύκλου, που άγονται από σημείο εκτός 
αυτού είναι ίσα μεταξύ τους."                                

        (η απόδειξη να συνοδεύεται με σχήμα). 
(Μονάδες 15)     

 
ΘΕΜΑ Β  

Στο παρακάτω σχήμα η ευθεία ε1 διέρχεται από την κορυφή Γ του τριγώνου ΑΒΓ και είναι 

παράλληλη στην ευθεία ε2  που ορίζεται από τις κορυφές του Α και Β. Αξιοποιώντας τα 

δεδομένα του σχήματος: 

α) να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ.                                      (Μονάδες 15) 

β) να δικαιολογήσετε γιατί το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές και να εξηγήσετε ποιες είναι οι ίσες 

πλευρές του.                                                                               (Μονάδες 10) 

 

ΘΕΜΑ Γ     Σε τρίγωνο   με ˆ ˆ   , φέρουμε το ύψος   .   Αν  και   είναι τα μέσα των 

πλευρών   και   αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι:  



 

α)   1
ˆ ˆ   

Μονάδες  08 

β)   1
ˆ ˆ    

Μονάδες  08 

γ)  ˆ ˆ ˆ    

Μονάδες  09 

 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Έστω  ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΔΓ) με ˆ ˆ2   και 
2


      . Φέρουμε την 

διχοτόμο της γωνίας ̂ , η οποία τέμνει το  στο  και η κάθετη από το  προς το  το 

τέμνει στο  . 

α)     Να υπολογίσετε τις γωνίες του ΑΒΓΔ .                                     (Μονάδες 10) 

β)     Να αποδείξετε ότι:  

i)      Το τετράπλευρο ΑΒΚΔ είναι ρόμβος.                        

(Μονάδες 8) 

ii)    Το σημείο  είναι το μέσο του  .                          

(Μονάδες 7) 

 

 

Καλή  επιτυχία. 

  Να  απαντηθούν  όλα  τα  θέματα.    

  Διάρκεια εξέτασης:  Δύο (2) ώρες.    

 
 

 

                                                        



 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 

ΘΕΜΑ 1  

α) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στον αριθμό που 

αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη ΣΩΣΤΟ, αν η πρόταση είναι σωστή ή ΛΑΘΟΣ, αν η πρόταση είναι 

λανθασμένη. 

i. Οι διαγώνιοι ενός ισοσκελούς τραπεζίου διχοτομούνται. 

ii. Στο ισόπλευρο τρίγωνο κάθε ύψος είναι και διάμεσος. 

iii. Το τετράγωνο είναι ρόμβος. 

iv. Τα εφαπτόμενα τμήματα από ένα σημείο προς ένα κύκλο είναι ίσα. 

v. Κάθε εγγεγραμμένη γωνία που βαίνει σε ημικύκλιο είναι ορθή.  

          (Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι: το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου είναι 2 ορθές. 

                (Μονάδες 15) 

 

 

 



 

ΘΕΜΑ 3 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με𝛢̂ = 90° και 𝛤̂ = 30°. Από το μέσο Μ της πλευράς ΒΓ φέρνουμε κάθετη 

στη ΒΓ η οποία τέμνει την ΑΓ στο σημείο Ε. Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΒ =
𝛣𝛤

2
.  (Μονάδες 10) 

β) ΕΜ=ΕΑ.  (Μονάδες 10) 

γ) ΕΜ=
𝛢𝛤

3
.  (Μονάδες 5) 

 

 

 

 

     Ο διευθυντής       Η Εισηγήτρια 



ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ: ΕΥΚΛΕΙΔΕΙΑ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 
 

ΘΕΜΑ Α 
 
Α1.     Να  χαρακτηρίσετε  τις  παρακάτω  προτάσεις,  γράφοντας  τη  λέξη ΄΄Σωστό΄΄ ή  ΄΄Λάθος΄΄,  δίπλα  
στο  γράμμα  που αντιστοιχεί  σε κάθε  πρόταση. 
 

α.   Κάθε σημείο της διχοτόμου μιας γωνίας ισαπέχει από τις πλευρές της.  
 
β.   Αν μια γωνία ενός τριγώνου είναι αμβλεία, τότε απέναντί της βρίσκεται η μεγαλύτερη 

πλευρά του τριγώνου. 
 
 γ.  Δύο κύκλοι εφάπτονται εξωτερικά αν η διάκεντρος είναι ίση με τη διαφορά των ακτίνων. 
 

 δ.   Κάθε πλευρά τριγώνου είναι μικρότερη από το άθροισμα των άλλων δύο.   
 
 ε.   Κάθε εγγεγραμμένη γωνία ισούται με το μισό της επίκεντρης γωνίας που βαίνει στο 
       ίδιο τόξο. 

(Μονάδες 10)    
 

Α2.    Να αποδείξετε ότι:   "Τα εφαπτόμενα τμήματα κύκλου, που άγονται από σημείο εκτός 
αυτού είναι ίσα μεταξύ τους."                                

        (η απόδειξη να συνοδεύεται με σχήμα). 
(Μονάδες 15)     

 
ΘΕΜΑ Β  

Στο παρακάτω σχήμα η ευθεία ε1 διέρχεται από την κορυφή Γ του τριγώνου ΑΒΓ και είναι 

παράλληλη στην ευθεία ε2  που ορίζεται από τις κορυφές του Α και Β. Αξιοποιώντας τα 

δεδομένα του σχήματος: 

α) να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ.                                      (Μονάδες 15) 

β) να δικαιολογήσετε γιατί το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές και να εξηγήσετε ποιες είναι οι ίσες 

πλευρές του.                                                                               (Μονάδες 10) 

 

ΘΕΜΑ Γ     Σε τρίγωνο   με ˆ ˆ   , φέρουμε το ύψος   .   Αν  και   είναι τα μέσα των 

πλευρών   και   αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι:  



 

α)   1
ˆ ˆ   

Μονάδες  08 

β)   1
ˆ ˆ    

Μονάδες  08 

γ)  ˆ ˆ ˆ    

Μονάδες  09 

 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Έστω  ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΔΓ) με ˆ ˆ2   και 
2


      . Φέρουμε την 

διχοτόμο της γωνίας ̂ , η οποία τέμνει το  στο  και η κάθετη από το  προς το  το 

τέμνει στο  . 

α)     Να υπολογίσετε τις γωνίες του ΑΒΓΔ .                                     (Μονάδες 10) 

β)     Να αποδείξετε ότι:  

i)      Το τετράπλευρο ΑΒΚΔ είναι ρόμβος.                        

(Μονάδες 8) 

ii)    Το σημείο  είναι το μέσο του  .                          

(Μονάδες 7) 

 

 

Καλή  επιτυχία. 

  Να  απαντηθούν  όλα  τα  θέματα.    

  Διάρκεια εξέτασης:  Δύο (2) ώρες.    

 
 

 

                                                        



 

 

ΘΕΜΑ 1  

α) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στον αριθμό που 

αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη ΣΩΣΤΟ, αν η πρόταση είναι σωστή ή ΛΑΘΟΣ, αν η πρόταση είναι 

λανθασμένη. 

i. Οι διαγώνιοι ενός ισοσκελούς τραπεζίου διχοτομούνται. 

ii. Στο ισόπλευρο τρίγωνο κάθε ύψος είναι και διάμεσος. 

iii. Το τετράγωνο είναι ρόμβος. 

iv. Τα εφαπτόμενα τμήματα από ένα σημείο προς ένα κύκλο είναι ίσα. 

v. Κάθε εγγεγραμμένη γωνία που βαίνει σε ημικύκλιο είναι ορθή.  

          (Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι: το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου είναι 2 ορθές. 

                (Μονάδες 15) 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 3 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με𝛢̂ = 90° και 𝛤̂ = 30°. Από το μέσο Μ της πλευράς ΒΓ φέρνουμε κάθετη 

στη ΒΓ η οποία τέμνει την ΑΓ στο σημείο Ε. Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΒ =
𝛣𝛤

2
.  (Μονάδες 10) 

β) ΕΜ=ΕΑ.  (Μονάδες 10) 



γ) ΕΜ=
𝛢𝛤

3
.  (Μονάδες 5) 

 

 

 

 

     Ο διευθυντής       Η Εισηγήτρια 



ΘΕΜΑΤΑ ΓΡΑΠΤΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ – ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ Α΄ΛΥΚΕΙΟΥ 

 

ΘΕΜΑ 1 

Α. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα αναφοράς σας, 

δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση , τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, 

ή τη λέξη Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

 1) Δύο χορδές ενός κύκλου είναι ίσες αν και μόνο αν τα αποστήματά τους είναι ίσα 

 2) Αν α,β,γ πλευρές τριγώνου ΑΒΓμε β ≥ γ ισχύει β – γ < α < β + γ. 

 3) Από σημείο εκτός ευθείας άγεται μία μόνο παράλληλη προς αυτή. 

 4) Οι διαγώνιοι του ορθογωνίου τέμνονται κάθετα  

 5)Η διάμεσος του τραπεζίου είναι παράλληλη προς τις βάσεις του και ίση με την 

 ημιδιαφορά τους. 

(Μονάδες 10) 

Β.  Να αποδείξετε ότι, το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου είναι 180ο (2 ορθές). 

(Μονάδες 15) 

ΘΕΜΑ 2 

 

ΘΕΜΑ 

3 

Στον 

κύκλο 

του 

παρακάτω σχήματος είναι   𝛢𝛣
⏜

= 120°⏜, 𝛣𝛤
⏜

= 90° , 𝛤𝛥
⏜

= 90° και  𝛥𝛢
⏜

= 60° . 

α) Να αποδείξετε ότι οι γωνίες του τετραπλεύρου 𝛢𝛣𝛤𝛥 έχουν μέτρα: 

  𝛢 = 90°, 𝛣̂ = 75°, 𝛤 = 90° και 𝛥 = 105°.                                                               

        

            (Μονάδες 12)    

β) Έστω ότι είναι 𝛣𝛥 = 2. Να αποδείξετε ότι: 

i. 𝛢𝛥 = 1.          (Μονάδες 7) 

ii. Ποιο είναι το είδος του τριγώνου ΒΔΓ ως προς τις πλευρές και τις γωνίες του. Να 

δικαιολογήσετε την απάντησή σας. 

 (Μονάδες 6) 



 

 
 
ΘΕΜΑ 4 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 



 

ΘΕΜΑ Α 
 

Α1. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στη κόλλα σας δίπλα στο 

γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση την λέξηΣωστό αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.  

 

α)Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο οι προσκείμενες στη βάση γωνίες είναι ίσες. 

β)Οι διαγώνιες ενός ορθογωνίου τέμνονται κάθετα. 

γ)Σε κάθε τρίγωνο ΑΒΓ είναι 𝜜̂ + 𝜝̂ + 𝜞̂ = 180º. 

δ)Η διάμεσος ορθογωνίου τριγώνου που φέρουμε από την κορυφή της ορθής  

γωνίας είναι  ίση με το μισό της υποτείνουσας. 

ε) Κάθε εγγεγραμμένη γωνία ισούται με την επίκεντρη γωνία που βαίνει στο ίδιο  

τόξο. 

Μονάδες 10 

 

Α2.Να αποδείξετε ότι αν σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο μία γωνία του ισούται με 30º, τότε η 

απέναντι πλευρά του είναι ίση με το μισό της υποτείνουσας. 

Μονάδες 15 

 

 

ΘΕΜΑ Β 

Έστω ισοσκελές τρίγωνο 


 (  ) με Α̂> 90ο. Στις προεκτάσεις των πλευρών ΑΒ και 

ΑΓ προς το Α φέρνουμε τμήματα ΒΔ και ΓΕ κάθετα στις ΑΓ και ΑΒ αντίστοιχα. 

Β1)  Να αποδείξετε ότι  .        Μονάδες 10 

Β2)  Αν Μ το μέσο της ΒΓ  τότε: 

i. Να αποδείξετε ότι  .     Μονάδες 8 

ii.Nα αποδείξετε ότι η ΑΜ διχοτομεί τη γωνία 


   Μονάδες 7 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:   ………………………….……………………………………………………………….. 



 

ΘΕΜΑ Γ 

Δίνεται κύκλος κέντρου Ο και δύο τυχαία σημεία του Α, Β. Από σημείο Μ εκτός του 

κύκλου φέρνουμε τις εφαπτομένες ΜΑ, ΜΒ. Προεκτείνουμε την ακτίνα ΟΒ κατά ίσο τμήμα 

ΒΓ.  Να δείξετε ότι: 

Γ1) τα τρίγωνα ΟΑΜ, ΟΒΜ είναι ίσα       Μονάδες 15 

Γ2)𝛢𝛭𝛤̂ =  3𝛣𝛭𝛤̂       Μονάδες 10 

 

 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Στο παρακάτω σχήμα δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ με ΑΒ//ΓΔ και Α̂ = 108ο. 

Στη βάση ΓΔ θεωρούμε σημείο Ε, ώστε οι ΑΓ, ΑΕ να τριχοτομούν τη γωνία  Α̂. 

Δ1)  Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΔΕ.          Μονάδες 10 

Δ2)  Να αποδείξετε ότι:  

i. Το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές.    Μονάδες 5 

ii. Το τετράπλευρο ΑΒΓΕ είναι ρόμβος.    Μονάδες 10 



 

 

 

 

 

Κ Α Λ Η    Ε Π Ι Τ Υ Χ Ι Α !! 

 

 

 

 

 



Σελίδα 1 από 3 
 

 

                           

 

 

 

 

ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΪΟΥ -  ΙΟΥΝΙΟΥ 2022 

ΤΑΞΗ:  Α΄ 

ΜΑΘΗΜΑ:  ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 

 

ΘΕΜΑΤΑ 

ΘΕΜΑ  Α 

A1.  Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστές ή Λάθος:            (10 Μονάδες) 

1. Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο οι προσκείμενες στη βάση γωνίες είναι ίσες. 

2. Δύο ορθογώνια τρίγωνα με ίσες υποτείνουσες είναι πάντοτε ίσα. 

3. Κάθε σημείο της διχοτόμου μίας γωνίας ισαπέχει από τις πλευρές της γωνίας. 

4. Ορθογώνιο λέγεται το παραλληλόγραμμο που έχει μία γωνία ορθή. 

5. Κάθε εγγεγραμμένη γωνία είναι ίση με το μισό της επίκεντρης γωνίας που βαίνει 

           στο ίδιο τόξο. 

 

 

A2.    Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου είναι 2 ορθές.  

        (15 Μονάδες) 

ΘΕΜΑ  Β 

 



Σελίδα 2 από 3 
 

 

ΘΕΜΑ  Γ 

 

 

   Στο παρακάτω σχήμα δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ με ΑΒ // ΔΓ, ΑΔ = ΒΓ, ΔΓ = 4α,  

ΑΒ = 8α,  𝛢𝛥̂𝛦 = 300  και  𝛦̂ = 𝛧̂ = 900 , όπου α ˃ 0. 

 
Αφού μεταφέρετε το σχήμα στη κόλλα σας να απαντήσετε στα παρακάτω ερωτήματα: 

 

α)  Να δείξετε ότι τα τρίγωνα  ΑΔΕ και ΒΓΖ είναι ίσα.              (7 Μονάδες) 

 



Σελίδα 3 από 3 
 

β)  Να δείξετε ότι  ΑΕ = ΒΖ = 2α.                 (6 Μονάδες) 

 

γ)  Να βρείτε την πλευρά ΑΔ συναρτήσει του θετικού αριθμού α αιτιολογώντας την 

απάντησή σας.                          (7 Μονάδες) 

 

δ)  Να σχεδιάσετε την διάμεσο του τραπεζίου και να την υπολογίσετε συναρτήσει του 

θετικού αριθμού α αιτιολογώντας την απάντησή σας.             (5 Μονάδες)

                                                         

ΘΕΜΑ  Δ 

 

 

ΠΑΡΑΤΗΡΗΣΕΙΣ 

 Να απαντήσετε σε όλα τα θέματα. 

 Οι απαντήσεις σας να είναι στην κόλλα σας και όχι στην φωτοτυπία με τα θέματα. 

 Να γράψετε με ανεξίτηλο στυλό χρώματος μπλε ή μαύρο. 

 Να μην χρησιμοποιήσετε μολύβι ή διορθωτικό (blanko). 

 Διάρκεια εξέτασης: Δύο (02) ώρες από την διανομή των θεμάτων.  

Σας Ευχόμαστε Επιτυχία! 

 



 

 
 

 

 
Γραπτές ΠροαγωγικέςΕξετάσεις Μαΐου-Ιουνίου2022 

 

ΘΕΜΑΤΑ  

 
 

ΘΕΜΑ Α(25 μονάδες) 
 

Α1. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα  
       σας δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, την λέξη Σωστό, αν 
       η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.  
 

1) Ένα τρίγωνο είναι οξυγώνιο όταν μια γωνία του είναι οξεία. 
2) Κάθε εξωτερική γωνία ενός τριγώνου είναι μεγαλύτερη από καθεμία από τις απέναντι 

γωνίες του τριγώνου. 
3) Από σημείο εκτός ευθείας άγονται δυο ή περισσότερες παράλληλες προς αυτή. 
4) Οι διαγώνιοι του ρόμβου τέμνονται κάθετα. 
5) Κάθε τετράγωνο είναι ρόμβος.  

 

Μονάδες 10 
 
Α2. Να αποδείξετε το παρακάτω θεώρημα :  
 
«Κάθε σημείο της διχοτόμου μιας γωνίας ισαπέχει από τις πλευρές της γωνίας». 
 
Μονάδες 15 
 

 

ΘΕΜΑ Β(25 μονάδες) 
 
Δίνονται τα τρίγωνα 𝛢𝛣𝛤 και 𝛢′𝛣′𝛤′ του σχήματος με 𝛢𝛤 = 𝛢′𝛤′ και Α𝛢𝛣 = 𝛢′𝛣΄. 
Αν οι διάμεσοι 𝛣𝛥 και 𝛣′𝛥′ είναι ίσες, να αποδείξετε ότι : 
 
 

Β1.𝛢̂ = 𝛢′̂ 
 
Μονάδες 15 
 
Β2. Τα τρίγωνα 𝛢𝛣𝛤 και 𝛢′𝛣′𝛤′ είναι ίσα. 
 
Μονάδες 10 
 
 
 



 

 
 
 
 

ΘΕΜΑ Γ(25 μονάδες) 
 
Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και η διάμεσος του ΑΜ. Στην προέκταση της ΑΓ προς το Γ 
παίρνουμε τμήμα ΓΔ = ΑΓ. Από το Δ φέρνουμε παράλληλη προς την ΑΜ που τέμνει 
την προέκταση της ΒΓ στο Ε. Να κατασκευάσετε το σχήμα και να αποδείξετε ότι: 
 
Γ1. ΜΓ = ΓΕ.  
 
Μονάδες 9 
 
Γ2. Το τετράπλευρο ΑΜΔΕ είναι παραλληλόγραμμο. 
 
Μονάδες 7 
 

Γ3.𝛣̂ +Β𝛢̂Μ=Γ𝛦̂Δ. 
 
Μονάδες 9 
 
 
ΘΕΜΑ Δ(25 μονάδες) 
 
 

 

Δίνεται τραπέζιο 𝛢𝛣𝛤𝛥 με 𝛢̂ = 𝛥̂ = 90𝜊, 𝛥𝛤 = 2𝛢𝛣 και 𝛣̂ =  3𝛤̂. 
Από το 𝛣 φέρουμε κάθετη στην 𝛤𝛥 που τέμνει την 𝛢𝛤 στο σημείο 𝛫 και την 𝛤𝛥 στο 𝛦. 
Επίσης φέρνουμε την 𝛢𝛦 που τέμνει την 𝛣𝛥 στο σημείο 𝛬. 
 
Να αποδείξετε ότι :  
 

Δ1.𝛤̂ = 45𝛰  
 
Μονάδες 8 
 
Δ2.𝛣𝛥 = 𝛢𝛦 
 
Μονάδες 9 
 



 

Δ3.𝛫𝛬 =
1

4
𝛥𝛤 

 
Μονάδες 8 
 

 

 
 
 

 
 



 

 

ΘΕΜΑ 1ο  
 

Α1.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στη κόλλα σας δίπλα στο 

γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση την λέξη Σωστό αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, 

αν η πρόταση είναι λανθασμένη.  

 

                 α)   Σε κάθε τρίγωνο ΑΒΓ είναι 𝜜𝜺𝝃̂ = 𝜝̂ - 𝜞̂ .                                                            

        β)   Το μέτρο μίας εγγεγραμμένης γωνίας ισούται με το μέτρο του αντίστοιχου τόξου της.   

        γ)   Οι διαγώνιες ενός ρόμβου τέμνονται κάθετα.    

        δ)   Αν η διάμεσος ενός τριγώνου ισούται με το μισό της πλευράς στην οποία   

              αντιστοιχεί, τότε το τρίγωνο είναι ορθογώνιο με υποτείνουσα την πλευρά αυτή.         

        ε)  Η διάμεσος κάθε τραπεζίου ισούται με την ημιδιαφορά των βάσεων του.   

Μονάδες 10 

 

 

Α2.  Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου ΑΒΓ είναι 180º μοίρες. 

Μονάδες 15 

 

ΘΕΜΑ 2ο  

 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ. Έστω Αx η διχοτόμος της εξωτερικής του γωνίας 𝛢̂εξ 

= 120ο. Από την κορυφή Β φέρνουμε ευθεία παράλληλη στην Αx, η οποία τέμνει την 

πλευρά ΑΓ στο σημείο Δ. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. 𝛢𝛣𝛥̂ = 60ο                                                                Μονάδες 5

 

ii. Το τρίγωνο ΑΒΔ είναι ισόπλευρο.                                                             Μονάδες 5 

  

iii. ΑΓ  –  ΑΒ  =  ΔΓ                                                                                        Μονάδες 5 

   

 β) Αν η γωνία 𝛣𝛥𝛢̂ είναι διπλάσια της γωνίας  𝛤̂   του τριγώνου ΑΒΓ, να   υπολογίσετε  

  τις γωνίες του τριγώνου ΒΔΓ. 

                                                                                              Μονάδες 10   

 

 

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ:   ………………………….……………………………………………………………….. 



 

                                                                                                              



 

ΘΕΜΑ 3Ο  

Στο παρακάτω σχήμα η ευθεία ΜΝ εφάπτεται στον κύκλο (Ο, R) στο σημείο Β, η γωνία 𝛢𝛤𝛥̂ = 30º  και η 

γωνία 𝛢𝛤𝛣̂ = 50º. Να υπολογίσετε:  

Γ1. το μέτρο του τόξου ΒΑΔ                                                                               Μονάδες 8 

Γ2. τη γωνία 𝛥𝛢𝛣̂                                                                                                Μονάδες 9 

Γ3. τη γωνία 𝛢𝛣𝛭̂                                                                                              Μονάδες 8 

 
 

 

ΘΕΜΑ 4ο  

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και σημεία Κ, Λ της διαγωνίου του ΒΔ, τέτοια ώστε να ισχύει 

ΒΚ=ΚΛ=ΛΔ . 

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΚΓΛ είναι παραλληλόγραμμο.                Μονάδες 10  

β) Να αποδείξετε ότι, αν το αρχικό παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ είναι ρόμβος, τότε και το ΑΚΓΛ είναι 

ρόμβος.                       Μονάδες 8  

γ) Ποιά πρέπει να είναι η σχέση των διαγωνίων του αρχικού παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ, ώστε το 

ΑΚΓΛ να είναι ορθογώνιο. Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας.                       Μονάδες 7  

 

 

 

 

Κ Α Λ Η    Ε Π Ι Τ Υ Χ Ι Α ! 

 

  



 

Ονοματεπώνυμο :  ____________________  

Τάξη : Α’ ΛΥΚΕΙΟΥ  

Μάθημα : ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 

 

Εισηγητής:   _______________________ 

Επιτηρητές:  _______________________  

Ημερομηνία:   ________________________ 

 

ΘΕΜΑ 1Ο 
Α. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις γράφοντας στην κόλλα σας το γράμμα που 

αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση και δίπλα τη λέξη Σωστό ( Σ ), αν θεωρείτε πως η πρόταση είναι 
σωστή ή τη λέξη Λάθος ( Λ ), αν θεωρείτε πως η πρόταση είναι λανθασμένη.  
 

α. Αν δύο παράλληλες ευθείες τέμνονται από τρίτη σχηματίζουν τις εντός, εκτός και επί τα αυτά 
μέρη γωνίες ίσες.  

Μονάδες  2 

β. Οι διαγώνιοι του ορθογωνίου ( παραλληλογράμμου ) είναι ίσες. 
Μονάδες  2 

γ. Κάθε πλευρά τριγώνου είναι μεγαλύτερη από το άθροισμα των δύο άλλων και μικρότερη από τη 

διαφορά τους. 
Μονάδες  2 

δ. Διχοτόμος μιας γωνίας ενός τριγώνου λέγεται το ευθύγραμμο τμήμα που ενώνει την κορυφή, 

της γωνίας αυτής, με το μέσο της απέναντι πλευράς. 
Μονάδες  2 

ε. Κάθε εξωτερική ευθεία ενός κύκλου δεν έχει κανένα κοινό σημείο με τον κύκλο. 

Μονάδες  2 
Β. Να αποδείξετε ότι κάθε εξωτερική γωνία τριγώνου είναι ίση με το άθροισμα των δύο απέναντι 
εσωτερικών γωνιών του τριγώνου. 

Μονάδες  15 
 
ΘΕΜΑ 2Ο  

Να λυθεί το, με αριθμό ….., θέμα της Τράπεζας Θεμάτων Διαβαθμισμένης Δυσκολίας. 

                                                                                                                                             

ΘΕΜΑ 3Ο  

Έστω ΑΒΓ ένα ισοσκελές τρίγωνο με βάση ΒΓ και ΑΜ η διάμεσος που αντιστοιχεί στη βάση 
του. 

α. Να κατασκευάσετε το σχήμα που περιγράφεται παραπάνω.                                                                                       
                                                                                                               Μονάδες  5  

β. Να γράψετε τις ισότητες που προκύπτουν για τις πλευρές και τις γωνίες του τριγώνου. 

                                                                                                                                   Μονάδες  5 

γ. Να εξηγήσετε γιατί ισχύει ότι ΒÂΜ = ΓÂΜ. 

Μονάδες  8 

δ. Αν προεκτείνουμε τη ΒΓ κατά τμήματα ΒΕ και ΓΖ, με ΒΕ = ΓΖ να αποδείξετε ότι ΑΕ = ΑΖ. 

Μονάδες  7 

 



 

     

ΘΕΜΑ 4Ο  

Να λυθεί το, με αριθμό ….., θέμα της Τράπεζας Θεμάτων Διαβαθμισμένης Δυσκολίας. 
 
 

Παρατηρήσεις : 
1. Οι απαντήσεις να δοθούν στις κόλλες αναφοράς και όχι στα φύλλα που περιέχουν τα θέματα. 
2. Στα φύλλα θεμάτων να γράψετε μόνο το ονοματεπώνυμό σας, ενώ στις κόλλες αναφοράς – 

απαντήσεων το ονοματεπώνυμό σας, την ημερομηνία, το τμήμα και το εξεταζόμενο μάθημα. 
3. Τα γραφόμενα σας να είναι ευανάγνωστα, να κάνετε σχήμα όπου χρειάζεται ή ζητείται, να 
απαντήσετε προσεκτικά, κατανοητά, με επάρκεια και να αιτιολογείτε τις απαντήσεις σας. 

4. Κάθε λύση επιστημονικά τεκμηριωμένη είναι αποδεκτή. Να απαντήσετε σε όλα τα θέματα.  
5. Όσον αφορά τα 2ο, 4ο θέματα, επισυνάπτονται σχετικά φωτοαντίγραφα.                       

 

Κ α λ ή   Ε π ι τ υ χ ί α 
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ΓΥΜΝΑΣΙΟ Τ.Λ.     ΣΧΟΛ. ΈΤΟΣ 2021-2022 

 

 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ – ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 

ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 

 

ΜΑΘΗΜΑ :   ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ          ΗΜΕΡ/ΝΙΑ :    2/06/2022                

 

ΟΝΟΜ/ΜΟ ΜΑΘΗΤΗ :_______________________________________________________ 

ΤΑΞΗ :  Α ΛΥΚΕΙΟΥ              

 

ΘΕΜΑΤΑ ΓΡΑΠΤΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ 

 

ΘΕΜΑ 1 
 

α)  Να γράψετε στο τετράδιό σας τον αριθμό της κάθε μίας από τις παρακάτω προτάσεις και 
δίπλα την ένδειξη Σ αν είναι σωστή και Λ αν είναι λάθος: 

  
1. Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρές ίσες μία προς μία και κάποια γωνία τους ίση, τότε 

είναι ίσα. 

2. Αν δύο διαφορετικές ευθείες 𝜀1 και 𝜀2 είναι παράλληλες προς μία τρίτη ευθεία 𝜀 τότε 

είναι και μεταξύ τους παράλληλες.  

3. Κάθε τετράπλευρο με ίσες διαγωνίους είναι ορθογώνιο. 

4. Η διάμεσος ενός τραπεζίου ισούται με το άθροισμα των δύο βάσεων του τραπεζίου. 

5. Το μέτρο μίας εγγεγραμμένης γωνίας ισούται με το μισό του μέτρου του αντίστοιχου 

τόξου της. 

Μονάδες 10 

β)  Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου είναι ίσο με δύο ορθές. 
                             Μονάδες 15 
 

 

 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Από το μέσο Μ της ΒΓ γράφουμε ευθύγραμμο τμήμα ΜΔ ίσο και 

παράλληλο προς την ΒΑ και ένα άλλο ευθύγραμμο τμήμα ΜΕ ίσο και παράλληλο προς την ΓΑ 

(τα σημεία Δ και Ε βρίσκονται στο ημιεπίπεδο που ορίζεται από τη ΒΓ και το σημείο Α).  

Να αποδείξετε ότι:   

α) Τα τετράπλευρα ΑΔΜΒ και ΑΓΜΕ είναι παραλληλόγραμμα.                (Μονάδες 12) 

β) ΔΑ=ΑΕ.  (Μονάδες 13) 

 

 
 



[2] 

 

 

ΘΕΜΑ 3 
 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με Α̂ = 800 και η γωνία Β̂ είναι 200 μεγαλύτερη από τη Γ̂. 

α) Να υπολογίσετε τα μέτρα των γωνιών του τριγώνου ΑΒΓ .   Μονάδες 9 

β) Φέρνουμε τη διχοτόμο ΑΔ και από το Δ φέρνουμε παράλληλη στην ΑΒ που τέμνει την 

ΑΓ στο Ε. 

 i) Να δείξετε ότι ΑΕ = ΕΔ        Μονάδες 8 

ii) Να υπολογίσετε τις γωνίες ΑΔΕ̂ και ΕΔΓ̂.     Μονάδες 8 
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Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ       Η ΕΙΣΗΓΗΤΡΙΑ 
 



                                                                                                      ΓΥΜΝΑΣΙΟ Λ.Τ ΦΟΛΕΓΑΝΔΡΟΥ  

                                                                                                        ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ

                                                                                    ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΙΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2022

                                                                                           ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ 03/06/2022

                                                                                                 ΤΑΞΗ  Α ΛΥΚΕΙΟΥ

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ : ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ

ΘΕΜΑ 1

α)  Να χαρακτηρίσετε  τις  προτάσεις  που ακολουθούν,  γράφοντας  στη  κόλλα σας,
δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη  Σωστό,αν η πρόταση
είναι σωστή ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

i) Δύο χορδές ενός κύκλου είναι ίσες, αν και μόνο αν τα αποστήματα τους είναι ίσα.

ii) Αν μία γωνία ενός τριγώνου είναι αμβλεία, τότε η απέναντι πλευρά της είναι η
μεγαλύτερη πλευρά του τριγώνου.

iii) Από σημείο εκτός ευθείας άγεται μία μόνο παράλληλη προς αυτή.

iv) Το σημείο τομής των υψών ενός τριγώνου λέγεται βαρύκεντρο.

v) Το σημείο τομής των διαμέσων ενός τριγώνου λέγεται ορθόκεντρο.

                                                                                                  (Μονάδες 10)

                  

β) Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου είναι δύο ορθές.

                                                                                                                   (Μονάδες 15)



ΘΕΜΑ 2

Σχεδιάζουμε γωνία  x Ôy=60ο και παίρνουμε σημείο Α επί της πλευράς Οx, τέτοιο

ώστε AO=2. Φέρουμε τη διχοτόμο Οδ της γωνίας x Ôy και θεωρούμε σημείο Μ στην

Οδ, τέτοιο ώστε AΜ=ΑΟ. Να υπολογίσετε:

α) Τη γωνία δ Ôy.

(Μονάδες 06)

β) Τις γωνίες του τριγώνου ΑΟΜ.

(Μονάδες 09)

γ) Το μήκος του ύψους ΑB που αντιστοιχεί στη βάση ΟΜ του ισοσκελούς τριγώνου

ΑΟΜ.

(Μονάδες 10)

ΘΕΜΑ 3

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ  με και την γωνία τριπλάσια της γωνίας 

α) Να βρείτε τις γωνίες του τριγώνου.

                                                                                                                (Μονάδες 13)

β) Ποιο είναι το είδος του τριγώνου ως προς τις πλευρές του;              (Μονάδες 12)



ΘΕΜΑ     4                                                                                                                

Οι κύκλοι (Κ, ρ) και (Λ, 3ρ) εφάπτονται εξωτερικά στο σημείο Α. Μία ευθεία ε

εφάπτεται εξωτερικά και στους δύο κύκλους στα σημεία Β και Γ αντίστοιχα και

τέμνει την προέκταση της διακέντρου ΚΛ στο σημείο Ε. Φέρουμε από το σημείο Κ

παράλληλο τμήμα στην ε που τέμνει το τμήμα ΛΓ στο Δ.

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΒΓΔΚ είναι ορθογώνιο.

                                                                                                    (Μονάδες 09)

β) Να αποδείξετε ότι η γωνία ΔΚΛ είναι 30.                           (Μονάδες 08)

γ) Να αποδείξετε ότι το τμήμα ΕΛ=6ρ, όπου ρ η ακτίνα του κύκλου (Κ, ρ).

                                                                                                    (Μονάδες 08)

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!!

       Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ                                                              Ο ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ

ΚΑΡΑΣΑΒΒΙΔΟΥ ΗΛΕΚΤΡΑ                                         ΜΑΚΡΗΣ ΔΗΜΗΤΡΙΟΣ



                                                                                                      ΓΥΜΝΑΣΙΟ Λ.Τ ΦΟΛΕΓΑΝΔΡΟΥ  

                                                                                                        ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ

                                                                                    ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΙΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2022

                                                                                           ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ 03/06/2022

                                                                                                 ΤΑΞΗ  Α ΛΥΚΕΙΟΥ

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ : ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ

ΘΕΜΑ 1

α)  Να χαρακτηρίσετε  τις  προτάσεις  που ακολουθούν,  γράφοντας  στη  κόλλα σας,
δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη  Σωστό,αν η πρόταση
είναι σωστή ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

i) Δύο χορδές ενός κύκλου είναι ίσες, αν και μόνο αν τα αποστήματα τους είναι ίσα.

ii) Αν μία γωνία ενός τριγώνου είναι αμβλεία, τότε η απέναντι πλευρά της είναι η
μεγαλύτερη πλευρά του τριγώνου.

iii) Από σημείο εκτός ευθείας άγεται μία μόνο παράλληλη προς αυτή.

iv) Το σημείο τομής των υψών ενός τριγώνου λέγεται βαρύκεντρο.

v) Το σημείο τομής των διαμέσων ενός τριγώνου λέγεται ορθόκεντρο.

                                                                                                  (Μονάδες 10)

                  

β) Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου είναι δύο ορθές.

                                                                                                                   (Μονάδες 15)



ΘΕΜΑ 2

Σχεδιάζουμε γωνία  x Ôy=60ο και παίρνουμε σημείο Α επί της πλευράς Οx, τέτοιο

ώστε AO=2. Φέρουμε τη διχοτόμο Οδ της γωνίας x Ôy και θεωρούμε σημείο Μ στην

Οδ, τέτοιο ώστε AΜ=ΑΟ. Να υπολογίσετε:

α) Τη γωνία δ Ôy.

(Μονάδες 06)

β) Τις γωνίες του τριγώνου ΑΟΜ.

(Μονάδες 09)

γ) Το μήκος του ύψους ΑB που αντιστοιχεί στη βάση ΟΜ του ισοσκελούς τριγώνου

ΑΟΜ.

(Μονάδες 10)

ΘΕΜΑ 3

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ  με και την γωνία τριπλάσια της γωνίας 

α) Να βρείτε τις γωνίες του τριγώνου.

                                                                                                                (Μονάδες 13)

β) Ποιο είναι το είδος του τριγώνου ως προς τις πλευρές του;              (Μονάδες 12)



ΘΕΜΑ     4                                                                                                                

Οι κύκλοι (Κ, ρ) και (Λ, 3ρ) εφάπτονται εξωτερικά στο σημείο Α. Μία ευθεία ε

εφάπτεται εξωτερικά και στους δύο κύκλους στα σημεία Β και Γ αντίστοιχα και

τέμνει την προέκταση της διακέντρου ΚΛ στο σημείο Ε. Φέρουμε από το σημείο Κ

παράλληλο τμήμα στην ε που τέμνει το τμήμα ΛΓ στο Δ.

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΒΓΔΚ είναι ορθογώνιο.

                                                                                                    (Μονάδες 09)

β) Να αποδείξετε ότι η γωνία ΔΚΛ είναι 30.                           (Μονάδες 08)

γ) Να αποδείξετε ότι το τμήμα ΕΛ=6ρ, όπου ρ η ακτίνα του κύκλου (Κ, ρ).

                                                                                                    (Μονάδες 08)

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!!

       Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ                                                              Ο ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ

ΚΑΡΑΣΑΒΒΙΔΟΥ ΗΛΕΚΤΡΑ                                         ΜΑΚΡΗΣ ΔΗΜΗΤΡΙΟΣ











 

 

 

                 

 

 

 

 

Ονοματεπώνυμο:.................................................................................................................................................................. 

                ΓΡΑΠΤΕΣ  ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΪΟΥ- ΙOYNIOY  

                                              Α΄ ΤΑΞΗ  ΓΕΝΙΚΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ ΝΑΟΥΣΑΣ 

                                                             Εξεταζόμενο μάθημα: Γεωμετρία 

 

ΘΕΜΑ Α 

 Α1. Να αντιστοιχίσετε κάθε φράση της Στήλης Ι με μια φράση της Στήλης ΙΙ έτσι ώστε να προκύπτει μια  

          σωστή πρόταση. 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                                                                        

 

 

 

 

 

      

 

  

 

Α….,   Β….,   Γ….,   Δ…..,   Ε….                                                                                        Μονάδες 10 

                                                                                                                                                                      

Α2. Να αποδείξετε ότι οι διαγώνιοι κάθε  παραλληλογράμμου διχοτομούνται.                                                                                                              

                                                                                                                                                         Μονάδες 15 

 

 

ΕΛΛΗΝΙΚΗ ΔΗΜΟΚΡΑΤΙΑ 

ΥΠΟΥΡΓΕΙΟ ΠΑΙΔΕΙΑΣ ΚΑΙ  ΘΡΗΣΚΕΥΜΑΤΩΝ 

ΠΕΡΙΦ/ΚΗ Δ/ΝΣΗ ΠΡΩΤ/ΘΜΙΑΣ &  

ΔΕΥΤ/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ ΝΟΤΙΟΥ ΑΙΓΑΙΟΥ 

Δ/ΝΣΗ ΔΕΥΤ/ΘΜΙΑΣ ΕΚΠ/ΣΗΣ Ν.ΚΥΚΛΑΔΩΝ 

ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΝΑΟΥΣΑΣ ΠΑΡΟΥ 

ΣΧΟΛΙΚΟ ΕΤΟΣ 2021-2022 

         09/6/2022           
 

Στήλη Ι Στήλη ΙΙ 

Α) Σε ένα ισοσκελές τρίγωνο το ύψος 

προς τη βάση … 

1)…ισαπέχουν από τα άκρα του             . 

Β) Σε ίσα αποστήματα …                      . 2)…με το ημιάθροισμα των βάσεων     . 

Γ) Όλα τα σημεία της μεσοκαθέτου ενός 

ευθυγράμμου τμήματος … 

3) … τέμνονται κάθετα και διχοτομούν 

τις γωνίες του 

Δ) Η διάμεσος ενός τραπεζίου ισούται... 4) … είναι διάμεσος και διχοτόμος.       .                

. 

Ε) Οι διαγώνιοι  του ορθογωνίου …      . 5)… είναι μεταξύ τους ίσες.                  . 

 6) .. αντιστοιχούν ίσες χορδές.            .                                     

. 



 

ΘΕΜΑ Β 

Στο παρακάτω σχήμα το ΓΔ είναι ύψος του τριγώνου ΑΒΓ, το ΕΗ είναι ύψος του τριγώνου ΑΒΕ και η ΒΑ 

είναι διάμεσος του τριγώνου ΒΕΓ. 

α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΓΔ και ΑΕΗ είναι ίσα.                            (Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι ΑΗ=ΑΔ.   (Μονάδες 5) 

γ) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΓΔΕΗ είναι παραλληλόγραμμο. (Μονάδες 10) 

 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Αν ΑΗ είναι  ύψος του τριγώνου και τα σημεία Δ, Ε, Ζ  είναι τα μέσα των πλευρών 

του ΑΒ, ΒΓ, ΑΓ αντίστοιχα, να δείξετε ότι: 

Γ1. 
2


 =                                                                                                     (Μονάδες 8) 

Γ2. 
2


 =                                                                                                                         (Μονάδες 8) 

Γ3.  Το ΔΗΕΖ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                                                                                  (Μονάδες 9) 

 

 



 

ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Α̂=90ο. Από το μέσο Δ της πλευράς ΒΓ φέρουμε παράλληλη προς την 

πλευρά ΑΓ που τέμνει την πλευρά ΑΒ στο σημείο Ε. Αν επιπλέον γνωρίζουμε ότι ΕΔ̂Γ=120ο, τότε:   

α) Να υπολογίσετε το μέτρο της γωνία ΔΓ̂Α.    (Μονάδες 5) 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΔΓ είναι ισόπλευρο.    (Μονάδες 8) 

γ) Προεκτείνουμε την πλευρά ΑΓ προς το Γ κατά τμήμα ΓΖ=ΑΓ και την πλευρά ΒΓ προς το Γ κατά τμήμα 

ΓΗ=
ΒΓ

2
. Να αποδείξετε ότι ΑΗ̂Ζ=90ο.     (Μονάδες 12) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                  Καλή Επιτυχία! 

                                                                                            η καθηγήτρια 

 

 

                                                                                                             Ειρήνη Μαυρομμάτη 


	ΘΕΜΑΤΑ

