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Θέμα 1 

α) Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστές (Σ) ή Λανθασμένες (Λ). 

1. Αν α, β πραγματικοί αριθμοί τέτοιοι ώστε α2 + β2 = 0, τότε υποχρεωτικά α = 0 και β = 0. 

2. Η εξίσωση x   με 0   και ν περιττό φυσικό αριθμό, έχει ακριβώς μία λύση την   . 

3. Τρεις μη μηδενικοί αριθμοί α, β, γ είναι διαδοχικοί όροι γεωμετρικής προόδου, αν και μόνο αν ισχύει

2β αγ . 

4. Τα σημεία ( , )x y  και ( , )x y   είναι για κάθε τιμή των ,x y  συμμετρικά ως προς τον άξονα x’x. 

5. Αν α1 ≠ α2  και β1 = β2 , τότε οι ευθείες y = α1x + β1 και y = α2x + β2 είναι παράλληλες. 

(Μονάδες 10) 
 

β) Αν 1 2,x x  οι ρίζες της εξίσωσης 2 0x x     , 0   να αποδείξετε ότι 1 2   S x x



. 

(Μονάδες 15) 
 

Θέμα 2 

Δίνεται η ανίσωση |𝑥 −  7| < 1          (𝐼). 

α) Να αποδείξετε ότι 𝑥 ∈ (6, 8). 

(Μονάδες 12) 

β) Αν γνωρίζουμε ότι 𝑘 ∈ (6, 8), να αποδείξετε ότι 
24

𝑘
 ∈ (3, 4). 

(Μονάδες 13) 

 

Θέμα 3 

α) Να λύσετε την εξίσωση 2x 7x 12 0   . 
(Μονάδες 8) 

β) Να λύσετε την ανίσωση 2x 12 7x  . 
(Μονάδες 8) 

γ) Αν 
1 1

2 3 2 3
  

 
, να αποδείξετε ότι 2 3   και να εξετάσετε αν το Κ είναι λύση της ανίσωσης 

του ερωτήματος (β). 
(Μονάδες 9) 

  



 
ΘΕΜΑ 4  

Δίνεται η συνάρτηση:  
  

2
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x x
f x

x x

 


 
  

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της. 

(Μονάδες 4) 

β) Να απλοποιήσετε τον τύπο της και να σχεδιάσετε την γραφική της παράσταση. 

(Μονάδες 8) 

γ) Αν είναι ( ) 2, 1f x x x    ,  τότε: 

 i. Να βρείτε τα σημεία στα οποία τέμνει η γραφική παράσταση της f  τη γραφική παράσταση της 

2( )g x x . 

(Μονάδες 7) 

     ii. Να βρείτε τις τιμές του x , για τις οποίες, η γραφική παράσταση της f  βρίσκεται πάνω 

     από τη γραφική παράσταση της g . 

(Μονάδες 6) 

 

 
 

  



 
ΘΕΜΑ Α 

Α1. Να αποδείξετε ότι για οποιουσδήποτε πραγματικούς αριθμούς 

α, β ισχύει: 

|α∙β|=|α|∙|β| 

     (μονάδες 15) 

Α2. Να απαντήσετε με «Σωστό» ή «Λάθος» στα παρακάτω: 

α) Η εξίσωση 0x=-β είναι αδύνατη για οποιοδήποτε αριθμό β. 

β) Αν Δ<0 η ανίσωση αx2+βx+γ>0 με α≠0 είναι αδύνατη. 

γ) Για οποιουσδήποτε αριθμούς α,β ισχύει:  |α+β|=|α|+|β| 

δ) Αν x1 και x2 είναι οι ρίζες του τριωνύμου αx2+βx+γ τότε  

αx2+βx+γ=α(x-x1)(x-x2) 

ε) Οι μη μηδενικοί αριθμοί α, β, γ είναι διαδοχικοί όροι γεωμετρικής 
προόδου αν και μόνο αν ισχύει  

β2=αγ. 

                         (μονάδες 10) 

ΘΕΜΑ Β  

Δίνεται η συνάρτηση f(x)=x2+2x-15, x∈ℝ.  

B1. Να υπολογίσετε το άθροισμα f(-1)+f(0)+f(1) . (Μονάδες 10) 
B2. Να βρείτε τα κοινά σημεία της γραφικής της παράστασης της f 
με τους άξονες.     (Μονάδες 15) 
ΘΕΜΑ Γ 
Γ1. Να βρεθούν οι ρίζες του τριωνύμου 2x2+x-1 και να αναλυθεί 
αυτό το τριώνυμο σε γινόμενο.     (μονάδες 10) 
Γ2. Να βρεθούν οι τιμές του x για τις οποίες το τριώνυμο του 
ερωτήματος Γ1 γίνεται αρνητικό.     (μονάδες 10) 
Γ3. Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της συνάρτησης:  

                                    f(x)=
𝟐

√𝟐𝐱𝟐+𝐱−𝟏
   (μονάδες 10) 

ΘΕΜΑ Δ 

Για τις ανάγκες ενός αρχιτεκτονικού σχεδίου ενός κτηρίου, 

απαιτείται η κατασκευή  μιας μακέτας ενός πάρκου, σχήματος 

ορθογώνιου ΑΒΓΔ, με διαστάσεις x και 2x − 1, όπου 𝑥 >
1

2
. 

 

 Δ1. Να εκφράσετε την περίμετρο Π και το εμβαδόν Ε της μακέτας 

σε συνάρτηση του x. 



(Μονάδες 8) 

Δ2. Να βρείτε μεταξύ ποιων τιμών κυμαίνονται οι διαστάσεις της 

μακέτας,  ώστε η περίφραξη του πάρκου στη μακέτα,  να μη 

ξεπερνά τα 8 μέτρα. 

(Μονάδες 7) 

Δ3. Να βρείτε τις τιμές του x, ώστε το εμβαδόν της μακέτας, να 

είναι το πολύ 1 τετραγωνικό μέτρο.  

(Μονάδες 10) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



ΘΕΜΑ Α 

Α.1. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλλα σας 

τη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

(Μονάδες 10) 

    α. Η εξίσωση   𝑎𝑥2 + 𝛽𝑥 + 𝛾 = 0,  με𝛼 ≠ 0,  έχει δύο πραγματικές και  

άνισες ρίζες εάν η διακρίνουσα είναι  𝛥 > 0. 

    β.Η ευθεία που διέρχεται από τα σημεία  𝛢(𝑥1, 𝑦1)  και  𝐵(𝑥2, 𝑦2)  με   

𝑥1 ≠ 𝑥2έχει κλίση     𝛼 =
𝑥2−𝑥1

𝑦2−𝑦1
. 

    γ. Αν  𝑓  μία συνάρτηση με πεδίο ορισμού το σύνολο Α, το σύνολο που έχει για  

        στοιχεία του τις τιμές  𝑓(𝑥)  για όλα τα  𝑥 ∈ 𝐴,  λέγεται σύνολο τιμών της 𝑓. 

    δ. Για  𝛼, 𝛽  μη αρνητικούς πραγματικούς αριθμούς ισχύει √𝛼 + 𝛽𝜈 = √𝛼𝜈 + √𝛽𝜈 . 

    ε. Ισχύει  |𝑥| > 𝜃  ⇔   𝑥 < −𝜃   ή   𝑥 > 𝜃,      όπου  𝜃  θετικός αριθμός. 

 

Α.2. Να αποδείξετε ότι για κάθε 𝛼, 𝛽 ∈ ℝισχύει |𝛼 ∙ 𝛽| = |𝛼| ∙ |𝛽|. (Μονάδες 15) 

 

ΘΕΜΑ Β 

α)Ναλύσετετηνεξίσωση:|2𝑥 − 4| = 3|𝑥 − 1|(Μονάδες9) 

β)Ναλύσετετηνανίσωση:|3𝑥 − 5| > 1(Μονάδες 9) 

γ)Είναιοιλύσειςτηςεξίσωσηςτου(α)ερωτήματοςκαιλύσειςτηςανίσωσηςτου(β)ερωτήμ

ατος;Νααιτιολογήσετετηναπάντησήσας.(Μονάδες7) 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Δίνεται η αριθμητική πρόοδος με 𝛼1 = 3  και  𝛼10 = 39.   

Γ.1. Να βρείτε τη διαφορά της προόδου 𝜔.            (Μονάδες 7) 



Γ.2. Να υπολογίσετε το άθροισμα  𝑆 = 𝛼7 + 𝛼8 + ⋯ + 𝛼20, όπου 𝛼7, 𝛼8, … , 𝛼20  

είναι όροι της παραπάνω αριθμητικής προόδου.(Μονάδες 9) 

Γ.3.  Να λύσετε την εξίσωση  |𝑥 − 𝛼1| = 𝑎2
3 + 𝑎3

2 όπου  𝛼2, 𝛼3  είναι όροι της 

παραπάνω αριθμητικής προόδου.               (Μονάδες 9) 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεταιηεξίσωση𝜆𝑥2 + 2(𝜆 − 1)𝑥 + 𝜆 − 2 = 0,  (1)μεπαράμετρο𝜆 ∈ ℝ. 

α)Ναλύσετετηνεξίσωση όταν𝜆 = 0.                           (Μονάδες 5) 

β)Έστω𝜆 ≠ 0. 

i. Νααποδείξετε ότιηεξίσωση(1)έχειρίζεςπραγματικέςκαιάνισες,τις 

οποίεςστησυνέχειαναβρείτε.(Μονάδες 10) 

ii. Αν  𝑥1 = −1  και  𝑥2 = −1 +
2

𝜆
είναιοιδυο ρίζεςτηςεξίσωσης(1), 

ναπροσδιορίσετετιςτιμέςτουλ,γιατιςοποίεςισχύει|𝑥1 − 𝑥2| > 1 

(Μονάδες10) 

 



1 από 2  

 
 

Όλα τα θέματα θα πρέπει να απαντηθούν στο φύλλο απαντήσεων που σας δίνεται και 
κάθε ένα από αυτά βαθμολογείται συνολικά με 25 μονάδες. 

 

Θέμα 1ο 

 

Α.    Μεταφέρετε στο φύλλο απαντήσεων σας τον αριθμό κάθε πρότασης και δίπλα 

σε αυτό το γράμμα (Σ) ή (Λ) αντίστοιχα αν αυτή είναι σωστή ή λάθος. 
 

1. Ο τύπος της διακρίνουσας της εξίσωσης αx2+βx+γ=0  με α   0 είναι   

Δ=β2 - 4αγ. 

 
2. Τρεις αριθμοί α, β, γ είναι διαδοχικοί όροι αριθμητικής προόδου αν και μόνο 

αν ισχύει 2β=α+γ. 

 

3. Ισχύει  a , για κάθε α 0 , β 0 . 

 

4. αβ=0 με α, β πραγματικούς αριθμούς  α=0 ή β=0. 

 
5. Για να οριστεί μία πραγματική συνάρτηση μιας πραγματικής μεταβλητής  αρκεί 

να ξέρουμε μόνο  τον τύπο της. 
 

(Μονάδες 10) 

 

Β.   Δίνεται η εξίσωση αx2+βx+γ=0, με α  0, β, γ πραγματικούς 

αριθμούς.  Αποδείξτε ότι αν η εξίσωση έχει πραγματικές ρίζες x1, x2 τότε το 

άθροισμα τους  x1+ x2 = 



 . 

(Μονάδες 15) 
 

Θέμα 2ο 

Δίνεται η εξίσωση  (1),    με παράμετρο a . 

 

α)  Να λύσετε την παραπάνω εξίσωση για 0   και 5  . 

(Μονάδες 8) 

β)  

i. Να βρείτε για ποιες τιμές του α ισχύει  1 3   .  

(Μονάδες 8) 

 

ii. Να λύσετε την εξίσωση (1) για τις τιμές του  που βρήκατε στο ερώτημα β)i. 

 (Μονάδες 9) 

 
 

 
 

Θέμα 3ο 

 

Δίνεται το τριώνυμο Κ=x2+7x+12 με x πραγματικό αριθμό. 



2 από 2  

 
 
α) Να λυθεί η εξίσωση Κ=0. 

(Μονάδες 12) 

 
β) Για ποιες τιμές του x το τριώνυμο Κ είναι θετικός αριθμός; Δικαιολογήστε 
την απάντησή σας. 

(Μονάδες 9) 
 

γ) Βρείτε το πρόσημο του τριωνύμου K όταν: 

 

   i. x= - 304,5679 

 
  ii. x=  2022 

 
Δικαιολογήστε την απάντησή σας σε κάθε περίπτωση. 
 

(Μονάδες 4) 
 
 

Θέμα 4ο 

 

Σε ένα γήπεδο καλαθοσφαίρισης, σε μία από τις κερκίδες του, η οποία διαθέτει 40 
σειρές καθισμάτων, στη 10η σειρά υπάρχουν 50 καθίσματα. Μετά την πρώτη σειρά 
κάθε επόμενη διαθέτει 2 καθίσματα περισσότερα από την προηγούμενη σειρά.  

 

α) Αν  το πλήθος των καθισμάτων της ν - οστής σειράς, τότε να αποδείξετε ότι  

είναι αριθμητική πρόοδος, της οποίας να βρείτε τον πρώτο όρο   και τη διαφορά  

(Μονάδες 9) 
 

β)  Να υπολογίσετε το σύνολο των καθισμάτων που διαθέτει η συγκεκριμένη 

κερκίδα. 
(Μονάδες 9) 

 

γ)  Αν για λόγους ασφαλείας σε έναν αγώνα επιτρέπεται να καθίσουν θεατές μόνο 
στις περιττές σειρές καθισμάτων της κερκίδας, να βρείτε πόσους καθήμενους θεατές 
θα χωρέσει αυτή η κερκίδα. 

(Μονάδες 7) 
 
 

 
 

 



Σελίδα 1 από 2 
 

ΤΑΞΗ:  Α΄              ΜΑΘΗΜΑ:  ΑΛΓΕΒΡΑ 

 

ΘΕΜΑΤΑ 

ΘΕΜΑ  Α 

A1.  Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστές ή Λάθος:            (10 Μονάδες) 

1. Για οποιουσδήποτε αριθμούς α, β ισχύει η ισοδυναμία:    

α2 + β2 = 0 ⇔ α = 0 και β = 0. 

2. Για οποιουσδήποτε αριθμούς α, β και θετικό ακέραιο ν ισχύει πάντα η ισοδυναμία:    

α > β ⇔ αν > βν 

3. Το τριώνυμο αx2 + βx + γ , α ≠ 0 γίνεται ετερόσημο του α, μόνο όταν είναι Δ < 0. 

4. Ο νος όρος μίας αριθμητικής προόδου με πρώτο όρο α1 και διαφορά ω είναι  

 αν = α1 + (ν-1)ω. 

5. Η γραφική παράσταση της συνάρτησης f(x) = αx + β είναι μία ευθεία. 

 

A2.    Αν η εξίσωση  αx2 + βx + γ = 0, α ≠ 0 έχει δύο πραγματικές ρίζες x1 και x2 να  

         δείξετε ότι:      x1 + x2  = −
𝛽

𝛼
     και     x1 ∙ x2  =  

𝛾

𝛼
   .                                       (15 Μονάδες) 

 

ΘΕΜΑ  Β 

 

ΘΕΜΑ  Γ 

 Δίνεται η συνάρτηση  f(x) = 
𝑥2+𝑥−2

𝑥−1
 . 

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης f.              (5 Μονάδες) 

β) Να δείξετε ότι  f(x) = x + 2.                (7 Μονάδες) 

γ) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης  Α = |𝑓(−3)| − √𝑓(0)2 .           (7 Μονάδες) 

δ) Να λύσετε την εξίσωση f(x) = 3.                         (6 Μονάδες) 

   

ΘΕΜΑ  Δ 



Σελίδα 2 από 2 
 

 

 

 

ΠΑΡΑΤΗΡΗΣΕΙΣ 

 Να απαντήσετε σε όλα τα θέματα. 

 Οι απαντήσεις σας να είναι στην κόλλα σας και όχι στην φωτοτυπία με τα θέματα. 

 Να γράψετε με ανεξίτηλο στυλό χρώματος μπλε ή μαύρο. 

 Να μην χρησιμοποιήσετε μολύβι ή διορθωτικό (blanko). 

 Διάρκεια εξέτασης: Δύο (02) ώρες από την διανομή των θεμάτων.  

  



ΘΕΜΑ  1                                                                                                                                                                      

      A1. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στη κόλλα σας δίπλα 

στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη     λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι 

σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.  

       α)    Για όλους τους πραγματικούς αριθμούς ισχύει α,β,γ,δ ισχύει η συνεπαγωγή:           

(α > β  και γ > δ) α γ > β δ                                                         Μονάδες  2                                                                                                                                                           

       β)   Η εξίσωση  

x =  , με α > 0  και ν περιττό φυσικό αριθμό έχει ακριβώς μία λύση 

την 
ν

α  .                                                                                                    Μονάδες  2                                                                                                                                 

  γ) Η εξίσωση αx β 0 με α 0 και β 0+ =      =      ¹ ,  λέμε ότι είναι αδύνατη.    

                                                                                                              Μονάδες  2                                                                                                                                                                                            

    δ)  Για κάθε α ∈ R  , ισχύει : α α£                                                           Μονάδες  2                                                                                       

ε)  Το τριώνυμο 2αx βx γ,+ +  α 0  με διακρίνουσα  Δ > 0 και πραγματικές ρίζες 

      1x , 2x  μετασχηματίζεται σε  
1 2

α(x x )(x x )- - .                                Μονάδες  2 

                                                                                                                                                         
Α2.  Να αποδείξετε ότι στην περίπτωση που η εξίσωση 2αx βx γ 0+ + =  , α≠0 

        έχει πραγματικές ρίζες 1x , 2x  τότε : 𝑷 =  𝒙𝟏 ∙ 𝒙𝟐 =  
𝜸

𝜶
  .                   Μονάδες 15 

      ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται η συνάρτηση 
2

( ) 1
2

x
g x x

x
  


.       

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης g .                                            Μονάδες 8                                                                                                                                                             

β) Να βρείτε (εφόσον ορίζονται) τις τιμές της συνάρτησης g  για 1, 2, 2x x x    .     

                                                                                                                                     Μονάδες 9                                                                                     

       γ) Τέμνει η γραφική παράσταση της συνάρτησης g  τον 'y y  άξονα;                  Μονάδες 8 

 

 

 

ΘΕΜΑ 3  

       Δίνεται  η εξίσωση   2(λ 2)x 2λx λ 1 0+ + + - =   ,  με παράμετρο λ ≠ -2 

Γ1.  Να βρείτε τις τιμές του λ για τις οποίες  : 

i. Η εξίσωση έχει δύο ρίζες πραγματικές και άνισες.                        Μονάδες 7 

ii. Το άθροισμα των ριζών της εξίσωσης είναι ίσο με 2.                    Μονάδες 5 

≤ 

≠ 



 

Γ2.   Αν λ 3= -  και 1x , 2x  οι ρίζες  της εξίσωσης 

i. Να λύσετε την ανίσωση : 1 2 1 2x λ x x 4 x x- + > - -                     Μονάδες  5 

ii. να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης :   3 3

1 2 1 218(x x x x )+   .  Μονάδες  8  

                                                       

ΘΕΜΑ 4 

                                                              
 

 

 

 



ΘΕΜΑ Α 

Α1.Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο φύλλο των 

απαντήσεών σας τη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που ακολουθεί σε 
κάθε πρόταση. 

 

i)Ανα, β∈  ℝτότε | α + β | = | α | + | β | 

ii)Το μήκος του τμήματος ΑΒ λέγεται απόσταση των αριθμών α και β, 

συμβολίζεται d (α , β) και ισχύει ότι: d (α , β) = | α – β |       

iii)Για κάθε πραγματικό αριθμό α ισχύει: √𝑎2= α 

iv)Αν θ > 0 τότε   | x | <θ   ⟺– θ  <x< θ     

v)Αν τρεις αριθμοί α, β, γ είναι διαδοχικοί όροι αριθμητικής προόδου τότε 

ισχύει:β = 
𝛼+𝛾

2
Μονάδες 10 

 

Α2. Αν η εξίσωση αx2 + βx + γ = 0, με α ≠ 0, έχει πραγματικές ρίζες τις x1,x2και 

με Sσυμβολίζουμε το άθροισμά τους x1 +x2και με Pτο γινόμενό τους 

x1∙x2τότε να δείξετε τους τύπους: 

S=  −
𝛽

𝛼
και    P =

𝛾

𝛼
Μονάδες15 

ΘΕΜΑ Β 

Δίνεται η εξίσωση x2 − 2λx + 4(λ− 1) = 0 , με παράμετρο λ∈ℝ 
 

α) Να βρείτε τη διακρίνουσα της εξίσωσης. Μονάδες 8 

 

β) Να αποδείξετε ότι η παραπάνω εξίσωση έχει ρίζες πραγματικές για κάθε λ∈ℝ. 

Μονάδες 8 

 

γ) Αν x1 , x2 είναι οι ρίζες της παραπάνω εξίσωσης, τότε να βρείτε για ποια τιμή 
του λ ισχύει: 

 x1 + x2 = x1⋅ x2Μονάδες 9 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. Να λύσετε την εξίσωση: | 2x – 3 | = 7Μονάδες5 

Γ2.Να λύσετε την ανίσωση:| 3x – 5 | <1    Μονάδες 5 

Γ3. Να λύσετε την επόμενη ανίσωση και να παραστήσετε τις λύσεις της σε 

μορφή διαστήματος. 

– 2x2 – 5x+ 3≥ 0Μονάδες 15 



 

ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεται η συνάρτηση  𝑓(𝑥) =
|𝑥−1|−|3−3𝑥|+|2𝑥−4|

2
. 

α) Να δείξτε ότι 𝑓(𝑥) = 𝑑(𝑥, 2) − 𝑑(𝑥, 1).  

Μονάδες 9 

β) Αν τα σημεία 𝛢 και 𝛣 παριστάνουν στον άξονα των πραγματικών αριθμών 

τους αριθμούς 1 και 2, να διατυπώσετε γεωμετρικά το ζητούμενο της 

εξίσωσης 𝑓(𝑥) = 0 και να προσδιορίσετε τη λύση της. 

Μονάδες 8 

γ) Να λύσετε την εξίσωση 𝑓(𝑥) = 0. 

Μονάδες 8 

 

 

 

 



 

Εισηγητής:   _______________________ 

Επιτηρητές:  _______________________  

Ημερομηνία:   ________________________ 

 

ΘΕΜΑ 1Ο 
Α. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις γράφοντας στην κόλλα σας το γράμμα που 
αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση και δίπλα τη λέξη Σωστό ( Σ ), αν θεωρείτε πως η πρόταση είναι 
σωστή ή τη λέξη Λάθος ( Λ ), αν θεωρείτε πως η πρόταση είναι λανθασμένη.  

 
α. Τρεις αριθμοί α, β, γ είναι διαδοχικοί όροι αριθμητικής προόδου αν και μόνο αν ισχύει β2 = α·γ.  

Μονάδες  2 
β. Η εξίσωση xν = α, με α < 0 και ν περιττό φυσικό αριθμό, είναι αδύνατη.  

Μονάδες  2 
γ. Η ανίσωση 0·x > – β, αληθεύει για κάθε x ϵ R, αν είναι β > 0.     

Μονάδες  2 
δ. Για κάθε α, β πραγματικούς αριθμούς, ισχύει ότι (α – β)3 = α3 – β3. 

Μονάδες  2 
ε. Το τριώνυμο αx2 + βx + γ, με α≠0 γίνεται ομόσημο του α, για κάθε x ϵ R,  όταν η διακρίνουσα 

είναι αρνητική, δηλαδή όταν Δ < 0. 
Μονάδες  2 

Β. Να αποδείξετε ότι για τους πραγματικούς αριθμούς α, β ισχύει η ιδιότητα : |α·β| = |α|·|β|. 
Μονάδες  15 

 
ΘΕΜΑ 2Ο  

Να λυθεί το, με αριθμό ….., θέμα της Τράπεζας Θεμάτων Διαβαθμισμένης Δυσκολίας. 

                                                                                                                                             

ΘΕΜΑ 3Ο  

Έστω η εξίσωση x2 – 11x + 28 = 0. 

α. Να υπολογίσετε το άθροισμα ( S ) και το γινόμενο ( P ) των ριζών της εξίσωσης.                                                                                          
                                                                                                               Μονάδες  5  

β. Να λύσετε την εξίσωση και να επαληθεύσετε τα αποτελέσματα που βρήκατε στο α’ ερώτημα. 

                                                                                                                                   Μονάδες  8 

γ. Αν η μία ρίζα της εξίσωσης είναι ο πρώτος όρος ( α1 ) αριθμητικής προόδου και η άλλη ρίζα 
της εξίσωσης η διαφορά ( ω ) της ίδιας αριθμητικής προόδου τότε :  

i. Να βρείτε τον δωδέκατο όρο ( α12 ) της αριθμητικής προόδου και το άθροισμα ( S5 ) των πέντε 
πρώτων όρων της. 

ii. Να βρείτε ποιός όρος της αριθμητικής προόδου είναι ο 67.   

Μονάδες  12 

ΘΕΜΑ 4Ο  

Να λυθεί το, με αριθμό ….., θέμα της Τράπεζας Θεμάτων Διαβαθμισμένης Δυσκολίας. 



 

     

 
 
Παρατηρήσεις : 
1. Οι απαντήσεις να δοθούν στις κόλλες αναφοράς και όχι στα φύλλα που περιέχουν τα θέματα. 
2. Στα φύλλα θεμάτων να γράψετε μόνο το ονοματεπώνυμό σας, ενώ στις κόλλες αναφοράς – 
απαντήσεων το ονοματεπώνυμό σας, την ημερομηνία, το τμήμα και το εξεταζόμενο μάθημα. 
3. Τα γραφόμενα σας να είναι ευανάγνωστα, να κάνετε σχήμα όπου χρειάζεται ή ζητείται, να 
απαντήσετε προσεκτικά, κατανοητά, με επάρκεια και να αιτιολογείτε τις απαντήσεις σας. 
4. Κάθε λύση επιστημονικά τεκμηριωμένη είναι αποδεκτή. Να απαντήσετε σε όλα τα θέματα.  
5. Όσον αφορά τα 2ο, 4ο θέματα, επισυνάπτονται σχετικά φωτοαντίγραφα.                       

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

     

 

 

 

 



 

 
 

 

 
Γραπτές ΠροαγωγικέςΕξετάσεις Μαΐου-Ιουνίου2022 

 

ΘΕΜΑΤΑ  

 
 

ΘΕΜΑ Α (25 μονάδες) 
 
Α1. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα  
       σας δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, την λέξη Σωστό, αν 
       η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη.  
 

1) Δυο αντίθετοι αριθμοί έχουν ίσες απόλυτες τιμές. 
2) Για οποιοδήποτε πραγματικό αριθμό 𝜃 ισχύει ότι : |𝑥| = 𝜃 ⇔ (𝑥 = 𝜃 ή 𝑥 =  −𝜃). 

3) Αν 𝛼 ≥ 0, 𝛽 > 0 και 𝜈 θετικός ακέραιος τότε 
√𝛼

𝜈

√𝛽
𝜈 = √

𝛼

𝛽
.

𝜈
 

4) Αν 𝛼, 𝛽, 𝛾 είναι διαδοχικοί όροι γεωμετρικής προόδου, τότε ισχύει πάντοτε 

𝛽 =  
𝛼 + 𝛾

2
. 

5) Αν 𝛽2 − 4𝛼𝛾 = 0, τότε η εξίσωση 𝛼𝑥2 + 𝛽𝑥 + 𝛾 = 0, με 𝛼 ≠ 0, έχει διπλή ρίζα την  

𝑥 = −
𝛽

𝛼
. 

Μονάδες 10 
Α2. Να αποδείξετε την παρακάτω ιδιότητα :  
 

|𝑎 ∗ 𝑏| = |𝑎| ∗ |𝑏| 
 
Μονάδες 15 
 

 

ΘΕΜΑ Β (25 μονάδες) 
 

Β1. Να λύσετε την ανίσωση −
3−2𝑥

7
≥ 5. 

 
                                                                                                                                Μονάδες 10 
 
Β2. Να λύσετε την ανίσωση |−𝑥 − 1| ≤ 23. 
 
                                                                                                                                Μονάδες 10 
 
Β3.Να βρείτε τις τιμές του 𝑥για τις οποίες συναληθεύουν οι παραπάνω ανισώσεις. 
 
Μονάδες 5 
 
 
 
 
 



 

ΘΕΜΑ Γ (25 μονάδες) 
 
Δίνεται η συνάρτηση ℎ(𝑥) = 𝑥2 + 3𝑥 − 2. 
 
Γ1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της ℎ. 
 
Μονάδες 10 
 
Γ2. Να υπολογίσετε τις τιμές ℎ(−5), ℎ(0), ℎ(𝑥2). 
 
Μονάδες 8 
 
Γ3. Να εξετάσετε αν ο αριθμός 2 ανήκει στο σύνολο τιμών της ℎ. 
 
Μονάδες 7 
 
 

ΘΕΜΑ Δ (25 μονάδες) 
 
Δ1. Να λύσετε την ανίσωση : 𝑥2 > 𝑥στο σύνολο των πραγματικών αριθμών. 
 
Μονάδες 8 
 
Δ2. Δίνεται ένας πραγματικός αριθμός 𝑎με 𝛼 > 1. 
 

i) Να βάλετε στη σειρά, από τον μικρότερο στον μεγαλύτερο τους αριθμούς :  

0,1,𝑎, 𝑎2, √𝑎αιτιολογώντας την απάντησή σας. 
 
Μονάδες 10 
 

ii) Να κάνετε το ίδιο για τους αριθμούς : 𝑎, 𝑎2,
𝑎+𝑎2

2
 

 
Μονάδες 7 

 
 

 
 

 



4 Ο  Γενικό Λύκειο Ρόδου 

ΓΡΑΠΤΕΣ  ΠΡOΑΓΩΓΙΚΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 

ΠΕΡΙΟΔΟΥ  ΜΑΪΟΥ-IOYNIOY  2021-2022 

ΜΑΘΗΜΑ:   ΑΛΓΕΒΡΑ  Α ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΘΕΜΑ 1 

Α.   Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας δίπλα 

στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση Σ (Σωστό), αν η πρόταση 

είναι αληθής ή Λ (Λάθος), αν η πρόταση είναι ψευδής. 

α) Ισχύει    ,για κάθε πραγματικό αριθμό α. 

β) Ισχύει 2  , για κάθε πραγματικό αριθμό α. 

γ) Η εξίσωση 0x = α με α≠0 είναι αδύνατη,  για κάθε πραγματικό 

   αριθμό α. 

δ) Τρεις μη μηδενικοί αριθμοί α, β, γ είναι διαδοχικοί όροι γεωμετρικής    

     προόδου, αν και μόνο αν ισχύει 2β αγ . 

ε) Αν   Δ >0, η εξίσωση αx2+βx+γ=0 , με α≠0, έχει δυο ρίζες ίσες. 

       (Μονάδες 10) 

Β. Αν x1 , x2οι ρίζες της εξίσωσης αx2+βx+γ=0 , με α≠0 και   Δ = β2 – 4αγ,  

     να αποδείξετε ότι :     x1 +x2 = -



.                                        (Μονάδες 15) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται οι ανισώσεις: 3𝑥 − 1 < 𝑥 + 9 και   2 −
𝑥

2
≤ 𝑥 +

1

2
. 

α) Να βρείτε τις λύσεις τους.                                                      (Μονάδες 15)  

β) Να βρείτε το σύνολο των κοινών τους λύσεων.                 (Μονάδες 10) 

 

 

ΘΕΜΑ 3 

Δίνεται η εξίσωση 2ου βαθμού:   R  ,01)3(2  λxλx . 

α)  Να αποδείξετε ότι η διακρίνουσα της εξίσωσης είναι    

       56Δ 2  λλ                                                                       (Μονάδες 9) 

β)  Να βρείτε τις τιμές του λ  για τις οποίες η εξίσωση έχει δύο ρίζες   

        άνισες.                      

                                                                                                            (Μονάδες 8) 

γ)  Αν 21, xx είναι οι ρίζες της εξίσωσης, να βρείτε το λ  ώστε να ισχύει: 

        1 2 1 2 15x x x x                                                           (Μονάδες 8) 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓 , με  

   

α ) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης   𝑓 .               (Μονάδες10) 

 

β) Να βρείτε τα σημεία τομής της γραφικής παράστασης της συνάρτησης  

  𝑓   με τους άξονες.                                                                 (Μονάδες 7)  

 

γ) Αν Α και Β είναι τα σημεία τομής της γραφικής παράστασης  της 

συνάρτησης  𝑓  με τους άξονες  x΄x  και  y΄y  αντίστοιχα, να βρείτε την 

εξίσωση της ευθείας  που ορίζεται από τα Α και  Β.               (Μονάδες 8) 

 

 

ΟΔΗΓΙΕΣ: Να απαντήσετε σε όλα τα θέματα 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ ! 

Ο Διευθυντής 

 

  

 

ΚΑΡΑΓΙΑΝΝΗΣ ΒΑΣΙΛΕΙΟΣ 

 

 

    Οι Εισηγητές 

   ΑΝΑΣΤΑΣΙΑΔΗ Α. 

   ΘΕΟΥΛΑΚΗΣ  Κ. 

   ΠΑΠΑΓΙΑΝΝΟΠΟΥΛΟΣ Ι. 

   ΣΕΪΤΗΣ  Β. 
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                                                                                                      ΓΥΜΝΑΣΙΟ Λ.Τ ΦΟΛΕΓΑΝΔΡΟΥ  

                                                                                                        ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ

                                                                                    ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΙΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2022

                                                                                           ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ 25/05/2022

                                                                                                 ΤΑΞΗ  Α ΛΥΚΕΙΟΥ

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ : ΑΛΓΕΒΡΑ

ΘΕΜΑ 1

α)  Να χαρακτηρίσετε  τις  προτάσεις  που ακολουθούν,  γράφοντας  στη  κόλλα σας,
δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη  Σωστό,αν η πρόταση
είναι σωστή ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

i) Η ακολουθία (αν): 1 , 4 , 7 , 10 , 13  είναι αριθμητική πρόοδος με διαφορά ω=4.

ii) H ακολουθία (αν): 3 , 6 , 12 , 24  είναι γεωμετρική πρόοδος με λόγο λ=3.

iii) Το τριώνυμο αx2+βx+γ με α≠0 , γίνεται ετερόσημο του α , μόνο όταν είναι Δ>0
και για τις τιμές του χ, που βρίσκονται μεταξύ των ριζών.

iv) Η εξίσωση με άθροισμα ριζών S και γινόμενο P έχει τη μορφή x2+Sx+P=0

v) Αν θ>0 , τότε ισχύει |x|>θ ↔ x>θ 

                                                                                                                   (Μονάδες 10)

β) Να αποδείξετε ότι |α+β|≤|α|+|β| για κάθε α,βϵR     

                                                                                                                   (Μονάδες 15)



ΘΕΜΑ 2 

α) Να λύσετε τις ανισώσεις: |2x-5|≤3 και 2x2-x-1≥0                            (Μονάδες 16) 

β) Να βρείτε τις κοινές λύσεις των ανισώσεων του ερωτήματος α).    (Μονάδες 09) 



ΘΕΜΑ 3

Δίνονται οι συναρτήσεις   f(x)=x2-5x+4  και g(x)=2x-6 . Να βρείτε:

α) Τα κοινά σημεία των γραφικών παραστάσεων των f και g

                                                                                                                (Μονάδες 12)

β) Τα διαστήματα του χ που η γραφική παράσταση της f  είναι κάτω από την γραφική
παράσταση της g

                                                                                                                (Μονάδες 13)



ΘEMA 4 

α) Να λύσετε τις εξισώσεις 

3x2 – 14x + 8 = 0            (1) 

και 

8x2 – 14x + 3 = 0            (2) 

(Μονάδες 10)

β) Ένας μαθητής παρατήρησε ότι οι ρίζες της εξίσωσης (2) είναι οι αντίστροφοι των 
ριζών της εξίσωσης (1) και ισχυρίστηκε ότι το ίδιο θα ισχύει για οποιοδήποτε ζευγάρι
εξισώσεων της μορφής: 

αx2 + βx + γ = 0      (3)        και     γx2 + βx + α = 0        (4), 

με α∙γ ≠0.

 Αποδείξτε τον ισχυρισμό του μαθητή, δείχνοντας ότι: 

Αν ο αριθμός ρ είναι ρίζα της εξίσωσης (3) και α∙γ ≠0, τότε 

           i) ρ≠0     και                                                                                    (Μονάδες 05)

          ii) o     επαληθεύει την εξίσωση (4).                                           (Μονάδες 10) 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!!

     Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ                                                                Ο ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ

ΚΑΡΑΣΑΒΒΙΔΟΥ ΗΛΕΚΤΡΑ                                         ΜΑΚΡΗΣ ΔΗΜΗΤΡΙΟΣ



[1] 

 

ΓΥΜΝΑΣΙΟ Τ.Λ.     ΣΧΟΛ. ΈΤΟΣ 2021-2022 

 

 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ – ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 

ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 

 

ΜΑΘΗΜΑ :         ΑΛΓΕΒΡΑ                             ΗΜΕΡ/ΝΙΑ :     27/05/2022                        

 

ΟΝΟΜ/ΜΟ ΜΑΘΗΤΗ :_____________________________________________________________ 

ΤΑΞΗ : Α ΛΥΚΕΙΟΥ               

 

ΘΕΜΑΤΑ ΓΡΑΠΤΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ 

 

 

ΘΕΜΑ 1 

 

α) Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις γράφοντας στο τετράδιό σας δίπλα στον 

αριθμό που αντιστοιχεί στην κάθε πρόταση την λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή 

Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

1)  Για κάθε πραγματικό αριθμό α ισχύει 2α α=  

 2)  Αν 𝜃 > 0 τότε ισχύει: |𝑥| < 𝜃 ⇔ −𝜃 < 𝑥 < 𝜃 

3)  Αν 𝛥 < 0, τότε η εξίσωση 𝑎𝑥2 + 𝛽𝑥 + 𝛾 = 0 με 𝑎 ≠ 0 έχει δύο πραγματικές και άνισες      

ρίζες 

 4)  Ο ν-οστός όρος μιας γεωμετρικής προόδου δίνεται από τον τύπο 𝑎𝑣 = 𝑎1 ⋅ 𝜆𝑣−1 

5)  Η ευθεία με εξίσωση 𝑦 = 𝑎 ⋅ 𝑥 + 𝛽 με 𝑎 > 0 σχηματίζει αμβλεία γωνία με τον άξονα 𝑥′𝑥 

Μονάδες: 10 
  

β)  Αν 𝑥1, 𝑥2 οι ρίζες της εξίσωσης 𝑎𝑥2 + 𝛽𝑥 + 𝛾 = 0 με 𝑎 ≠ 0, τότε να αποδείξετε ότι 

    𝑆 = 𝑥1 + 𝑥2 = −
𝛽

𝑎
    Μονάδες: 15 

 

 

 

 

 



[2] 

 

 

 

ΘΕΜΑ 3 

Δίνονται οι αριθμοί 𝑎 = 2𝑥 − 1, 𝛽 = 3𝑥 − 2 και 𝛾 = 5𝑥 − 7 οι οποίοι είναι διαδοχικοί όροι 

μιας αριθμητικής προόδου (𝑎𝑣). 

α) Να δείξετε ότι 𝑥 = 4 και να βρείτε τη διαφορά 𝜔 της αριθμητικής προόδου. 

          Μονάδες: 8 

β) Αν 𝑎5 = 3𝑥 − 2, να δείξετε ότι 𝑎1 = −2 και να υπολογίσετε τον εικοστό όρο (𝑎20) της 

αριθμητικής προόδου καθώς και το άθροισμα των 20 πρώτων όρων της (𝑆20).   

          Μονάδες: 9 

γ) Να λύσετε την εξίσωση |𝑥 + 𝑎1| = 𝑎5      Μονάδες: 8 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 4 

 Δίνεται η εξίσωση  𝑥2 − 2𝜆𝑥 + 𝜆2 − 1 = 0 ,  με παράμετρο 𝜆 ∈ 𝑅 .    

α) Να αιτιολογήσετε γιατί η εξίσωση έχει, για οποιαδήποτε τιμή του λ, πραγματικές και άνισες 

ρίζες. 

 (Mονάδες 6) 

β) Να λύσετε την εξίσωση.  

(Mονάδες 7) 

Έστω 𝜌1 , 𝜌2 οι ρίζες της εξίσωσης με 𝜌1 <  𝜌2.    

γ) Να βρείτε για ποιες τιμές της παραμέτρου 𝜆, η απόσταση των  αριθμών  𝜌2 και  −𝜌1 πάνω 

στον άξονα των πραγματικών αριθμών, είναι τουλάχιστον 8.     

(Mονάδες 6) 

δ) Θεωρούμε έναν αριθμό  𝑘  ώστε  𝜌1 < 𝑘 <  𝜌2. Να βρείτε, με απόδειξη, το πρόσημο του 

αριθμού   𝑘2 − 2𝜆𝑘 + 𝜆2 − 1          

(Mονάδες 6) 

 
 

 

Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ         Η ΕΙΣΗΓΗΤΡΙΑ 
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ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ: Άλγεβρα 
ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ: 26/05/2022 
 
ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ: ………………………………………………………………………………………….……                         ΤΜΗΜΑ: ……… 

ΘΕΜΑΤΑ ΓΡΑΠΤΩΝ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ 

Θέμα A: 

A1. Να αποδειχθεί ότι για κάθε πραγματικούς αριθμούς ,   , ισχύει       . 

      Μονάδες 15 
A2. Δίνονται οι παρακάτω προτάσεις. Να χαρακτηριστούν ως σωστές ή λανθασμένες. 

(i) Ο ν-οστός όρος αριθμητικής προόδου αν δίνεται από τον τύπο  1 1      , όπου 
1  ο πρώτος όρος 

της προόδου και   η διαφορά. 

(ii) Η εξίσωση 2x a    είναι αδύνατη για κάθε   και  0,   . 

(iii) Η απόσταση δύο σημείων    , , ,M M N Nx y N x y δίνεται από τον τύπο 

     
2 2

M N N Mx x y y     .  

(iv) Έστω , ,    ισχύει ότι:           . 

(v) Ισχύει a a  , για κάθε  .                                                                                                                   Μονάδες 10  

 
Θέμα B: 

B1. Να παραγοντοποιήσετε το τριώνυμο 2 5 6x x  .                                                                                          Μονάδες 12 

B2. Δίνεται η συνάρτηση   2

2

5 6

x
f x

x x




 
 

i) Να βρείτε το πεδίο ορισμού Α της συνάρτησης.                                                                                                    Μονάδες 5 

ii) Nα αποδείξετε ότι για κάθε x A ισχύει:  
1

3
f x

x



.                                                                                  Μονάδες 8  

 
Θέμα Γ  

Γ1. Να λυθεί η ανίσωση 2 5 7x   .                                                                                                                       Μονάδες 10 

Γ2. Να λυθεί η εξίσωση 2 3 2 0x x    .                                                                                                                  Μονάδες 6 
Γ3. Αν α=1 η κοινή λύση της παραπάνω ανίσωσης και εξίσωσης, να υπολογιστεί η τιμή της παράστασης 

2 3 7A a a a     .                                                                                                                                          Μονάδες 9                                                                                                                        

 
Θέμα Δ  

Δίνεται το τριώνυμο: 2 6 7x x    , όπου  . 

Δ1. Να βρείτε τις τιμές του λ για τις οποίες το τριώνυμο έχει πραγματικές ρίζες.                                             Μονάδες 7 
Δ2.  i) Αν x1, x2 είναι οι ρίζες του τριωνύμου, να βρείτε την τιμή του αθροίσματος S= x1+x2 των  ριζών και να 

εκφράσετε συναρτήσει του λ το γινόμενο P= x1∙x2 των ριζών.                                                                               Μονάδες 2 

ii) Να δείξετε ότι, για κάθε λ με 7 < λ < 16, το τριώνυμο έχει δύο άνισες ομόσημες ρίζες.  Ποιο είναι τότε το 

πρόσημο των ριζών; Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας.                                                                            Μονάδες 4 

Δ3. i) Να βρείτε τις τιμές του λ για τις οποίες η εξίσωση 2 – 6  7x x      (1)                                        Μονάδες 8 

έχει τέσσερις διαφορετικές πραγματικές ρίζες.                                                                                          

ii) Έχει η εξίσωση (1) για   3 10  τέσσερις διαφορετικές πραγματικές ρίζες; Να αιτιολογήσετε την απάντησή 

σας.                                                                                                                  Μονάδες 4 
   
              Ο Διευθυντής                                                                                                                Οι Εισηγήτριες 
     Σκουλάτος Δημήτριος                                                                                                         Ζευγώλη Μαρία  
                                                                                 Σμιτ Σοφία 



ΑΛΓΕΒΡΑ Α ΛΤΚΕΙΟΤ 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Να χαρακτθρίςετε κακεμιά από τισ προτάςεισ που ακολουκοφν ωσ Σωςτι ι 

Λανκαςμζνθ, γράφοντασ ςτθν κόλλα ςασ, δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε 

κακεμιά από αυτζσ τθν λζξθ ωςτό αν είναι ςωςτι, ι τθν λζξθ Λάθοσ αν αυτι είναι 

λανκαςμζνθ.  

α. Θ εξίςωςθ 3 5x  ζχει δφο πραγματικζσ ρίηεσ 

β. Για οποιουςδιποτε πραγματικοφσ αρικμοφσ α, β, γ, δ  ιςχφει θ πρόταςθ:  

αν α < β και γ < δ τότε α ·γ < β · δ 
γ. Για οποιαδιποτε ςυνάρτθςθ f τθσ οποίασ θ γραφικι παράςταςθ διζρχεται 

από το ςθμείο Μ(3, 5) ιςχφει f(5) 3  

δ. Θ εξίςωςθ 2 0x x      με 0   ζχει πραγματικζσ ρίηεσ αν και μόνο  

αν 2 4 0    

ε. Για κάκε γεωμετρικι πρόοδο ( ) με λόγο 1  , το άκροιςμα των ν πρϊτων  

όρων τθσ δίνεται από τον τφπο 1S     

         (Μονάδεσ 10) 

Α2.Να αποδείξετε ότι, για οποιουςδιποτε πραγματικοφσ αρικμοφσ ,  ιςχφει θ 

ιςότθτα:      
       

(Μονάδεσ 15) 

ΘΕΜΑ Β 

Δίνεται θ εξίςωςθ (α+3)x = α2-9 με παράμετρο α ∈ ℝ 

Β1. Να λφςετε τθν εξίςωςθ ςτισ παρακάτω περιπτϊςεισ: 

 α. όταν α=1  

(Μονάδεσ 5) 

 β. όταν α=-3  

(Μονάδεσ 8) 

Β2 Να βρείτε τισ τιμζσ του α για τισ οποίεσ θ εξίςωςθ ζχει μοναδικι λφςθ και να 

προςδιορίςετε τθ λφςθ αυτι.  

(Μονάδεσ 12) 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Δίνεται θ αρικμθτικι πρόοδοσ 3, 7, 11,… 

Γ1.  Να βρείτε τον πρϊτο όρο α1 και τθ διαφορά ω τθσ αρικμθτικισ προόδου. 

         (Μονάδεσ 8) 



Γ2.  Να βρείτε τον εικοςτό πζμπτο όροα25 τθσ αρικμθτικισ προόδου. 

(Μονάδεσ 8) 

Γ3.  Να υπολογίςετε το άκροιςμα των πρϊτων τριάντα δυο όρωνS32 τθσ αρικμθτικισ 

προόδου. 

(Μονάδεσ 9) 

ΘΕΜΑ Δ 

Δ1 Να αποδείξετε ότι οι παρακάτω ανιςότθτεσ ιςχφουν για κάκε x∈ ℝ 

 και να βρείτε για ποιεσ τιμζσ του x  ιςχφουν ωσ ιςότθτεσ.  

α.   2 3
1

4
x x   . 

(Μονάδεσ 4) 

β. 2 3
1

4
x x   . 

(Μονάδεσ 4) 

Δ2 Να δείξετε ότι 2 2 9
( 1)( 1)

16
x x x x     για κάκεx∈ ℝ. 

(Μονάδεσ 6) 

Δ3 Δίνεται θ παράςταςθ
3 3

2

( 1)( 1)

1

x x

x

 
 


. 

α. Να βρείτε για ποιεσ τιμζσ του x∈ ℝ ορίηεται θ παράςταςθ  .  

(Μονάδεσ 5) 

β. Με τθ βοικεια του υποερωτιματοσ Δ2 ι με οποιοδιποτε άλλο τρόπο κζλετε, 

να εξετάςετε αν θ παράςταςθ  μπορεί να πάρει τθν τιμι 
9

16
. 

(Μονάδεσ 6) 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΚΡΕΜΑΣΤΗΣ 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΜΑΪΟΥ – ΙΟΥΝΙΟΥ 2022 

ΔΕΥΤΕΡΑ  30 – 5 – 2022 
ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ : ΑΛΓΕΒΡΑ   

ΤΑΞΗ : Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 
 
 
ΘΕΜΑ A 

 

Α1.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλλα σας 
τη λέξη  Σωστό  ή  Λάθος  δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 
 

     1.  Το τριώνυμο 2 , 0x x       γίνεται ετερόσημο του αριθμού   μόνο 

           όταν Δ>0 και για τις τιμές του x που βρίσκονται ανάμεσα στις ρίζες .  

     2.  Για κάθε πραγματικό αριθμό  , ισχύει  2 0  . 
 
     3.  Αν 0   τότε           ,  για κάθε , R   .   

     4. Το συμμετρικό του σημείου  ,a   ως προς τον άξονα x’x έχει    

        συντεταγμένες  ,a   . 

 
     5.  Μια ακολουθία λέγεται αριθμητική πρόοδος αν κάθε όρος της προκύπτει από 
          τον προηγούμενό του με πρόσθεση του ίδιου πάντοτε αριθμού.      
         Μονάδες  10 

 

Α2.  Να αποδείξετε ότι για κάθε , R    ισχύει:        

 
         Μονάδες  15 
 
 
ΘΕΜΑ Β 
 

 

 
 



 
 
ΘΕΜΑ Γ 

Δίνονται οι συναρτήσεις   2( ) 2 3f x x x    και ( ) 5 1g x x   , x R  

 
Γ1.  Να βρείτε τα σημεία τομής της γραφικής παράστασης της συνάρτησης f  με  

        τους άξονες. 
Μονάδες 9 

Γ2.  Να βρείτε τα κοινά σημεία των γραφικών παραστάσεων των συναρτήσεων  f  

       και g . 

Μονάδες 8 
Γ3.  Να βρείτε τα διαστήματα του x, στα οποία η γραφική παράστασης της  
       συνάρτησης f  βρίσκεται κάτω από τη γραφική παράσταση της  

       συνάρτησης g . 

Μονάδες 8 
 

 
ΘΕΜΑ Δ 

 

 
 

Να απαντήσετε σε όλα τα θέματα 
 
 
 

 
 Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ                                                ΟΙ ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ            
               
        
       ΚΑΜΠΟΥΡΑΚΗ ΑΝΤΩΝΙΑ 
       ΚΑΤΣΙΛΛΗ ΜΑΡΙΑ 
ΓΡΗΓΟΡΙΑΔΗΣ ΔΗΜΗΤΡΙΟΣ    ΛΟΥΚΑΣ ΚΥΡΙΑΚΟΣ   
(ΠΕ 06, Αγγλικής Γλώσσας)    ΡΕΝΕΣΗΣ ΓΕΩΡΓΙΟΣ             



                                                                                                      ΓΥΜΝΑΣΙΟ Λ.Τ ΦΟΛΕΓΑΝΔΡΟΥ  

                                                                                                        ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ

                                                                                    ΠΕΡΙΟΔΟΥ ΜΑΙΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2022

                                                                                           ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ 25/05/2022

                                                                                                 ΤΑΞΗ  Α ΛΥΚΕΙΟΥ

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ : ΑΛΓΕΒΡΑ

ΘΕΜΑ 1

α)  Να χαρακτηρίσετε  τις  προτάσεις  που ακολουθούν,  γράφοντας  στη  κόλλα σας,
δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη  Σωστό,αν η πρόταση
είναι σωστή ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασμένη. 

i) Η ακολουθία (αν): 1 , 4 , 7 , 10 , 13  είναι αριθμητική πρόοδος με διαφορά ω=4.

ii) H ακολουθία (αν): 3 , 6 , 12 , 24  είναι γεωμετρική πρόοδος με λόγο λ=3.

iii) Το τριώνυμο αx2+βx+γ με α≠0 , γίνεται ετερόσημο του α , μόνο όταν είναι Δ>0
και για τις τιμές του χ, που βρίσκονται μεταξύ των ριζών.

iv) Η εξίσωση με άθροισμα ριζών S και γινόμενο P έχει τη μορφή x2+Sx+P=0

v) Αν θ>0 , τότε ισχύει |x|>θ ↔ x>θ 

                                                                                                                   (Μονάδες 10)

β) Να αποδείξετε ότι |α+β|≤|α|+|β| για κάθε α,βϵR     

                                                                                                                   (Μονάδες 15)



ΘΕΜΑ 2 

α) Να λύσετε τις ανισώσεις: |2x-5|≤3 και 2x2-x-1≥0                            (Μονάδες 16) 

β) Να βρείτε τις κοινές λύσεις των ανισώσεων του ερωτήματος α).    (Μονάδες 09) 



ΘΕΜΑ 3

Δίνονται οι συναρτήσεις   f(x)=x2-5x+4  και g(x)=2x-6 . Να βρείτε:

α) Τα κοινά σημεία των γραφικών παραστάσεων των f και g

                                                                                                                (Μονάδες 12)

β) Τα διαστήματα του χ που η γραφική παράσταση της f  είναι κάτω από την γραφική
παράσταση της g

                                                                                                                (Μονάδες 13)



ΘEMA 4 

α) Να λύσετε τις εξισώσεις 

3x2 – 14x + 8 = 0            (1) 

και 

8x2 – 14x + 3 = 0            (2) 

(Μονάδες 10)

β) Ένας μαθητής παρατήρησε ότι οι ρίζες της εξίσωσης (2) είναι οι αντίστροφοι των 
ριζών της εξίσωσης (1) και ισχυρίστηκε ότι το ίδιο θα ισχύει για οποιοδήποτε ζευγάρι
εξισώσεων της μορφής: 

αx2 + βx + γ = 0      (3)        και     γx2 + βx + α = 0        (4), 

με α∙γ ≠0.

 Αποδείξτε τον ισχυρισμό του μαθητή, δείχνοντας ότι: 

Αν ο αριθμός ρ είναι ρίζα της εξίσωσης (3) και α∙γ ≠0, τότε 

           i) ρ≠0     και                                                                                    (Μονάδες 05)

          ii) o     επαληθεύει την εξίσωση (4).                                           (Μονάδες 10) 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!!

     Η ΔΙΕΥΘΥΝΤΡΙΑ                                                                Ο ΕΙΣΗΓΗΤΗΣ

ΚΑΡΑΣΑΒΒΙΔΟΥ ΗΛΕΚΤΡΑ                                         ΜΑΚΡΗΣ ΔΗΜΗΤΡΙΟΣ
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