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                                 Θ Ε Μ Α Τ Α 

 
 
 

 
Α.1) Πότε μια συνάρτηση f  λέγεται γνησίως φθίνουσα σε ένα   
        διάστημα Δ; 
       (Μονάδες 7) 
 
Α.2) Να αποδείξετε ότι: (x )΄=1, x  
       (Μονάδες 8) 
 
Α.3) Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις με Σωστό, αν η   
         πρόταση  είναι Σωστή και με Λάθος, αν η πρόταση είναι Λάθος. 
 

1. (συν60ο)΄=-ημ60ο 
 
2. Μια συνάρτηση f με πεδίο ορισμού το Α λέμε ότι παρουσιάζει 

τοπικό μέγιστο στο xo, όταν ( ) ( )of x f x , για κάθε x σε μια 
περιοχή του xo. 

 
3. Ισχύει: 2

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( ( ))

( )f x f x g x f΄ x g΄ x
g x g x

΄  , για τα x που ορίζονται οι f, 

g, f΄, g΄ και ( ) 0g x   
 
4. Αν μια συνάρτηση f είναι παραγωγίσιμη σε ένα διάστημα Δ και 

ισχύει f΄(x)>0 για κάθε εσωτερικό σημείο του Δ, τότε η f είναι   
         γνησίως  άυξουσα στο Δ. 
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5. Μια συνάρτηση f με πεδίο ορισμού το Α λέγεται συνεχής, αν για   
    κάθε  xoЄΑ ισχύει 

0
0lim ( ) ( )

x x
f x f x


  

          (Μονάδες 5x2=10) 
                                        
 

 
 

  Δίνεται η συνάρτηση 1( ) x
x
ef x   

                                           
  B.1) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της, την μονοτονία της και τα  
           ακρότατα της. 
          (Μονάδες 9)  
                                             
  Β.2) Να αποδείξετε ότι:  [ ( ) 2 '( ) ''( )] 4 2xe f x f x f x x    , x      
          (Μονάδες 8) 
  
  Β.3) Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής  
          παράστασης της f στο σημείο Α(0,f(0)). 
           (Μονάδες 8) 
 

 
 
 

Σε ένα ορθογώνιο σύστημα συντεταγμένων Οxy δίνονται τα σημεία 
Α(0, x+1) και Β (x2+2x, 0) με x>0. Να βρείτε: 
  
Γ.1) Το εμβαδόν Ε(x) του τριγώνου ΟΑΒ. 
        (Μονάδες 9) 
 
Γ.2) Την Ε΄(x) και Ε΄΄(x). 
        (Μονάδες 8) 
 
Γ.3) Τον ρυθμό μεταβολής του εμβαδού του τριγώνου όταν x=2 
        (Μονάδες 8) 
 
 
 

ΘΕΜΑ Β 

ΘΕΜΑ Γ 



Καραγιάννης Ιωάννης-Σχολικός Σύμβουλος ΠΕ03 Ν. Δωδεκανήσου 3 

 
  

Δίνονται οι συναρτήσεις 
3

2 33( ) x ax xf x     και  
3 2

0

3 , 0
1 1
,( ) {x x x x

x
xg x 

  
 
  ( α, β ) 

 
Δ.1) Να βρείτε τις τιμές των α και β, ώστε η συνάρτηση f να διέρχεται  
        από το σημείο Α(3,9) και η εφαπτομένη της γραφικής  
        παράστασης της f  στο σημείο Μ(1,f(1)) να είναι κάθετη στην   
        ευθεία 1y x    
       (Μονάδες 8)  
 
Δ.2) Να βρείτε την τιμή του γ, ώστε η συνάρτηση g να είναι συνεχής  
        στο   
        (Μονάδες 8)  
 
Δ.3) Για α=-1, β=-2 και γ=-2 
 
      Δ.3.1. Να βρεθούν τα σημεία στα οποία η h έχει ακρότατα και η  
                 μονοτονία της συνάρτησης   h(x) με  
                 ( ) ( ) (1 1) ( ) 2, 0h΄ x f΄ x x g x x       
         (Μονάδες 5) 
      Δ.3.2. Να βρεθεί το όριο 2 2

( ) ( (0) 24)
( (3) 1)4

lim f x g
x gx
΄  

 
 

         (Μονάδες 4) 
 
 
 

Ευχόμαστε  Επιτυχία 
 

Μαθηματικός Περιηγητής 2013-2014 
 
                                                     
   

ΘΕΜΑ Δ 


