
 
ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΑ ΘΕΜΑΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ Γ’ 

ΛΥΚΕΙΟΥ (ΘΕΤΙΚΗΣ Κ ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ 
ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ) 

 
Θέµα 1ο  
∆ίνεται η εξίσωση 

12 +W  - 4W=1+8i 

Α)Να βρείτε την λύση w της παραπάνω εξίσωσης 
Β) Να βρείτε το γεωµετρικό τόπο των εικόνων του z για τους 
οποίους ισχύει 7256

2)Re(4 iiwzzz −−=++   

Γ)Αν οι εικόνες των µιγαδικών 21 , zz  ανήκουν στο γεωµετρικό τόπο 

του(β) ερωτήµατος να βρείτε την µέγιστη τιµή του | 21 zz −  |. 

 
Θέµα 2ο   
∆ίνονται οι µιγαδικοί αριθµοί 21 , zz  µε 0
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εικόνες ανήκουν στον κύκλο κέντρου Ο(0,0) και ακτίνας 2. 

Θεωρούµε τον µιγαδικό 
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1. Βρείτε  τα  1z  και 2z  

2. ∆είξτε ότι ο αριθµός w είναι πραγµατικός 
3. Αν  2012 2014

w i i= −  τότε να αποδείξετε ότι το τρίγωνο µε 
κορυφές την αρχή των αξόνων  και τις εικόνες των 

1
z  και 

2
z  

είναι ισόπλευρο. 
 
Θέµα 3Ο      

∆ίνεται ο µιγαδικός αριθµός  z για τον οποίο ισχύει  6 6
3 4 7zz zz+ =  

Α)   Αποδείξτε ότι  6
1zz =   

Β)   Βρείτε το z  

Γ)   Αποδείξτε ότι ο αριθµός   
2011
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  είναι πραγµατικός 

∆)   Αν  2 1 3w z i= + −  τότε να βρείτε  
1)   τον γεωµετρικό τόπο των εικόνων του  w   
2)   τη µέγιστη και την ελάχιστη τιµή του  2w i+ −   

 
 



 
 
Θέµα 4ο           
∆ίνεται η συνάρτηση RRf →*

:   για την οποία ισχύει  

( ) ( ) ( )f a f fβ αβ+ =  *
, R∈βα .   Επίσης η εξίσωση  ( ) 0f x =  έχει 

µοναδική ρίζα. 
1) Να υπολογίσετε το  (1)f  

2) ∆είξτε ότι  ( ) ( ) ( )f f f
α

α β
β

− =   για κάθε   *
, R∈βα . 

3) Αποδείξτε ότι η f είναι   "1-1" 
4) Να λύσετε την εξίσωση   ( 1) ( 2) ( 2) ( 3)f x f x f x f x+ + + = + + +  

 
 
 
Θέµα 5ο  
∆ίνεται η συνάρτηση  RRf →*

:  και ο µιγαδικός αριθµός  
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 για τον οποίο ισχύει  2 2z iz− = +     

 
a) Να βρείτε τον τύπο της συνάρτησης  f  
b) Nα αποδείξετε ότι η f είναι  ΄΄1-1΄΄ 
c) Nα ορίσετε την  1

f
−  

 
 
 


