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Μαύρος Γιάννης      Σελίδα 1 από 8 

Μαθηµατικός 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ’ ΛΥΚΕΙΟΥ  

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ 

Εκτός «ορίων»!   

«…ήδη ένα όριο ήµουν ,ένα µη περαιτέρω…» 

Θέµα 1 

Nα βρεθεί το όριο:  
2

x 9

27 x x
lim

x 3→

−

−
 

Λύση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 2 

  Αν 
( )
( )x 2

f 4 x
lim α

f x→

−
= , να υπολογίσετε το όριο 

3

x α

x x
lim

x x→

−

−
                                   

Λύση: 
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Μαύρος Γιάννης      Σελίδα 2 από 8 

Μαθηµατικός 

Θέµα 3 

Αν για τις συναρτήσεις f, g ορισµένες στο R  ισχύει: 

x 0

g(x)ηµx xf (x)
lim 1

2x→

−
=  και 

x 0

g(x) ηµx x f (x) 1
lim

ηµx 2→

⋅ + ⋅
= , τότε να βρεθεί το όριο στο 

ox 0=  των συναρτήσεων f και g. 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 4 

 Να βρεθούν τα όρια: 

(i) 2

x 0

1
lim x ηµ

x→

 
 
 

   (ii) 
x 0

1
lim xσυν

x→

 
 
 

 

(iii) 2

x 0

1
lim x 3 2ηµ

x→

  −    
  (iv) ( )3

x π

2
lim x π ηµ

x π→

 − − 
. 

 

Απάντηση: 
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Μαύρος Γιάννης      Σελίδα 3 από 8 

Μαθηµατικός 

Θέµα 5 

Να αποδειχθεί ότι:    i) 
x 0

1
limηµxσυνx ηµ 0

x→

  = 
 

 

 ii) ( )2

x 0

π
lim x ηµ 1 x 1 0

x→

 + + − = 
 

            (iii) 
x 1

πx
εφ 1

π4
lim

x 1 4→

−
=

−
. 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 6 

(i) Αν ( ) 2

x 2
lim f x x x 2 3
→
 + − + =   να δείξετε ότι 

( ) ( )
( )

2

2x 2

f x 2f x 3
lim 2

f x 1→

− −
=

−
 

(ii) Αν 
( )

x 1

f x x
lim 2

x 1→

+
=

−
 να βρείτε το 

( ) ( )
( )

2

2x 1

f x f x 2
lim

f x 3 2→

+ −

+ −
. 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 7 

Να βρεθεί το ( )
x 2
lim f x
→

 όταν: 

(i) 
( )

2

x 2

x x 1
lim

f x→

− +
= −∞          (ii) 

( )
2x 2

πx
f x συν

4lim
x 4→

⋅
= +∞

−
 

(iii) 
( ) ( )

2x 2

f x ηµ x 2
lim

x 5 3→

⋅ −
= −∞

+ −
         (iv) 

( ) ( )2

3x 2

f x ηµ x 4
lim

x 6 x 2→

⋅ −
= +∞

+ − +
 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 8 

 Οι συναρτήσεις f, g είναι ορισµένες κοντά στο ox . Αν 
o ox x x x

lim f (x) lim g(x) 0
→ →

= =  και    

f (x) g(x) 0⋅ ≠ , κοντά στο ox , να αποδείξετε ότι 
o

3 3

2 2x x

f (x) g (x) ηµx
lim 0

f (x) g (x)→

+ ⋅
=

+
 

 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 9 

 1. Για τις διάφορες τιµές του α∈�  να βρεθεί το όριο 
2 2

x α

x 3αx 3α α
lim

x α→

− + −
−

 

 

2. Για τις διάφορες τιµές του α ∗∈�  να βρεθεί το όριο 
3x 0

x α x α
lim

x→

− − +
 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 10 

 

 Έστω f :� �→  συνάρτηση ώστε  

( ) ( ) ( ) ( )f x f ψ ψ f x x f ψ xψ⋅ = ⋅ + ⋅ −  για κάθε x,ψ∈� . 

Να βρεθεί το 
( )

3x 0

f x
lim

x→
. 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 11 

 

Οι συναρτήσεις f, g είναι ορισµένες στο �  και για κάθε x 0≠  ικανοποιούν τη σχέση 

( )22 2 4 2π
x f (x) (g(x)) x ηµ

x
+ ≤ . 

Να υπολογιστούν τα όρια: 
x 0 x 0
limf (x) και limg(x)
→ →

.  

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 12 

Αν  
( )
( )

3

2x 1

αx β 2 x γ 3
lim 3

x 1→

+ + + −
=

−
, να βρεθούν οι αριθµοί α, β, γ 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 13  

 

 Αν 
2 2x 0

6αx 8βx
lim 2

ηµ(xα ) ηµ(xβ )→

+
=

+
, να βρείτε το  γεωµετρικό τόπο των σηµείων Μ(α,β) .  

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 14 

 Έστω f :[0, )+∞ → �  µε 3f (x) xf (x) 1,  x>0+ = ∀  

∆είξετε ότι: 

x 0
lim f (x) 1
→

=
 

 

Απάντηση: 
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Μαύρος Γιάννης      Σελίδα 8 από 8 

Μαθηµατικός 

 

Τι είναι τα Μαθηµατικά; 

 

"Τι είναι λοιπόν τα Μαθηµατικά;  Φαίνεται ότι έχουµε τρεις 

επιλογές: 

- Τα Μαθηµατικά είναι η ανθρωπιστική επιστήµη που υµνεί την 

αιώνια λογική.   

- Είναι η φυσική επιστήµη που µελετά το φαινόµενο λογική.  

- Είναι η τέχνη που πλάθει µορφές αιθέριας οµορφιάς από πρώτη 

ύλη που ονοµάζεται λογική.  

Είναι όλα αυτά και άλλα. Πάνω απ' όλα, όµως, µπορώ να σας 

διαβεβαιώσω ότι τα Μαθηµατικά είναι ευχαρίστηση." 

 

 

Μ
 


