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ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ’ ΛΥΚΕΙΟΥ  

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ 

Συνάρτηση ολοκλήρωµα 

 

Θέµα 1 

 

 Να βρείτε το πεδίο ορισµού και την παράγωγο των συναρτήσεων. 

(i) 

x

t 2

1

f (x) e 9 t dt= −∫  (ii) 
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Απάντηση: 
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Θέµα 2 

 

  Η συνάρτηση f είναι συνεχής στο [0, )+∞ . Θεωρούµε τη συνάρτηση 
x

0

1
 f (t)dt ,  x 0

G(x) x

f (0) ,  x 0


>

= 
 =

∫ . 

Να δείξετε ότι 

(i) Η G  είναι συνεχής . 

(ii) Αν η f είναι παραγωγίσιµη στο ox 0=  τότε η G  είναι παραγωγίσιµη στο [0, )+∞ . 

 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 3 

 

1.Αν η συνάρτηση f : R R→  είναι συνεχής και για κάθε x R∈  ισχύει : 
2x

0

x f (t)dt xηµx+ =∫ , να δείξετε ότι f (π) 0= . 

 

2.Η συνάρτηση f : R R→  είναι συνεχής. Αν 

2x 2

2012

g(x) f (t)dt

+

= ∫  και g (1) 6′ =  να 

βρείτε το f (3) . 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 4 

  

Η συνάρτηση f : R R→ είναι παραγωγίσιµη µε f (x) 0′ >  για κάθε x R∈ . Να δείξετε 

ότι η συνάρτηση 
β

α

F(x) f (x t)dt= −∫ , x R∈  ( )α,β R∈  

είναι παραγωγίσιµη και ότι αν υπάρχει ox R∈  µε oF (x ) 0′ =  τότε F(x) 0=  για κάθε 

x R∈ . 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 5 

 

  Έστω f : R R→  συνεχής συνάρτηση µε f (x) 0>  για κάθε x R∈ . Θεωρούµε τη 

συνάρτηση 

x

0

g(x) (x t)f (t)dt= −∫ . 

(i) Να βρείτε την παράγωγο της g . 

(ii) Να δείξετε ότι η g  είναι κυρτή στο R . 

 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 6 

 

   Η συνάρτηση f  είναι συνεχής στο (0, )+∞  και ισχύουν: 

f (1) 5α 6= + , ( )
x

2x 1
1

1
lim f (t) α dt 2

x nx→

 
− = 

 
∫

�
. 

Να βρείτε την τιµή του α R∈ . 

 

 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 7 

 

1.  Να βρεθεί η συνεχής συνάρτηση f : (0, ) R+∞ →  για την οποία ισχύει: 
x

1

xf (x) f (t)dt nx 2− = +∫ � , για κάθε x (0, )∈ +∞ . 

 

2.  Να βρεθεί η συνεχής συνάρτηση f : ( 1, ) R− +∞ →  για την οποία ισχύει: 
x

0

3x f (t)dt (1 x)f (x)+ = +∫ , για κάθε x [0, )∈ +∞ . 

 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



1
ο
 ΓΕΛ ΠΕΤΡΟΥΠΟΛΗΣ 

 

 

Μαύρος Γιάννης      Σελίδα 7 από 10 

Μαθηµατικός 

 

Θέµα 8 

 

  Η συνάρτηση f : ( 1, ) R− +∞ →  είναι συνεχής και για κάθε x ( 1, )∈ − +∞  ισχύει 
x

2

0

2 f (t)dt 3 n(x 1) x αx− + ≥ +∫ � . 

Αν η fC  τέµνει τον άξονα ψψ′  στο σηµείο Μ(0,5)  να δείξετε ότι α 7= . 

 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 9 

 

  Η συνάρτηση f : R R→  είναι παραγωγίσιµη και για κάθε x∈�  ισχύει: 

2

x 3

2

x x

f (t)dt x 2x 3

+

−

≤ − −∫ . 

(i) Να βρείτε την παράγωγο της συνάρτησης 

2

x 3

x x

g(x) f (t)dt

+

−

= ∫ . 

(ii) Να δείξετε ότι υπάρχει ξ (2,6)∈  τέτοιο ώστε: 

f (ξ) 0′ = . 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 10 

 Η συνάρτηση f : (0, ) R+∞ →  είναι συνεχής µε 

β

α

f (t)dt 0=∫ , 0 α β< < . Θεωρούµε τη 

συνάρτηση 

x

α

1
g(x) 2 f (t)dt

x
= + ∫ , x (0, )∈ +∞ . 

Να δείξετε ότι υπάρχει ένα τουλάχιστον ox (α,β)∈  ώστε: 

(i) Η εφαπτοµένη της 
gC  στο σηµείο ( )o oA x ,g(x )  να είναι παράλληλη στον άξονα 

xx′ . 
(ii) o og(x ) 2 f (x )= + . 

 

  

Απάντηση: 
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Θέµα 11 

Επιλέξτε τη σωστή απάντηση δικαιολογώντας την επιλογή σας 

 

 1. Αν 

0

συνx

dt
f (x)

2 t
=

+∫ , η παράγωγος f (x)′  είναι 

Α. 
1

2 συνx+
       Β. 

1

2 συνx−
        Γ. 

ηµx

2 συνx+
        ∆. 

ηµx

2 συνx
−

+
        Ε. 

συνx

2 ηµx
−

+
. 

2. Αν 

3xe

1

f (x) ntdt= ∫ � , τότε το 
1

f
3

 ′ 
 

 είναι 

Α. e        Β. 2e         Γ. 3e         ∆. 4e         Ε. 5e . 

 

3. Το όριο 

x

t

x 0
0

1
lim te dt

ηµx→

 
 
 

∫  είναι ίσο µε 

Α. 1−        Β. 
1

2
−         Γ. 0         ∆. 

1

2
        Ε. 1. 

4. Αν 

3

2

n(x 2)

u

n(x 1)

f (x) e du

+

+

= ∫
�

�

, τότε το ( )f 2′  είναι 

Α. 6        Β. 7         Γ. 8         ∆. 9         Ε. 10 . 

 

5. Η παράγωγος ( )
π 2x

2

π x

3

d
n(ηµx)dx t t dt

dx

 
 + + 
 
 

∫ ∫�  είναι ίση µε 

Α. 23x 7x−        Β. 2x 7x+         Γ. 27x 3x+         ∆. 2x 5x+         Ε. 2x− . 

 

 

Απάντηση: 

 


