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Μαθηµατικός 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ’ ΛΥΚΕΙΟΥ  

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ 

Παράγουσα  συνάρτησης 

 

Θέµα 1 

 

1.  Η συνάρτηση F είναι µια παράγουσα της f στοR . Αν η συνάρτηση F δεν 

είναι 1 1−  να δείξετε ότι υπάρχει ξ R∈  τέτοιο ώστε f (ξ) 0= . 

 

     2.   Η συνάρτηση F είναι µία παράγουσα της f στο R  και για κάθε x R∈  ισχύει: 

           2F(x)F(1 x) f (x )− = . Να δείξετε ότι F(1) 0= . 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 2 

 

 1.   Η συνάρτηση F είναι µια παράγουσα στο R  της f και για κάθε x R∈  ισχύει 

       
2x x F(x)

f (x) (2x 1)e
+ −= + . Αν f (1) 3= , να βρείτε την συνάρτηση f. 

 

2. Να βρείτε την συνάρτηση f : R R→  µε παράγουσα την F, όταν ισχύουν: 

 f (0) 1=    και 2xf (x)F(x) e−= −  για κάθε x R∈ . 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 3 

 

 Έστω f : R R→  συνεχής συνάρτηση και F µία αρχική της για την οποία ισχύει: 
2 2 2F (x) α 2αF(x )+ ≤  για κάθε x R∈ . 

 Να δείξετε ότι: 

 (i) F(0) F(1) α= = . 

 (ii) Η εξίσωση f (x) 0=  έχει µία τουλάχιστον πραγµατική ρίζα. 

 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 4 

 Η συνάρτηση f : R R→  µε 
1

f 1
2

  = 
 

 έχει αρχική συνάρτηση την F και για κάθε 

x R∈  ισχύει: f (x)F(1 x) 1− = . 

Να δείξετε ότι: 

(i) F(x) f (1 x) 1⋅ − =  (ii) ( )F(x) F(1 x) 0′⋅ − =  

(iii) 
1

F 1
2

  = 
 

 (iv) F(x)F(1 x) 1− =  

(v) F(x) f (x)= , x R∈  (vi) 

1
x

2F(x) e
−

= , x R∈ . 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 5 

 

 Η συνάρτηση g : (0,π) R→  είναι παραγωγίσιµη και για κάθε x (0, π)∈  ισχύει 

[ ]g (x) g(x) ηµx g(x)συνx 0′ − + = . 

 Αν 
π

g 1
2

  = 
 

 να βρεθεί ο τύπος της g . 

 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 6 

 

 (i) Να βρείτε την οικογένεια των καµπυλών fC  οι οποίες σε κάθε σηµείο της 

γραφικής τους παράστασης ( )o oΜ x ,f (x )  δέχονται εφαπτοµένη µε συντελεστή 

διεύθυνσης o ox x
λ e e

−= − . 

(ii) Ποια από τις παραπάνω καµπύλες διέρχεται από την αρχή των αξόνων. 

 

 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 7 

 

1. Να βρεθεί η παραγωγίσιµη συνάρτηση *f : R R→  αν η εφαπτοµένη της fC στο 

τυχαίο σηµείο της ( )M x,f (x)  έχει κλίση 
2xe

f (x)
 και το σηµείοA(0,1)  ανήκει στην 

fC . 

 

2. Να βρείτε την συνάρτηση f : (0, ) R+∞ →  αν η γραφική παράσταση της f έχει 

ασύµπτωτη την ευθεία ε :ψ 3x 4= +  και για κάθε x (0, )∈ +∞  ισχύει: 
3

4
f (x)

x
′′ = . 

 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 8 

 

 Για τις συναρτήσεις f, g ισχύουν: 

• f (x) g (x)′′ ′′=  για κάθε x R∈ . 

• Οι fC , 
gC  τέµνουν τον άξονα ψψ′  στο ίδιο σηµείο. 

• f (1) g (1) 5′ ′− = − . 

Να δείξετε ότι 

(i) f (x) g(x) 5x= −  για κάθε x R∈ . 

(ii) Αν 1ρ , 2ρ  είναι ρίζες ετερόσηµες της g(x)  τότε υπάρχει ( )1 2ξ ρ ,ρ∈  τέτοιο 

ώστε f (ξ) 0= . 

 

 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 9 

 

 Να βρείτε την συνάρτηση f : (0, ) R+∞ →  για την οποία ισχύουν: 

2

2 2 nx
f (x)

x

−
′′ =

�
 για κάθε x (0, )∈ +∞ , η fC  διέρχεται από το σηµείο A(1,5)  και η 

εφαπτοµένη της fC  στο σηµείο ( )A ,f (1)  έχει κλίση 3. 

 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 10 

 

 (i) Να βρεθεί η συνάρτηση f : R R→  για την οποία ισχύει: f (x) λ f (x)′ = ⋅  για κάθε 

x R∈ , *(λ R )∈ . 

(ii) Έστω Q(t)  είναι ο αριθµός των βακτηριδίων σ’ έναν οργανισµό, όπου t ο χρόνος 

σε λεπτά. Ο ρυθµός αύξησης των βακτηριδίων δίνεται από τη σχέση Q (t) 3Q(t)′ =  

και την χρονική στιγµή t 0=  υπάρχουν 10 βακτηρίδια να βρείτε τον αριθµό των 

βακτηριδίων µετά από 90 sec. 

 

  

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


