1° TEA TIETPOYIIOAHZ

MAOGHMATIKA I’ AYKEIOY
KATEY®OYNXH

Ozopnpo Rolle-OMT

« H Béa amoé to O.M.T. eivair covaproctikij! »

Oépa 1

H ocvvdpmon f etvan mapoaywyicyn oto R kot 1 £ etvon cuvaptnon «1-1». Na derybel
OTL M KopumouAn y=f(x) dev £xel pe KAOe epamtopévn g GAAO Kovd onueio ektdg amd
10 onueio emaenc.

Amdvinon:

Mavpog T'évvng Yeaida 1 amo 12
MoOnpoatikdg



1° TEA TIETPOYIIOAHZ

Oépa 2
Av 1 ovvaptnon f eivor Ttapaymyicun oto R va deyBel 011 vapyet apBudg 0e(0,1)
wote yio h>0 va 1oyvet:

fx+h) - f(x)
h

£ (x+0h)=

Amndvtnon:

Oépna 3

o o o o q, * ; ’ ’
Av —Vl e ?2 + 7‘ + TO =0, veN', va anodeifete 0T 1) e&icmon
v+ A%

1

_ 2 , , ;
00X 4 Oy X+t 00X+ 0gX + g = 0, €xel pa TovAdyotov pila oto (0,1).

Amndvtnon:

Mavpog T'évvng YeAida 2 amo 12
MoOnpoatikdg



1° TEA TIETPOYIIOAHZ

Oépo 4
e kobepio amd TIG TAPAKATO EPMTNCELS VO CNUEUDCETE T COGTI ATAVTNON,
QLTIOAOYMDVTOG TNV ETAOYY GOG.

1. H cvvdptnon f(x) = x’ —12x wavomotsi 610 [O, 23 } T1¢ VToBéaelg Tov

Bewpnuoatog Tov Rolle. To onueio & e (O, 23 ) 670 omoio undeviletal n mopdywyog

sivou:

V2 V2

A= BXE 11 A2 EV2.
3 2
2. H ouvépmnon f: {%,%} - [—1,1] pe f(x)=ovvx wKavonotel Tic VTOBEGELS TOV

Bewpnpoatog Tov Rolle. To onpeio & e (%’%) 670 omoto pundeviletat n wopdywyog

sivat:

AZ BT rx A g2,
3 6 6 4

Xz—(XX

3. H cuvapmon f(x) = Kavomotel 6To [0,4] T1¢ vtoBéaelg Tov Bewprpartog

tov Rolle. To onueio & € (0,4) 610 omoto undevilerat n mapdywyog ival:

A.\/;H B.z(\/§+1) r.3(ﬁ—1) A.4(J§+1) E. 22 +1.

4. TTow omd TIG TAPAKATO CLVAPTHOELS IKAVOTOLEL TIC VITOBEGELS TOV BE®PTLATOG TOV
Rolle oto dtdotnpa mov diverat:

A. f(x) :|X| oto [-1,1] B.f(x)=¢px oto [0,nr] TI. f(x)=nu2x oto [0,x]

A.f(x)=|x—1|+l oto [-2,4] E. f(x) =m oto [0,1].
X

5. H cvvaptnon f(x) = ox” +Px +y 1Kavomolsi 6To [Xl, Xz] T1G VToBEaElg TOL

Bewpnuatog tov Rolle. To onueio & € (Xl, xz) 070 omoio undeviletan n mwapdywyog

glvat:

A. X, +X, B. 2x, +x, I. 3X1;X2 A. 2x,-x, E. ! ;XZ
Amndvinon:
Mavpog T'évvng YeAida 3 amo 12

MoOnpoatikdg



1° TEA TIETPOYIIOAHZ

Oépa S
H ocvvépton f eivon mapaymyiown oto [a,B] kot woyvetl f(a)—f(B) =In (%j pe

0<a<p.Na odei&ete otu:
(i) H ovvapmon g(x) =f(x)—Inx wavomnoiei 610 [a,P] Tig vroBécelg Tov
Bewpnpotog Tov Rolle .

(ii) Ynapyer éva tovddyiotov & € (a,B) této10 wote f'(§) :é .

Amndvtnon:

Oépa 6
Avn elicoon x* +ax’ +Bx* +8x +5 =0 el Téooepic pilec MPOYUATIKES KO GVIGEC,

) . 8
vo, deikete 6T1 o > 5[3 :

Amndvtnon:

Moavpoc T'évvng YeAida 4 amo 12
MoOnpatikdg



1° TEA TIETPOYIIOAHZ

Oépa 7

H ovvépmnon f eiviapaymyicyn oto didotnua [1,e] pe 0<f(x) <1 ko f'(x)>0
v k60e x €[L,e]. Na deilete 0TL vIapyEL pOVO Evag apBuds x, € (l,e) tétol0g OoTE

f(x,))+x,Inx, =x,.

Amdvtnon:

Oépa 8

H ovvépmon f eivan suveyng oto [0,1], tapaymyiown oto (0,1) xor £(0)=1(1)=0.
f'(x) (%)
NUX  GLVX

=0 £yel o tovAdytotov piCa oto (0,1).

Na dci&ete 011 1 e€lomon

Amdvtnon:

Moavpoc T'évvng YeAida S amo 12
MoOnpatikdg



1° TEA TIETPOYIIOAHZ

Oéna 9

H ocvvapmon f etvan mapoayoyiocn oto R pe £(2) =0. Na dgi€ete 6T vdpyet

& e R této10 wote 1 epantopévn g C; oto onueio M(c”;,f (c‘é)) va TEPVEL TOV A&ova

xx" 610 onueio P(2¢,0).

Amndvtnon:

@épa 10

Av n ovvaptnon f eivan cuveyng oto ddotnua [0,2], mapaywyicyun oto (0,2) pe
f(0)= f(2) , va amoderyBel 6TL VEAPYOLV 6VO TOLVAG IGTOV onueia a, B e (0,2) Tétola

wote: T (a) + £ (B) = 0. Na epunvedoete ye®UETPIKA TO CUUTEPAC L.

Amdvtnon:

=

Moavpoc T'évvng YeAida 6 amo 12
MoOnpatikdg



1° TEA TIETPOYIIOAHZ

Oépa 11
H ocvvapmon f eivar cuveyng oto (1,5), TapOy@Yioun 6To [1,5] Kot

f(5)=f(1)+14 . Na deiéete 6TL vIAPYOLV &, &, € (a,B) pe & =&, 1€toln MoTE
£(8)+ () =7

Amdvinon:

Oépa 12
H cvvépmon f eivor mapayoyicyun oto [a,B] ko f' givar yvnoimg avéovca. Av
f(a) <0< f(P), va dci&ete Otu:
(1) Ynapyet v € (0,B) tétoro oote f(y)=0.
(i1) Ioyver er@ <0.
a-y y-P

Amdvinon:

Moavpoc T'évvng YeAida 7 amo 12
MoOnpatikdg



1° TEA TIETPOYIIOAHZ

Oépa 13

H cvvéapton f eivon mapoyoyicyun oto R koain f' givar yvnoimg gbivovoa. Na
dei&ete OTL

1) '@ <f@d)-f3)<t'(3) (1) f(7)-£(6) <t'(6) <f(6)—f(5)

(ii1) f(0)+£(6) <f(2)+f(4) (iv) 3f(2)>f(4)+2f(1).

Amdvinon:

Mavpog T'évvng YeAida 8 amo 12

MoOnpoatikdg



1° TEA TIETPOYIIOAHZ

Oépo 14

H ocuvapmon f:R — R givar 1peig popéc mapaywyion kot ioydet
fB)+p=f(a)+a pe a<pP.

(i) Na Seitete dnvmbpyet x, €(a,B) tétoto dote f'(x,) =-1.

(ii) Av vmapyovv onueior A(x,f(x,) kot B(x,,f(x,) mg C; pe x, # X, # X, #X,

T€T0100 OOTE O EPanTOpEVEG 6 avth ¢ C, va etvotl mapdAinieg otnv evbeio y = —x

va dei&ete 0TI e&iowon £"(x) =0 éyetl pio TovAdyotov pila.

Amndvinon:

Oépa 15

H ocvvapmon f eivan napayoyicwn oto (a,p) kot limf(x) =, lirrﬁlf (x)=a.Na

det&ete Ot vmhpyel epomtopevn g C, mov eivon kéBetn oty evbeio e:x —y—-1=0.

Amdvinon:

Mavpog T'évvng YeAida 9 amo 12
MoOnpoatikdg



1° TEA TIETPOYTIOAHZ

Oépa 16
‘Eoto ovveyng f: [0,2] > R pe f "(x) #0 yo k60e x(0,2)

Noa oei&ete ot a) £(0) =1(2)
B) Yrapyel xoe(0,2) pe 5£(x)=2f(0)+3£(2)

3 N 2 _ 5
f'€) f'E,) f'®)

v) Ynapyoov &, & , Ee(a,P) Tét0100 DdoTE

Amndvinon:

Oépa 17

1) H ovvépmon f: [o,B] > [ etvar d0o @opég mapaywyiciun oto (a,B) Kot cuveyng
pe f(a)= f(B)=0. Na amodeiEete Ot
1) ov vmdpyetl xo € (a,B) pe f(xp) >0, téte vapyet Ee (a,P) tétoro, dote £ 7(§) <0,

i) av vdpyet xo € (a,B) pe f(xp) <0, téte vapyet Ee (a,P) tétoro, dote £ 77(§) >0.

Amndvinon:

Mavpog T'évvng Yeaida 10 omd 12
MoOnpoatikdg



1° TEA TIETPOYTIOAHZ

Oépa 18

Av woyvovy a<y< B, kot f "(y) =0 ko |f ”(x)| <0 ywo kabe x € [a,B], va amodeiEete dTL

|£ (a)+£ (B)| < O(B-w).

Amdvinon:

Oépa 19
<f(B)

a) Av " yvnoiog avéovca oto [a,B] va deiete: o) <————

f(B)-f(e)
p-a

f(x)-f(ar)
X-0.

B) Av f " ywmoimg avéovoa oto [a,+ 0 ) va deigete: (o) < <f(x)

Amndvinon:

Mavpog T'évvng Yeaida 11 omd 12
MoOnpoatikdg



1° TEA TIETPOYIIOAHX

Oéna 20
‘Eoto n f eivar ovveyng oto [a,pB] , mapaywyicyn oto (a,p)

a) Avn f’ etvan yynoiog avéovoa oto dtdotnua (a,p) vo deiEete Ot

f(a+Bj<f(0L)+f(B)
2 2

B) Avnf’ etvon yvnoiog @Bivovsa oto ddotnua (a,p) va deiEete OT1

¢ [ a+[3j S f(a)+(B)
2 2

v) Av f(x)<1 y1a kéBe x e (a,p) , f(a)=a kot f(B)=p va deiEete 11 f (&25}:&2'3

Amdvinon:

Mavpog T'évvng Yeaida 12 omd 12
MoOnpoatikdg



