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ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ’ ΛΥΚΕΙΟΥ  

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ 

Παράγωγος συνάρτηση-Κανόνες παραγώγισης   

 

 

Θέµα 1 

  Σε καθεµία από τις παρακάτω ερωτήσεις να σηµειώσετε τη σωστή απάντηση, 

αιτιολογώντας την επιλογή σας. 

 

1. Αν ( )f (x) ln 1 ηµx= + , τότε το όριο 
x π

f (x) f (π)
lim

x π→

−
−

 είναι: 

    Α 1−         Β 0         Γ 1        ∆ 2        Ε +∞ . 

2. Αν 3f (x) x 2x= − και 3f (α) αf (α) 12′− = , τότε το α είναι: 

    Α 3         Β 2         Γ 1−         ∆ 2−        Ε 3− . 

3. Αν 
1

f (x) ln(1 συν2x) 5
2

= − + , τότε η 
π

f
8

 ′ 
 

 είναι: 

    Α 2 1−         Β 1 2−         Γ 1 2+         ∆ 
2 2

2

+
       Ε 

2 2

2

−
. 

4. Αν ( ) ( )6 3
2 3f (x) x 2 x 1= − + , τότε η ( )f 1′  είναι: 

    Α 132−         Β 60−         Γ 0         ∆ 60        Ε 132 . 

 

5. Αν f (x) ln εφx= , τότε η 
π

f
3

 ′ 
 

 είναι: 

    Α 
2 3

3
        Β 3 3         Γ 

4 3

3
        ∆ 4 3        Ε 

3

2
. 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 2 

 ∆ίνεται η συνάρτηση: 
3

f (x) n
x 2

l=
−

. 

(i) Να υπολογίσετε την f (x)′ . 

(ii) Να δείξετε ότι f (x)3xf (x) 2e 3 0′ + + = . 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 3 

 Αν η συνάρτηση f : R R→  είναι παραγωγίσιµη, να βρείτε την παράγωγο της 

συνάρτησης g όταν: 

(i) 
2

xf (x)
g(x)

x 1
=

+
           (ii) ) 3g(x) ηµf (x)=          (iii) ( )3

g(x) f ηµ x=  

 

Απάντηση: 
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Θέµα 4 

 

Επιλέξατε τη σωστή απάντηση: 

Σε καθεµία από τις παρακάτω ερωτήσεις να σηµειώσετε τη σωστή απάντηση. 

 

1. Οι συναρτήσεις f, g είναι παραγωγίσιµες στο R . Αν 2f (3x) x g(x 2)= − , f (3) 4′ =     

και g( 1) 6− = , τότε το f (3) g ( 1)′+ −  είναι 

    Α. 6         .Β 9         Γ. 12         ∆. 15        Ε. 18 . 

2.Αν ( )2f (x) ln ηµ x=  και 
2

f (x)
3

′ = , τότε το x είναι ίσο µε 

    Α. 30�         Β. 45�         Γ. 60�         ∆. 75�        Ε.  

3.Αν f (x) x ηµ x= ⋅  τότε 

    Α. f (0) 0′ =       Β. 
1

f (0)
2

′ =       Γ. f (0) 1′ =       ∆. f (0) 2′ =        

    Ε. Η f δεν είναι παραγωγίσιµη στο ox 0= . 

4.Αν η συνάρτηση f είναι άρτια, τότε το άθροισµα f ( 1) f (1)′ ′− +  είναι ίσο µε 

    Α. 2f (1)′         Β. f (2)′         Γ. 0         ∆. 2f (1)′−        Ε. f (2)′− . 

5.Αν ( )x
f (x) συν e=  και ( )g(x) ηµ ln x= , τότε η παράγωγος ( )f g (1)′

�  είναι 

    Α. e         Β. ηµ1−         Γ. συν1         ∆. 1       Ε. 
e

e . 

 

    

                                                                          

Απάντηση: 
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Θέµα 5 

Η συνάρτηση f : R R→  είναι δυο φορες παραγωγίσιµη. Θεωρούµε τις συναρτήσεις: 

g(x) f (ηµx συνx)= +  και h(x) f (ηµx συνx)= − .  

Να δείξετε ότι:  

π 5π
g h

4 4

   ′′ ′′− =   
   

. 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 6 

Αν [ ]
x

f(x)= ηµ(lnx)-συν(lnx) , x 0
2

>  να δείξετε ότι: f (x) 1′ ≤ , για κάθε x (0, )∈ +∞  

Απάντηση: 
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Θέµα 7 

 

1.Εστω f : R R→  συνάρτηση τέτοια ώστε f (x ψ) f (x) f (ψ) 3xψ+ = + +  για κάθε 

x,  ψ R∈ . 

Αν η f είναι παραγωγίσιµη στο 0 να δείξετε ότι είναι παραγωγίσιµη στο R . 

 

2.Η συνάρτηση ( )f : 0, R+∞ →  είναι παραγωγίσιµη και για κάθε x,ψ (0, )∈ +∞  

ισχύει: f (xψ) f (x) f (ψ)= + . 

Αν f (1) 2′ =  να δείξετε ότι 
2

f (x)
x

′ = , για κάθε x (0, )∈ +∞ . 

 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 8 

 

Οι συναρτήσεις f, g είναι ορισµένες στο R . Αν η συνάρτηση f δεν είναι 

παραγωγίσιµη στο ox R∈  και η συνάρτηση 2 2x g(x) (1 ηµ x)f (x)+ +  είναι 

παραγωγίσιµη στο ox  να δείξετε ότι η συνάρτηση g δεν είναι παραγωγίσιµη στο ox . 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 9 
 

∆ίνεται η συνάρτηση 
2

2

x αx β
f (x)

x 2x 3

+ +
=

− −
. 

Να βρεθούν οι α,  β R∈  ώστε: 

x 2
lim f (x) k R
→

= ∈  και 5f (0) 3f (0) 9′ + = . 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 10 

 Επιλέξατε τη σωστή απάντηση: 

Σε καθεµία από τις παρακάτω ερωτήσεις να σηµειώσετε τη σωστή απάντηση. 

                                            

1. Αν f (x) 2x x 3= − − , τότε το ( )f 2 f (4)′ ′+  είναι: 

    Α. 1        Β. 2         Γ. 3         ∆. 4        Ε. 5 . 

 

2. Αν 

3

22(α βx)
f (x)

3β

+
= , τότε η f (0)′  είναι: 

    Α. α         Β. α         Γ. 3 α         ∆. 2α        Ε. 3α . 

 

3. Αν 
2ηµ (3x)f (x) e= , τότε η 

( )f x

ηµ6x

′
 είναι ίση µε 

   Α. 3f (x)         Β. 2f (x)         Γ. f (x)         ∆. 
f (x)

3
       Ε. 

f (x)

ηµ3x
. 

 

4. Αν 2f (2x 3) x µx 4+ = + −  και f (5) 3′ = , τότε το µ είναι: 

   Α. 2−         Β. 2         Γ. 4         ∆. 6        Ε. 8 . 

 

5. Αν 3f (x) 12 x x 30= + − και ( )4
3g(x) x 5x 4= − + , τότε η ( ) ( )g f 8′�  είναι: 

    Α. 84−         Β. 48−         Γ. 96         ∆. 224        Ε. 448 . 
 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 11 

Η συνάρτηση g : R R→  είναι δύο φορές παραγωγίσιµη µε g( 1) 7− = . Αν 

( )2
f (x) 3 x 2 g(2x 5)= − − , να αποδείξετε ότι η f είναι δυο φορές παραγωγίσιµη και 

να βρείτε την f (2)′′ . 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 12 

 

Οι συναρτήσεις *f ,  g : R R→  είναι παραγωγίσιµες στο R και για κάθε x R∈  

ισχύει: 

x1 1
e

f (x) g(x)

−− =  

Να δείξετε ότι 2 2f (x) g (x) g(x) g (x) f (x) f (x)   ′ ′− = −     για κάθε x R∈ . 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 


