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ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ’ ΛΥΚΕΙΟΥ  

ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ 

Εντός «ορίων»!   

«…ήδη ένα όριο ήµουν ,ένα µη περαιτέρω…» 

Θέµα 1 

Ελέγξατε την ορθότητα των παρακάτω προτάσεων: 

 

1  . Αν  f : Α→ �   και x0 ∈Α , τότε 
0x x

lim f (x)
→

=f(x0) 

2  . Aν  f : Α→ �   και 
0x x

lim f (x)
→

= ����  , τότε  x0 ∈Α 

3  . Αν  η  f : Α→ �   έχει όριο στο x0 ∈Α , τότε αυτό είναι µοναδικό 

4  . Για να δείξουµε  
0x x

lim f (x)
→

= ���� µπορούµε δείξουµε ότι
0x x

lim[f (x) ] 0
→

− =����  

5  . Ισχύει  
0

0
x x
lim f (x h)
→

+ =
0x x

lim f (x)
→

 

6  . Αν 
0x x

lim f (x)
→

= ����  , τότε και  
0x x

lim | f (x) |
→

=| ���� | 

7  . Αν 
0x x

lim | f (x) |
→

= ����  , τότε 
0x x

lim f (x)
→

= ����  ή  - ����  

8  . Αν  
0x x

lim f (x)
→

=0 , τότε και 
0

2011

x x
lim f (x)
→

=0 

9  . Αν  
0x x

lim | f (x) |
→

=0 , τότε και  
0x x

lim f (x)
→

=0 

10. Αν τα πλευρικά όρια της f στο x0 είναι ίσα , τότε υπάρχει το όριο της f 

11. Aν για x<x0 είναι f(x)>0 και για x>x0 είναι f(x)<0 , τότε 
0x x

lim f (x)
→

=0 

12. Αν 
0x x

lim[f (x) g(x)]
→

+ = �  τότε υπάρχει το 
0x x

lim f (x)
→

 και το 
0x x

lim g(x)
→

            

 

Θέµα 2 

Επιλέξατε τη σωστή απάντηση: 

1. Το όριο 
x 0

xx
lim

x x→
+  είναι ίσο µε 

    Α. 0      Β. 1     Γ. 2      ∆. 3      Ε. ∆εν υπάρχει                                                    

2. Το όριο 
2

x 9

x 10x 9
lim

x 3→

− +

−
 είναι ίσο µε 

    Α. 8      Β. 16      Γ. 24      ∆. 32      Ε. 48  

                                                    

3. Το όριο 
x 1

2x 1
lim

3 2 2x→

−

−
 είναι ίσο µε 

    Α. 7 2 2+      Β. 7 2 2−      Γ. 9 2−      ∆. 1 2+      Ε. 0             

                                        

 



1
ο
 ΓΕΛ ΠΕΤΡΟΥΠΟΛΗΣ 

 

 

Μαύρος Γιάννης      Σελίδα 2 από 8 

Μαθηµατικός 

Θέµα 3 

Αν για τις συναρτήσεις f, g ορισµένες στο R  ισχύει: 

x 0

g(x)ηµx xf (x)
lim 1

2x→

−
=  και 

x 0

g(x) ηµx x f (x) 1
lim

ηµx 2→

⋅ + ⋅
= , τότε να βρεθεί το όριο στο 

ox 0=  των συναρτήσεων f και g. 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 4 

Ελέγξατε την ορθότητα των παρακάτω: 

 

1. Αν η f  έχει θετικό όριο , τότε οι τιµές της είναι θετικές στο πεδίο ορισµού της 

2. Αν 
0x x

lim f (x)
→

<0 , τότε οι τιµές της f είναι αρνητικές κοντά στο x0 

3. Aν οι τιµές των  f και g είναι άνισες , τότε και τα όριά τους στο x0 είναι οµοίως 

άνισα 

4. Υπάρχουν συναρτήσεις µε θετικές τιµές κοντά στο x0, που το όριό τους  είναι 0 

5. Υπάρχουν συναρτήσεις µε αρνητικές τιµές κοντά στο x0, που το όριό τους  είναι 

θετικό 

6. Αν 
0x x

lim[f (x)g(x)] 0
→

=  τότε 
0x x

lim f (x)
→

=0 και 
0x x

lim g(x)
→

=0 

7. Αν υπάρχει το 
0x x

lim[f (x)g(x)]
→

  τότε ισχύει   
0x x

lim[f (x)g(x)]
→

=
0 0x x x x

lim f (x) lim g(x)
→ →

⋅  

8. Αν είναι | f(x)- ���� |<0 τότε 
0x x

lim f (x)
→

= ����  

9. Αν 
0

2

x x
lim f (x)
→

= ����  , τότε ���� >0 

10. Αν   
0x x

lim | f (x) |
→

= ����  , τότε ���� ≥ 0 

11. Αν 
0

2

x x
lim f (x)
→

= ����  , τότε  
0x x

lim f (x)
→

= ����                                                                   

12. Αν 
0x x

lim f (x)
→

=α0 , 
0x

lim g(x)
→α

= ����  και  f(x) ≠ α0 κοντά στο  x0 , τότε 
0x x

lim f (x)
→

= ����  
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Θέµα 5 

Να αποδειχθεί ότι:    i) 
x 0

1
limηµxσυνx ηµ 0

x→

  = 
 

 

 ii) ( )2

x 0

π
lim x ηµ 1 x 1 0

x→

 + + − = 
 

            (iii) 
x 1

πx
εφ 1

π4
lim

x 1 4→

−
=

−
. 

 

Απάντηση: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Θέµα 6 

Αν 
x 0

f (x) x
lim 8

x→

−
=  και 

x 0

g(x) 1
lim 3

x→

−
=  ,να βρείτε το 

x 0

f (x)g(x) x
lim

2xηµ→

−

. 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 7 

Επιλέξατε την ορθή απάντηση: 

1. Το όριο 
2x 2

πx π
ηµ εφ

4 2xlim
x 2→

+

−
 είναι ίσο µε  

    Α. 0      Β. 1     Γ. 2      ∆. 3      Ε. 4                                                     

 

2. Το όριο 
π

x
3

1
συνx

2lim
3

ηµx
2

→

−

−

 είναι ίσο µε 

    Α. 3−      Β. 
3

3
−      Γ. 0      ∆. 

3

3
     Ε. 3                                                     

 

3. Το όριο 
x 0

1 συνx
lim

x+→

−
 είναι ίσο µε 

    Α. 0      Β. 
1

2
     Γ. 

2

2
     ∆. 1     Ε. 2                                                     

 

4. Το όριο 
2

3π
x

2

συν x
lim

1 ηµ x→− +
 είναι ίσο µε 

    Α. 1−      Β. 
2

3
−      Γ. 0      ∆. 

2

3
     Ε. 1                                                    

 

 

 

Θέµα 8 

 Οι συναρτήσεις f, g είναι ορισµένες κοντά στο 
o

x . Αν 
o ox x x x

lim f (x) lim g(x) 0
→ →

= =  και    

f (x) g(x) 0⋅ ≠ , κοντά στο 
o

x , να αποδείξετε ότι 
o

3 3

2 2x x

f (x) g (x) ηµx
lim 0

f (x) g (x)→

+ ⋅
=

+
 

 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 9 

Ελέγξατε την ορθότητα των παρακάτω προτάσεων: 

 

1. Iσχύει 
x 0

ηµ(αx)
lim

x→
=α 

2. Αν υπάρχει το 
0x x

lim[f (x) g(x)]
→

+   τότε ισχύει   
0x x

lim[f (x) g(x)]
→

+ =
0 0x x x x

lim f (x) lim g(x)
→ →

+  

3. Iσχύει 
2

x 0

f (x)
lim

f(x)→
=1 

4. Αν 
0x x

lim f (x)
→

=-∞∞∞∞  , τότε f(x)<0 κοντά στο x0                         

5.  Αν 
0x x

lim f (x)
→

=-∞∞∞∞  , τότε  
0x x

lim | f (x) |
→→→→

= +∞= +∞= +∞= +∞  

6. Αν 
0x x

lim f (x)
→

=+∞∞∞∞  και 
0x x

lim g(x)
→

=-∞∞∞∞  , τότε 
0x x

lim[f (x) g(x)]
→

− = 0 

7.Αν 
0x x

lim f (x)
→

=+∞∞∞∞  και 
0x x

lim g(x)
→

=-∞∞∞∞  , τότε
0x x

f (x)
lim

g(x)→
= -1 

8.. Αν 
0x x

lim f (x)
→

=+∞∞∞∞  τότε η f έχει θετικές τιµές στο πεδίο ορισµού της 

9. i) Αν 
0x x

lim f (x)
→

=+∞∞∞∞  και 
0x x

lim g(x)
→

= ���� ≠≠≠≠ 0 , τότε το 
0x x

lim[f (x)g(x)]
→

 είναι +∞∞∞∞  ή -∞∞∞∞  

      ii) Στην περίπτωση αυτή το πρόσηµο είναι το ίδιο µε το πρόσηµο του ορίου της  g  

10. i) Αν 
0x x

lim f (x)
→

=-∞∞∞∞ ,η g διατηρεί πρόσηµο κοντά στο x0 και το
0x x

lim[f (x)g(x)]
→

υπάρχει, αυτό είναι +∞∞∞∞  ή -∞∞∞∞  

      ii) Στην περίπτωση αυτή το πρόσηµο είναι το ίδιο µε το πρόσηµο των τιµών της  g  

11. Οι απροσδιόριστες µορφές παρουσιάζονται κατά τον υπολογισµό των ορίων 

12. Όλες οι πράξεις µε το  +∞∞∞∞  ή το -∞∞∞∞  είναι µη επιτρεπτές                                            

 

Θέµα 10 

Επιλέξατε τη σωστή απάντηση: 

1. Το όριο 
2

π
x

4

ηµ x ηµx συνx
lim

συν2x→

− ⋅
 είναι ίσο µε 

Α. 
1

2
−      Β. 

1

2 2
−      Γ. 

1

2
−      ∆. 

1

2 2
     Ε. 

1

4
                                                    

 

2. Το όριο 

2

x 2

x 2
x 2ηµ 4

2
lim

x 2→

− + − 
 
−

 είναι ίσο µε 

Α. 1     Β. 2      Γ. 3      ∆. 4      Ε. 5                                                     

 

3. Το όριο 
x 0

2εφx x
lim

ηµx→

−
 είναι ίσο µε 

Α. 1−      Β. 0      Γ. 
1

2
     ∆. 1     Ε. 2                                              

 



1
ο
 ΓΕΛ ΠΕΤΡΟΥΠΟΛΗΣ 

 

 

Μαύρος Γιάννης      Σελίδα 6 από 8 

Μαθηµατικός 

Θέµα 11 

Επιλέξατε τη σωστή απάντηση: 

 

1.Το όριο 
2

x 9

x 10x 9
lim

x 3→

− +

−
 είναι ίσο µε 

   Α. 8      Β. 16      Γ. 24      ∆. 32      Ε. 48  

2.Το όριο 
x 1

2x 1
lim

3 2 2x→

−

−
 είναι ίσο µε 

   Α. 7 2 2+      Β. 7 2 2−      Γ. 9 2−      ∆. 1 2+      Ε. 0             

                                         

3. Αν 
2x 9

x α x
lim β

x 9x→

−
=

−
, β∈�  τότε το β είναι ίσο µε 

   Α. 
1

9
     Β. 

1

12
     Γ. 

1

18
     ∆. 

1

24
     Ε. 

1

27
                                                    

 

4. Αν 
2

2x 2

x αx β
lim 3

x 4→

+ +
=

−
, το α β+  είναι 

   Α. 12−      Β. 8−      Γ. 4−      ∆. 3−      Ε. 1 

 

5.Το όριο 
2 3

α x

x αx
lim

α x→

−
−

 είναι ίσο µε 

   Α. 
x

2
−      Β. 

4x−      Γ. 
3x−      ∆. 

2x−      Ε. x−  

 

6. Το όριο 
x 2

x x 2 2
lim

x 2→

−

−
 είναι ίσο µε 

    Α. 
1

6
     Β. 1     Γ. 6      ∆. 12      Ε. 6 2   

                                               

 

 

Θέµα 12 

 

Οι συναρτήσεις f, g είναι ορισµένες στο �  και για κάθε x 0≠  ικανοποιούν τη σχέση 

( )22 2 4 2π
x f (x) (g(x)) x ηµ

x
+ ≤ . 

Να υπολογιστούν τα όρια: 
x 0 x 0
limf (x) και limg(x)
→ →

.  

 

Απάντηση: 
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Θέµα 13 

Ελέγξατε την ορθότητα των παρακάτω προτάσεων: 

 

1. Στο +  ∞∞∞∞  και το -∞∞∞∞  δεν υπάρχουν πλευρικά όρια 

2. Αν υπάρχει το 
0x x

f (x)
lim

g(x)→
  τότε ισχύει   

0x x

f (x)
lim

g(x)→
= 0

0

x x

x x

lim f (x)

lim g(x)

→

→

 

3. Από την ανισότητα |ηµx| ≤≤≤≤ |x| , για κάθε x �∈∈∈∈  µε το κριτήριο παρεµβολής 

αποδεικνύεται ότι  
x 0
lim ηµx
→

=0 

4. Αν 
x

f(x)
lim

x→+∞
=+∞∞∞∞  τότε =+∞∞∞∞                       

5. Αν 
x

f(x)
lim

x→−∞
=-∞∞∞∞  τότε 

x
lim f (x)
→−∞

=-∞∞∞∞  

6. Αν 
x

x
lim

f(x)→∞
=∞∞∞∞  τότε 

x
lim f (x)
→∞

=0  

7. Οι τριγωνοµετρικές συναρτήσεις δεν έχουν όριο στο +∞∞∞∞  

8. Τα  
x
lim ( x x)
→+∞

εφ ⋅ σφ   και 2 2

x
lim ( x x)
→+∞

ηµ + συν υπάρχουν 

 

 

 

 

Θέµα 14  

 (i)    Αν 
2

x 2
lim[f (x) x x 2] 3
→

+ − + =  να δείξετε ότι 
2

2x 2

f (x) 2f (x) 3
lim 2

f (x) 1→

− −
=

−
 

(ii) Αν 
x 1

f (x) x
lim 2

x 1→

+
=

−
 να βρείτε το 

2

2x 1

f (x) f (x) 2
lim

f (x) 3 2→

− −

+ −
. 

 

Απάντηση: 
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Θέµα 15 

 Σχεδιάζοντας πρόχειρες γραφικές παραστάσεις χαρακτηρίστε ως σωστό ή λάθος τις 

παρακάτω προτάσεις 

 

1. Αν  f :� �→→→→  είναι άρτια και 
x
lim f (x)
→−∞

= ����  , τότε 
x
lim f (x)
→+∞

= ����          (ανάλογα αν το    

όριο είναι ∞∞∞∞ ) 

2. Αν  f :� �→→→→  είναι περιττή  και 
x
lim f (x)
→−∞

= ����  , τότε 
x
lim f (x)
→+∞

=- ����     (ανάλογα αν το 

όριο είναι ∞∞∞∞ ) 

3. Αν  
0x x

lim f (x)
→

=0 και f(x)>0 κοντά στο x0 , τότε η f  είναι γνησίως φθίνουσα κοντά 

στο x0 

4. Αν  f(x)<0  και f γνησίως αύξουσα κοντά στο x0 , τότε 
0x x

lim f (x)
→

=0        

5. Αν 
x
lim f (x)
→+∞

=+∞∞∞∞  , τότε η f είναι γνησίως αύξουσα σε περιοχή του +∞∞∞∞  

6. Αν 
x
lim f (x)
→−∞

=+∞∞∞∞  , τότε η f είναι γνησίως φθίνουσα σε περιοχή του -∞∞∞∞  

7. Αν  f  γνησίως αύξουσα ,
x
lim f (x)
→+∞

=+∞∞∞∞  , τότε και 1

x
lim f (x)−

→+∞
=+∞∞∞∞  

8. Αν f  γνησίως αύξουσα στο (α,x0) και f  γνησίως φθίνουσα στο (x0,β) , τότε 

0x x
lim f (x)
→

=f(x0) 

 

 


