
ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΑ ΔΙΑΝΥΣΜΑΤΑ (§1.1-§1.3) 

1. Αλ γηα ηα ζεκεία  Α, Β, Γ, Γ ππάξρεη ζεκείν Ρ ώζηε  λα δεηρζεί ΑΒΓΓ είλαη παξαιι/γξακκν 

 

2. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Να δεηρζεί όηη ππάξρεη κνλαδηθό ζεκείν Ρ ηέηνην ώζηε   5 3 0  

 

3. Αλ 5 3 2 0  λα δεηρζεί όηη ηα ζεκεία Α, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά 

 

4. Αλ 2 2(2 3 ) ( 7) 0  λα βξεζεί ν ι , ι>0 ώζηε ηα ζεκεία Α, Β, Γ λα είλαη  ζπλεπζεηαθά 

 

5. Έζησ Α, Β, Γ ηξία ζεκεία ηνπ επηπέδνπ . ε  θάζε ζεκείν Μ ηνπ επηπέδνπ αληηζηνηρίδνπκε  κε  ηελ ζπλάξηεζε f 

ην δηάλπζκα f (M) 3 2                α) Να πξνζδηνξηζζνύλ ηα f (A)  , f (B)  , f ( )    

    β) Να δεηρζεί όηη ππάξρεη κνλαδηθό ζεκείν Ρ ώζηε f ( ) 0  

    γ) Να δεηρζεί όηη γηα θάζε ζεκείν Μ ηνπ επηπέδνπ ην f (M)  εθθξάδεηαη ζπλαξηήζεη ηνπ M  

 

6. Έζησ Α, Β, Γ ηξία ζεκεία ηνπ επηπέδνπ θαη Β΄ ην κέζν ηνπ ΑΓ. ε  θάζε ζεκείν Μ ηνπ επηπέδνπ 

αληηζηνηρίδνπκε ην δηάλπζκα  MV 3MA 2MB M   . Να δεηρζεί όηη :         α) AV 2B B                                                         

β) M AV 2MA V       γ)  Τπάξρεη κνλαδηθό ζεκείν G ώζηε GV 0       δ)  MV 2MG  

 

7. Αλ ηα , ,  είλαη κε παξάιιεια αλά δύν θαη ηα 2 ,  ζπγγξακκηθά θαη ηα 2 ,  ζπγγξακκηθά 

    λα δείμεηε όηη θαη ηα δηαλύζκαηα  4 ,  είλαη ζπγγξακκηθά 

 

8. ε ηπραίν ζεκείν Μ ηνπ επηπέδνπ ελόο ηξηγώλνπ ΑΒΓ αληηζηνηρίδνπκε ην δηάλπζκα    MV MA MB 2M  

    Nα δεηρζεί όηη ην MV  δηέξρεηαη από ζηαζεξό ζεκείν  

 

9. ηηο πιεπξέο  ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θηλνύληαη ηα ζεκεία Α1 , Α2 , Α3 μεθηλώληαο ηαπηόρξνλα από ηηο 

θνξπθέο Α, Β, Γ κε ηαρύηεηεο 1v  , 2v   , 3v  (ι>0).Να δεηρζεί όηη ηα ηξίγσλα  ΑΒΓ  

    θαη Α1 Α2 Α3  έρνπλ ην ίδην θέληξν βάξνπο 

 

10. Αλ ηα α θαη β  όρη ζπγγξακκηθά δηαλύζκαηα ηόηε δείμηε όηη θαη ηα v, u δελ είλαη ζπγγξακκηθά δηαλύζκαηα  

όπνπ u 3α 2β θαη v 2α β . 

11. Αλ γηα ηα δηαλύζκαηα , ,  ηζρύεη 2 3 0 , , ί //  

 

12. Αλ γηα ηα Ο, Μ, Α, Β, Γ  ηζρύεη ε ζρέζε   ΟΑ+3ΜΑ=2ΜΟ+ΜΓ+3ΟΒ     λ.α.ν. ηα  Α ,Β , Γ είλαη ζπλεπζεηαθά 

 

13. Γίλνληαη ηα κε ζπλεπζεηαθά ζεκεία Α, Β, Γ. Γείμηε όηη: 

      α)Αλ Μ ηπραίν ζεκείν ηνπ επηπέδνπ ην δηάλπζκα  2 3 5  είλαη αλεμάξηεην ηνπ Μ  

      β)Γελ ππάξρεη ζεκείν Κ ώζηε λα ηζρύεη 2 3 5  

 

14. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη Γ, Δ ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ, ΑΓ αληίζηνηρα. Αλ ηζρύεη xA y  

      κε  x+y=2 λα δείμεηε όηη:       α) //        β) Σα ζεκεία Μ, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά 

 

15. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη νη  θ, ι, κ  ώζηε θ+ι+κ=0. Να δεηρζεί όηη γηα νπνηνδήπνηε ζεκείν Μ ηνπ 

επηπέδνπ ην δηάλπζκα   είλαη ζηαζεξό  



ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΙΣ ΣΥΝΤΕΤΑΓΜΕΝΕΣ (§1.4) 

1. Γίλεηαη ην ηξίγσλν ΑΒΓ κε Α(1,5) , Β(-6,3) θαη Γ(2,1).  

α) Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηεο δηακέζνπ ΑΜ 

β) Να δείμεηε όηη ην δηάλπζκα  u =(ι , ι) , ι  είλαη παξάιιειν κε ην AM  γηα θάζε ι   

γ) Να ππνινγίζεηε ην ι, ώζηε  AM u  

 

2. Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(1,
3

-
2

) , Β(2,-1) θαη Μ(α, 
α-4

2
) , όπνπ α .  

α) Να απνδείμεηε όηη ηα Α , Β , Μ είλαη ζπλεπζεηαθά  γηα θάζε α . β) Αλ 
1

ΒΜ= ΑΒ
3

λα ππνινγίζεηε ην α.  

γ) Να δείμεηε όηη δελ ππάξρεη ηηκή ηνπ α έηζη ώζηε: 
4 5

ΟΜ<
5

 

 

3. Έζησ ηα ζεκεία Α(x-y, y) , Β(2x+y,2y) όπνπ x , y . Να βξείηε ηα x , y , έηζη ώζηε 

ην  ΑΒ λα ζρεκαηίδεη γσλία 45
0 

κε ηνλ άμνλα ρ΄ρ θαη  ΑΒ =2  

 

4. Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Α(α,α-2) , Β(β+2,β) , Γ(1,-1) θαη Γ(0,-2)  κε α , β  είλαη ζπλεπζεηαθά 

 

5. Γίλνληαη ηα ζεκεία Α (3, 2), Β (7, - 4). Να βξεζεί ζεκείν Μ ηνπ x΄x, 

ώζηε ην ηξίγσλν ΜΑΒ λα είλαη:    α) ηζνζθειέο κε θνξπθή ην Μ     β) νξζνγώλην ζην Μ 

 

6. ην νξζνγώλην ζύζηεκα αμόλσλ Οxς ζεσξνύκε ηα ζεκεία Α, Β ηνπ x΄x, ηα νπνία έρνπλ ηεηκεκέλεο ηηο ξίδεο 

ηεο εμίζσζεο x
2
- (ι

2
 - 5ι + 20)x - 2008=0. Να βξεζεί ν ι  ώζηε ην κέζν ηνπ ΑΒ λα έρεη ηεηκεκέλε 7. 

 

7. Να ππνινγηζηνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ηνπ δηαλύζκαηνο α  , πνπ έρεη ην ίδην κήθνο κε ην δηάλπζκα β =(4,-3) 

θαη ηελ δηεύζπλζε ηνπ δηαλύζκαηνο =(1, 3 ) 

8. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα  =(1,2) θαη =(2,3). 

α) Να ππνινγίζεηε ην κέηξν ηνπ δηαλύζκαηνο θαη u =-10 +6  ηε γσλία πνπ ζρεκαηίδεη κε ηνλ άμνλα ρ΄ρ  

β) Να εθθξάζεηε ην δηάλπζκα v =(8,13) σο γξακκηθό ζπλδπαζκό ησλ  θαη  . ηε ζπλέρεηα λα αλαιύζεηε  

ην v ζε δύν ζπληζηώζεο από ηηο νπνίεο ε κία λα είλαη παξάιιειε ζην  θαη ε άιιε ζην  .  

 

9. Γίλεηαη νξζνγώλην ΑΒΓΓ θαη ζεκείν Ρ ηεο δηαγσλίνπ ηνπ ΓΒ. Αλ Δ είλαη ην ζπκκεηξηθό ηνπ Γ σο πξνο θέληξν 

ζπκκεηξίαο ην Ρ θαη Ε , Ζ νη πξνβνιέο ηνπ Δ ζηηο ΑΓ θαη ΑΒ αληίζηνηρα , λα δεηρζεί όηη ηα ζεκεία   

Ρ , Ε , Ζ είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

10.Θεσξνύκε ηξίγσλν ΑΒΓ κε  Α(x1,y1)  , Β(x2,y2)  ,  Γ(x3,y3) έηζη ώζηε   x3-x2 = x2-x1 . Aλ ι1 ,ι2 ,ι3 νη 

ζπληειεζηέο δηεπζύλζεσο ησλ πιεπξώλ ΑΒ , ΒΓ , ΑΓ αληηζηνίρσο, λα απνδείμεηε όηη ι1+ι2=2ι3 . 

 

11.Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(6,-1), Β(1,3), Γ(1,2), Γ(-1,-1), Δ(1,-1) 

   α) Να βξεζνύλ ζπλαξηήζεη ηνπ ι νη ζπληεηαγκέλεο ηνπ ζεκείνπ Μ αλ BM=ιΜΑ , ι -1  

   β) Να ππνινγίζεηε ηα ι αλ ηα ζεκεία Γ, Γ, Μ είλαη ζπλεπζεηαθά 

   γ) Αλ  Γ, Γ, Μ είλαη ζπλεπζεηαθά θαη ηζρύεη ΓΔ=θΓΑ , ΓΒ=λΓΔ   θαη ΜΑ=ηΜΒ  λα δείμεηε όηη   θ η λ=1 

 



ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΟ ΕΣΩΤΕΡΙΚΟ ΓΙΝΟΜΕΝΟ  (§1.5) 

 

1. Αλ u ( 2,1) , v (1, 1) λα βξεζνύλ όια ηα δηαλύζκαηα   w  κε w v u  

2. Γείμηε  όηη (α i)i (α j) j  α    

3. i)Γείμηε όηη 
α 2

α β
β  απξνβ

α

   

       ii)Aλ  (4,3) , (1, 3) , λα βξεζεί ην δηάλπζκα α
β πξνβ θαη λα δείμεηε όηη 

α
(α β)   4πξνβ  

4. Αλ 
π

α 2 θαη β 3 θαη α,β
6

 λα βξεζνύλ ηα  α β  , α β  

5. Αλ | α | 2 θαη |β | 3 θαη |γ | 1 θαη 2α β 3γ 0  λα βξείηε ηα α β , β γ ,α γ  

θαη λα δείμεηε όηη α β  β γ α γ 3  

6. Να αλαιπζεί ην δηάλπζκα γ (5, 5)  ζε δπν θάζεηεο ζπληζηώζεο από ηηο νπνίεο ε κία είλαη παξάιιειε ζην 

δηάλπζκα  α (2,1)  

7. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα α ( 1, 2)  θαη  β (3, 1)   θαη   u (2, 4)  

        i)λα βξείηε ην δηάλπζκα α
βπξνβ  

        ii)λα αλαιπζεί ην u  ζε δπν θάζεηεο ζπληζηώζεο από ηηο νπνίεο ε κηα λα έρεη ηελ δηεύζπλζε ηνπ α  

8. Γίλνληαη δπν πξαγκαηηθνί αξηζκνί x,y ηέηνηνη ώζηε x
2
+y

2
  2 

        i) Γείμηε όηη γηα δπν ηπραία δηαλύζκαηα α,β ηζρύεη όηη | α β|  | α | | β |  

       ii)αλ α (x,y)  θαη  β (1,1)  δείμηε όηη |x+y| 2 

9.    Να  βξεζεί γηα πνηεο  ηηκέο ηνπ x , ηα δηαλύζκαηα u =(2x,x-1) θαη  v =(x+2,x) , είλαη θάζεηα κεηαμύ   ηνπο 

θαη ην δηάλπζκα  u  δελ είλαη παξάιιειν ζηνλ άμνλα  y΄y  

10. Έζησ ηα δηαλύζκαηα   θαη , κε κέηξα 1 , πνπ ζρεκαηίδνπλ γσλία  θ=
2

3
 

Αλ u 2 4  θαη v , λα βξεζνύλ ηα κέηξα ησλ δηαλπζκάησλ u v  θαη ε κεηαμύ ηνπο   γσλία 

11. Έζησ ηα δηαλύζκαηα   θαη , κε κέηξα 2 , 1  θαη  u 2  κε u 5 . Να βξεζεί  ( , )  

12. Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ. Αλ Μ ηπραίν ζεκείν ηνπ επηπέδνπ , λα δεηρζεί όηη  

       0    

13. Αλ   , ( ) ( 3 )   θαη  | | 2  , λα δείμεηε όηη | | 3 | | 1  

14. Γηα ηα δηαλύζκαηα  θαη  κε κέηξα 3 , 6  , λα νξηζζεί ν ι  ώζηε (3 ) (3 )  

 

15. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ην κέζν Γ ηεο ΒΓ. Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Μ γηα ηα νπνία είλαη  

      2 0  , αλήθνπλ ζε κία επζεία. 

16. Σα δηαλύζκαηα  θαη  είλαη θάζεηα θαη έρνπλ ίζα κέηξα . Θεσξνύκε ηα δηαλύζκαηα   

u v  κε θ,ι . Να δείμεηε όηη ηα u v είλαη θάζεηα  έρνπλ ίζα κέηξα 



17. Έζησ ηα δηαλύζκαηα   θαη , κε κέηξα 2 , 3  θαη  5  Να ππνινγίζεηε: 

      α) Σν ζπλεκίηνλν ηεο γσλίαο ησλ   θαη   

      β) Σν εζσηεξηθό γηλόκελν ησλ δηαλπζκάησλ u 2 3 v 2  

      γ) Σα κέηξα ησλ δηαλπζκάησλ u v  

18. Αλ γηα ηα ,  ηζρύνπλ 2  θαη , δείμεηε όηη ηα θαη  είλαη αληίξξνπα. 

19. Αλ Α(0, 3), Β(-2, 1), Γ(2 3 , 1) νη θνξπθέο ηξηγώλνπ ΑΒΓ, ππνινγίζηε:  α)    β) ηε γσλία   

20. Αλ 2q  ,1p θαη ε γσλία ησλ q   ,p  είλαη 45
0
 , λα βξείηε ηε γσλία ησλ δηαλπζκάησλ q  ,q p . 

21. Έζησ , δηαλύζκαηα ηνπ επηπέδνπ κε 3β  ,2  θαη  γσλ , = 60
0
. Πξνζδηνξίζηε ην x ζηηο 

παξαθάησ πεξηπηώζεηο:  α)  2 3 x 2    β)   2 3 x . 

22. Έζησ ηα δηαλύζκαηα  = (2, 1),  = (-1, 3). Να αλαιπζεί ην ζε δπν κε κεδεληθά δηαλύζκαηα θάζεηα 

κεηαμύ ηνπο πνπ ην έλα λα έρεη ηε δηεύζπλζε ηνπ . 

23.Να αλαιπζεί ην )6,4(α


 ζε δύν ζπληζηώζεο, κηαο παξάιιειεο θαη κηαο θάζεηεο πξνο ην )2,1(β


  

24. Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ κε Α(2, 1), Β(4, 8) θαη Γ(2, 4). Να βξεζνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ηεο πξνβνιήο ηνπ ζεκείνπ Α 

πάλσ ζηε πιεπξά ΒΓ. 

25. ε ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ΑΒ=2α+β  θαη 3β , όπνπ α = β =1 θαη 
2π

α,β =
3

. 

α) Να ππνινγίζεηε ηελ ηηκή ησλ παξαζηάζεσλ: α β   ,  
2

4β+2α ,   α-β . 

β) Αλ Μ είλαη ην κέζνλ ηεο πιεπξάο ΒΓ: 

     i)  Nα εθθξάζεηε ηα δηαλύζκαηα ΑΜ  θαη ΒΓ  ζπλαξηήζεη ησλ α,β . 

     ii) Να βξείηε ηε γσλία ησλ ΑΜ  θαη ΒΓ . 

26. Αλ | | | | | |  , λα δείμεηε όηη | | | | 3  

27. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ , ζην νπνίν ηα δηαλύζκαηα ΑΒ , ΒΓ , ΓΑ  ησλ πιεπξώλ ηνπ ζρεκαηίδνπλ κε ηνλ 

άμνλα ρ΄ρ   γσλίεο  ζ1 , ζ2, ζ3 αληίζηνηρα . Γείμηε όηη:  γζπλζ1 + αζπλζ2 + βζπλζ3 = 0 

28. i) Αλ  , 0   θαη ηζρύεη 1    (1)  , ηόηε : 
1

4
  

      ii) Αλ επηπιένλ  
2 2

1   (2)   , ηόηε :   

 

 

 

 

 


