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ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΩΝ  

ΓΕΝΙΚΟ ΜΕΡΟΣ 
   

 
 
1.1   Να οριςτεί θ ςυνάρτθςθ fg  και να παραςτακεί γραφικά αν f(x) = 1 – x και  
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1.2   Να οριςτεί θ ςυνάρτθςθ gf   αν 2x41)x(f  και  g(x) = ςυνx, x*0, 2π+ 

1.3   H  ςυνάρτθςθ  f  ζχει τθν ιδιότθτα   .x,1xx)x(ff 2   Δείξτε ότι  f(1) = 1. 

1.4   Να βρείτε τισ τιμζσ του λR για τισ οποίεσ  f = g, όπου  
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1.5   Αν θ ςυνάρτθςθ f είναι γνθςίωσ αφξουςα ςτο R και θ g είναι γνθςίωσ φκίνουςα ςτο  
 R δείξτε ότι  

α) θ fg   είναι γνθςίωσ φκίνουςα ςτο R 

       β) θ g – f είναι γνθςίωσ φκίνουςα ςτο R  
 

1.6   α) Αν θ ςυνάρτθςθ f είναι άρτια και αφξουςα ςτο *0, +), τότε είναι φκίνουςα ςτο  

(-, 0]. 
β) Αν θ ςυνάρτθςθ f είναι περιττι και παρουςιάηει μζγιςτο ςτο ,Ax f0  τότε να 

δείξετε ότι παρουςιάηει  ελάχιςτο ςτο –x0. 
 

1.7    Αν  f  και  g είναι 1 – 1, δείξτε ότι και θ gf   είναι 1 – 1 και ότι 111 fg)gf(    . 

 
1.8   Αν θ f είναι γνθςίωσ αφξουςα ςτο R , δείξτε ότι ορίηεται θ f –1 και είναι γνθςίωσ  
 αφξουςα ςτο πεδίο οριςμοφ τθσ .  

Εφαρμογι: Αν θ g είναι γνθςίωσ μονότονθ και (2, 3)  Cg, (5, 1)  Cg -1, δείξτε ότι θ g 

είναι γνθςίωσ φκίνουςα και λφςτε τθν ανίςωςθ     31xg1g 1  

  

 
1.9   Δίνονται οι ςυναρτιςεισ  f, g οριςμζνεσ ςτο R . Δείξτε ότι αν θ ςυνάρτθςθ gf    

 είναι 1 – 1, τότε και θ ςυνάρτθςθ g είναι 1 – 1.  

1.10   Δείξτε ότι θ ςυνάρτθςθ 

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x
 είναι γνθςίωσ αφξουςα και βρείτε 

 τθν αντίςτροφι τθσ. 

1.11   Όμοια για τθν 
2

ee
)x(f

xx 
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1.12   Αν για κάκε x ιςχφει 9)x(f)x(f6 22  , δείξτε ότι θ  f  δεν  αντιςτρζφεται. 
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1.13   Δίνεται θ γνθςίωσ μονότονθ ςυνάρτθςθ  f , τθσ οποίασ θ γραφικι  παράςταςθ  
    διζρχεται από τα ςθμεία Α(-1,-4) και Β(1,0). 

   α) Βρείτε το είδοσ τθσ μονοτονίασ τθσ. 

     β) Λφςτε τθν    4xxf2f 21    

 

1.14    Δίνεται ςυνάρτθςθ g : .0x,x
x

10
xlog)x(g   

   α) Δείξτε ότι θ g αντιςτρζφεται. 

   β) Λφςτε τθν εξίςωςθ  )()( 1 xgxg  . 

   γ)  Λφςτε τθν ανίςωςθ  10)( xg . 

 
  

.  1.15   Ζςτω θ γνθςίωσ μονότονθ ςυνάρτθςθ f : R   R. 
           α) Να δείξετε ότι θ  f  είναι 1-1. 
          β) Αν θ γραφ. παράςταςθ τθσ  f  διζρχεται από τα ςθμεία  Α(1,2005) και Β(-2,1) να  

              λφςετε τθν εξίςωςθ   .2)8(2004 21  xff              (ΠΕ) 

 
1.16  Α)  Δίνεται θ γνθςίωσ αφξουςα ςυνάρτθςθ f . Δείξτε τθν ιςοδυναμία:    

f –1(x) = f(x)   (1)  f(x) = x  (2) 
Β)  Δίνεται θ ςυνάρτθςθ 3x)2xln()x(f   

 α) Να δείξετε ότι αντιςτρζφεται 
 β) Να βρείτε τα κοινά ςθμεία των γρ. παραςτάςεων των f και f-1. 
 

1.17  α) Αν   1xx2)x(fg,2x3)x(f 2   , βρείτε τθν ςυνάρτθςθ g. 

β) Αν   1xx2)x(fg,2x3)x(g 2    βρείτε τθν ςυνάρτθςθ f. 

1.18  Αν )x(fx)x)(ff( 3   για κάκε πραγματικό x,  

α) δείξτε ότι θ f αντιςτρζφεται 
β) βρείτε το f (0) 
 

1.19  Αν 2xx)x(f 3  , α) δείξτε ότι θ  f είναι γνθςίωσ αφξουςα 

 β) λφςτε τθν ανίςωςθ 1)3x2(f 1   

 

1.20  Αν  f: R*  R και για κάκε x  R* ιςχφει 2

x
1 x)(f3)x(f2  , να βρεκεί ο τφποσ τθσ  f.  

 

1.21  Να δείξετε ότι f = g αν ξζρουμε ότι για κάκε xR ιςχφει 2)x)(gf(2)x)(gf( 22   

 

1.22  Δίνεται ςυνάρτθςθ f: R   R τζτοια ώςτε για κάκε x, y R ιςχφει   
 f(x+y) = f(x) + f(y). Δείξτε ότι  

α) f(0) = 0  
β) θ f είναι περιττι 
γ) f(νx) = νf(x) για κάκε φυςικό ν  
δ) f(νx) = νf(x) για κάκε ακζραιο ν 
ε) f(αx) = αf(x) για κάκε ρθτό α 
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1.23  Δίνεται ςυνάρτθςθ f: R   R τζτοια ώςτε για κάκε xR ιςχφει f(x)  x και  

για κάκε  x, y R ιςχφει f (x+y)  f (x) + f (y). Δείξτε ότι  
α) f (0) = 0    

β) f (x) = x για κάκε xR 
 

   1.24  Για τθ ςυνάρτθςθ f  ιςχφει για κάκε πραγματικό x:   3x)x(ff  . 

             Α. α) Να δείξετε ότι θ f αντιςτρζφεται.            β) Να δείξετε ότι   )x(f)x(f 33
  

            B. α) Να λφςετε τθν εξίςωςθ f(x) = x               β) Να δείξετε ότι      )0(f)1(f)1(f
33
  

                 γ) Αν f(8) = 64, βρείτε το f(2)  
 
  

1.25  Δίνεται ςυνάρτθςθ f: [0,1]   *0,1+ τζτοια ώςτε  
  

1x

mx1x
)x(f

2 


  

α) Βρείτε το m.  β) Να δείξετε ότι θ f  είναι 1-1 
 

1.26  Δίνεται ςυνάρτθςθ f : R*   R τζτοια ώςτε για κάκε xR* ιςχφει    1x)x(f)x(f 2  . 

α) Να δείξετε ότι  0)x(f  , για κάκε xR*. 

β) Να δείξετε ότι  θ  f  είναι 1 – 1 και να βρείτε τθν αντίςτροφι τθσ. 
 

1.27   Ζςτω f, g : R   R ςυναρτιςεισ, ώςτε θ gf  να είναι 1-1. 

α) Να δείξετε ότι  θ  g  είναι 1 – 1. 

β)  Αν για κάκε x > 0 ιςχφει:      2xg1xlnfg  , να δείξετε ότι  1e)x(f x  , για 

κάκε xR.                     
 
 

1.28  Δίνεται θ  f: R   R τζτοια ώςτε για κάκε x, yR ιςχφει  )y(f)x(f)yx(f  . 

       α) Να δείξετε ότι θ γραφ. παράςταςθ τθσ f  διζρχεται από τθν αρχι των αξόνων. 
       β) Να δείξετε ότι θ f είναι περιττι. 

  γ)  Αν θ εξίςωςθ  0)x(f   ζχει μοναδικι λφςθ τθν x = 0  

  i)  Να δείξετε ότι θ f αντιςτρζφεται. 

  ii) Αν ο μιγαδικόσ z ζχει μζτρο 1 και ικανοποιεί τθ ςχζςθ )10(f)4(f
z

i
zf 








  

  να βρείτε το  








z

z
Im . 

 
 
 
 
 
 
 


