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Θζμα 1 
 

1. Αν  θ  f παραγωγίςιμθ  ςτο  *0.π+  με  f(x) 0   για  κάκε  x ,0 .    Nα  δειχκεί  ότι  

υπάρχει   ξ ,0   τζτοιο  ώςτε 
f΄

f
+ςφξ =0  

   
2.  Αν  θ  f ςυνεχισ  ςτο  *α,β+  και  παραγωγίςιμθ  ςτο (α,β)  με  f(α)=f(β)=0.  Nα δειχκεί ότι 

για κάκε [ , ]  υπάρχει ξ (α,β) τζτοιο  ώςτε :          (ξ-γ)f (ξ)=ξ f(ξ) 

 
 

Θζμα 2 
 

 1.  Αν θ  f  παραγωγίςιμθ ςτο  *α,β+  με  f(α)  =eα  και  f(β)=eβ  Nα δειχκεί  ότι υπάρχει  

ξ ,    f (ξ)=f(ξ) 

 

2. Εάν  f  παραγωγίςιμθ  ςτο  R  και  f(x)>0 για  κάκε  x R  με  f(α+1)=ef(α) α R  Nα 

δειχκεί  ότι  υπάρχει  ξ (α,α+1)  f (ξ)=f (ξ) 
 
 

Θζμα 3 
 

1.  Η f οριςμζνθ ςτο *-2,2+  και παραγωγίςιμθ   ςτο  (-2,2)  και  f(-2)=-2  και f(2)=2. Nα δειχκεί 

ότι υπάρχει   ξ1,ξ2 2,2   τζτοιο ώςτε 
1

1

f΄( )
+

2

1

f΄( )
=2 

 

2.  Η f  ςυνεχισ  ςτο  α,β    και  παραγωγίςιμθ  ςτο  (α,β)  f(α) f(β)    

        α) Nα δειχκεί  ότι  υπάρχει  γ (α,β)  3f(γ)=f(α)+2f(β)   

        β)  Nα δειχκεί  ότι  υπάρχουν  ,1x 2x (α,β)   f΄( 1x )(γ-α)=2 f΄( 2x )(β-γ)   

 
                                      

Θζμα 4 

 1.Αν  θ  f  ςυνεχισ  ςτο  -1,6 . Nα δειχκεί ότι υπάρχει   γ (-1,6)  f(γ)=
f (0) f (1) f (2)

3
 

                                                                                      

 2.  Αν  θ  f  ςυνεχισ  ςτο  0,2+  με  f(0)=-6  και  f(2)=6 Nα δειχκεί  ότι  θ  f2(x)=16  ζχει  δφο  

τουλάχιςτον  ρίηεσ  ςτο  (0,2).            
                                                                

                 


