
ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΕΠΑΝΑΛΗΨΗΣ 

ΣΤΟΥΣ ΜΙΓΑΔΙΚΟΥΣ 
 

 

1) Δφο μικρζσ μφγεσ Α και Β κινοφνται πάνω ςτο μιγαδικό επίπεδο και είναι εικόνεσ 

των μιγαδικών z1 και  z2 αντίςτοιχα, ώςτε να ιςχφει ςυνεχώσ z1 = 
5

34 i
 z2. 

 Να αποδειχκεί ότι: 
a) Οι δφο μφγεσ Α και Β ιςαπζχουν ςυνεχώσ από τθν αρχι των αξόνων. 
b) Αν θ μφγα Α κινείται πάνω ςτον οριςμζνο κφκλο (Κ,ρ), τότε και θ μφγα Β 

κινείται πάνω ςε ζναν  οριςμζνο κφκλο, του οποίου να βρεκοφν κζντρο και 
ακτίνα. 
 

 

2) Aν θ εξίςωςθ z2 +α z +β = 0, όπου α,β , ζχει ρίηεσ του μιγαδικοφσ  z1  = 3+2i 
και z2, τότε: 
a) Να βρείτε τουσ α, β και z2. 

b) Να αποδείξετε ότι για κάκε κετικό ακζραιο ν ο μιγαδικόσ  w = z1
ν + z2

ν είναι 
πραγματικόσ. 

c) Να βρείτε τθ μικρότερθ τιμι τθσ παράςταςθσ f(z) = ,21 zzzz  z C. 

 

3) Ζςτω f(z) =
z

zz )Im(4)Re(3
, z C-{0}. 

a) Να βρείτε τον γ.τ. των εικόνων των μιγαδικών z  0 για τουσ οποίουσ ιςχφει 

3)(zf  

b) Αν Re(z) =λ Im(z), τότε: 

c) Να εκφράςετε το )(zf  ωσ ςυνάρτθςθ του λ. 

d) Να βρείτε τθ μεγαλφτερθ τιμι του )(zf . 

 
4) Ζςτω a, b, c τρεισ μιγαδικοί διάφοροι του μθδενόσ και διαφορετικοί ανά δφο. 

Θεωροφμε τουσ μιγαδικοφσ z1 = 
cb

a
  z2 = 

ac

b
 και z3 = 

ba

c
.  

Ν.δ.ο: αν οι z1, z2 είναι φανταςτικοί τότε και ο z3 είναι φανταςτικόσ. Στθν 
περίπτωςθ αυτι, αν Α,Β,Γ είναι οι εικόνεσ των a, b, c ςτο μιγαδικό επίπεδο, 
ν.δ.ο: θ αρχι Ο των αξόνων είναι το ορκόκεντρο του τριγώνου ΑΒΓ. 
 

5) Ζςτω χ  και ο μιγαδικόσ z = χ + 
ix

i
: 

a) Να ςθμειώςετε ςτο γραπτό ςασ το γράμμα που αντιςτοιχεί ςτθ ςωςτι 
απάντθςθ. 

A) Im(z)>
2

1
 B) Im(z) - 

2

1
 



C) Im(z) 0 
D) Im(z)  

2

1
 

E) Τίποτε από τα προθγοφμενα  
 
6) Ζςτω οι μιγαδικοί z1, z2  για τουσ οποίουσ ιςχφει  z1z2=1+i. Υποκζτουμε ότι θ 

εικόνα Μ1 του μιγαδικοφ z1 κινείται πάνω ςτον κφκλο κζντρου Κ(0,1) και ακτίνασ 
ρ = 1. 
a) Ν.δ.ο: θ εικόνα του z2 κινείται πάνω ςε μια οριςμζνθ γραμμι, τθσ οποίασ να 

βρείτε τθν εξίςωςθ. 
b) Να βρείτε τον μιγαδικό z2 με το μικρότερο μζτρο. 

 

7) Ζςτω οι μιγαδικοί αρικμοί z =
λi1

i3
, λ . 

a) Να ςθμειώςετε τθ ςωςτι απάντθςθ. 
 

A) Κάκε μιγαδικόσ z ζχει μζτρο  
B) Μεγαλφτερο του 3 C) Μικρότερο ι ίςο του 1 
D) Μεγαλφτερο ι ίςο του 1 και 

μικρότερο του3 
E) Ίςο με 1 

F) Ίςο με 3  
 

b) Ν.δ.ο: οι εικόνεσ όλων των μιγαδικών z ανικουν ςε κφκλο, του οποίου να 
βρείτε κζντρο και ακτίνα. 

c) Αν z1 και z2 είναι δφο τυχαίοι μιγαδικοί από τουσ παραπάνω, ν.δ.ο:  

21 zz  4 

 

8) Να δειχτεί ότι για κάκε z1 και z2 C ιςχφουν: 

a) 2[ )Re( 2121 zzzz ]- 2

12

2

21 )( zzzz  (1). 

b) .Re)Im(2
2

1

2

11 zzz  

 

9) Δίνεται ο μιγαδικόσ z για τον οποίο ιςχφουν (zi+ 3z )  και z  = 1.Ν.δ.ο: 

a) Z12=1 
b) Z288+2Z150+1=0. 

 

10) Ζςτω z = 1+i και w ζνασ μιγαδικόσ με zw 2 . 

a) Να βρείτε για ποιεσ τιμζσ του w θ παράςταςθ wz  γίνεται i) μζγιςτθ, ii) 

ελάχιςτθ. 
b) Να ερμθνεφςετε γεωμετρικά τα παραπάνω αποτελζςματα. 

 
11) Ζςτω οι μιγαδικοί z1, z2, z3  για τουσ οποίουσ ιςχφει : 

a) z1z2+ z3 z1+ z2 z3 =1 

b) 10)).().(( 133221 zzzzzz .  

Να βρεκεί το: )1).(1).(1(
2

3

2

2

2

1 zzz  



12) Ζςτω ο ακζραιοσ ν 3 και οι πραγματικοί α,β με α2+β2=1. Θεωροφμε τθν εξίςωςθ 

)
1

12
(

z

z
=α+βi. Ν.δ.ο: 

a) Όλεσ οι ρίηεσ τθσ εξίςωςθσ ζχουν εικόνα ςτο μιγαδικό επίπεδο ςθμεία 
ομοκυκλικά. 

b) Αν z1, z2 είναι ρίηεσ τθσ εξίςωςθσ, τότε κα ιςχφει θ ςχζςθ  z1- z2  2. 

c) Αν ο zο, είναι ρίηα τθσ εξίςωςθσ με zο =2, ν.δ.ο: zο=-2 και να βρεκοφν τα 

α,β . 
 

13) Θεωροφμε τουσ μιγαδικοφσ z1, z2, z3 C*, ώςτε να ιςχφουν: ρ321 zzz  

και 
1

3

3

2

2

1

z

z

z

z

z

z
. Ν.δ.ο: τουλάχιςτον δυο από τουσ  z1, z2, z3 είναι ίςοι. 

 

14) Θεωροφμε τουσ μιγαδικοφσ z1, z2, z3 C, με 1321 zzz . Ν.δ.ο: 

2

3
)Re()Re()

z

z
Re(

1

3

2

3

2

1

z

z

z

z
. 

 

(Υπόδειξθ. Παρατθρείςτε ότι  z1+ z2+ z3 2 0) 
 

 
15) Αν Α,Β,Γ είναι οι εικόνεσ των μιγαδικών z1, z2, z3 ςτο μιγαδικό επίπεδο και ιςχφει:  

z3=
2

1
iz1+(1-

2

1
 i)z2, ν.δ.ο: το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορκογώνιο. 

 
16) Αν z1 και z2 είναι δφο τυχαίοι μιγαδικοί με μζτρο το 1, τότε : 

a) Να αποδείξετε ότι οι ιςότθτεσ είναι ιςοδφναμεσ 
A) z1+ z2 + z1z2-1 =0 
B) z1+ z2 - z1z2+1 =0 

b) να βρείτε το μζτρο του μιγαδικοφ 
1

1

2121

2121

zzzz

zzzz
 

 

17) Αν 0wzwz , ν.δ.ο: 

a) (
w

z
)2 + 

w

z
 +1 =0 

b) 31
w

z
 

 

18) Ζςτω Π(χ) = χ2+2
21 zz χ +(1+ z1

2)( 1+ z2
2), όπου z1, z2 C. 

a) Ν.δ.ο: Π(χ) 0 για κάκε χ . 
b) Να βρείτε πότε μπορεί να ιςχφει Π(χ) = 0. 

 



19) Θεωροφμε τουσ μιγαδικοφσ z1και z2 οι οποίοι είναι τζτοιοι ώςτε: ο αρικμόσ 

iz

iz

1

11
 να είναι πραγματικόσ και iziz 22 21  

a) Να βρείτε τον γ.τ. (c1) τθσ εικόνασ του z1 
b) Να βρείτε τον γ.τ. (c2) τθσ εικόνασ του z2 
c) Να προςδιορίςετε τθ μζγιςτθ και τθν ελάχιςτθ απόςταςθ των εικόνων z1και 

z2. 
  
 
 
 
 

Επιμζλεια:   Μαφροσ Γιάννθσ 
                    Μακθματικόσ     

 
 
 


