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1) Δίνεται η συνάρτηση 
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 με 
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. Αν η γραφική παράσταση της 
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 έχει κοινά σημεία με τον άξονα 
[image: image4.wmf]xx
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, να αποδείξτε ότι η 
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 παρουσιάζει ελάχιστο στο χ=1

2) Δίνεται η συνάρτηση 
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, η οποία είναι περιττή και έχει ελάχιστο. Να αποδειχθεί ότι η 
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έχει και μέγιστο

3) Δίνονται οι συναρτήσεις 
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, που πληρούν την ιδιότητα 
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 για κάθε 
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. Να αποδειχθεί ότι 
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4) Δίνεται η συνάρτηση 
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 και έστω 
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. Αν η 
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είναι γνησίως φθίνουσα στο 
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, γνησίως αύξουσα στο 
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, να αποδείξτε ότι 
         α) Το χ=γ είναι η μοναδική ρίζα της εξίσωσης 
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 στο διάστημα 
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         β) Το 0 είναι το ελάχιστο της 
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στο διάστημα 
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5) Δίνονται οι συναρτήσεις 
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. Αν η 
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 είναι αντιστρέψιμη και ισχύει ότι  
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, να αποδείξτε ότι 
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6) Δίνεται η συνάρτηση 
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       α) Να αποδείξτε ότι η 
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 είναι γνησίως αύξουσα

       β) Να αποδείξτε ότι η 
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αντιστρέφεται

       γ) Να λυθεί η εξίσωση 
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7) Δίνονται οι συναρτήσεις 
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. Αν η συνάρτηση 
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είναι 1-1, να αποδείξτε ότι 

       α) Η συνάρτηση 
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είναι 1-1

       β) Η συνάρτηση 
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 είναι 1-1

8) Αν η συνάρτηση 
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, έχει την ιδιότητα 
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 , να αποδείξτε ότι : 
        α) Η 
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 είναι αντιστρέψιμη

        β) 
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9) Αν οι συναρτήσεις 
[image: image39.wmf],
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 είναι γνησίως φθίνουσες στο R, να αποδείξτε ότι συνάρτηση 
[image: image40.wmf]fg
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είναι γνησίως αύξουσα στο R.
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10) α) Αν οι συναρτήσεις 
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είναι γνησίως αύξουσες στο διάστημα Α και για κάθε 
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 ισχύει ότι 
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, να αποδείξτε ότι και η συνάρτηση 
[image: image45.wmf]fg
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 είναι γνησίως αύξουσα στο Α

      β) Δείξτε ότι η συνάρτηση 
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 είναι γνησίως αύξουσα στο διάστημα 
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11) Αν για την συνάρτηση 
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 ισχύει ότι 
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, να αποδείξτε ότι η συνάρτηση 
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 είναι φθίνουσα στο R.
12)  α) Αν η συνάρτηση 
[image: image53.wmf]f

είναι γνησίως αύξουσα στο διάστημα Α, να δείξτε ότι η εξίσωση 
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 έχει το πολύ μία λύση στο Α.

       β) Δίνεται η συνάρτηση 
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            i) Δείξτε ότι η 
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, είναι γνησίως αύξουσα στο R
           ii) Αποδείξτε ότι η εξίσωση  
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, έχει μοναδική λύση την  
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13) Δίνεται η συνάρτηση  
[image: image59.wmf](
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. Να αποδειχτεί ότι αυτή αντιστρέφεται και να βρεθεί η αντίστροφη της.

14) Δίνεται η συνάρτηση 
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         α) Να βρεθεί το σύνολο τιμών της

         β) Να μελετηθεί ως προς τα ακρότατα της

         γ) Να δειχτεί ότι η εξίσωση 
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, έχει μία τουλάχιστον πραγματική ρίζα

15) Δίνεται η συνάρτηση  
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 με 
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          α) Να αποδείξτε ότι η 
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 είναι 
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          β) Να αποδείξτε ότι η 
[image: image66.wmf]f

αντιστρέφεται και να βρείτε τον τύπο της αντίστροφης

          γ) Να βρείτε τα κοινά σημεία των γραφικών παραστάσεων των συναρτήσεων  
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 και 
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          δ) Να υπολογιστεί το σύνολο τιμών της 
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