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                                           ΜΙΓΑΔΙΚΟΙ
1) Έστω ότι z = (2χ-3)+(2ψ-1)i με χ,ψ
[image: image1.wmf]Î

R. Να δείξτε ότι στο μιγαδικό επίπεδο ο γ.τ. των σημείων (χ,ψ) που είναι τέτοια ώστε 
[image: image2.wmf]27133
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 , είναι κύκλος , του οποίου να βρείτε την ακτίνα και τις συντεταγμένες του κέντρου του.

2) Αν 
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, να δειχτεί ότι: 
     α) Αν ο ω είναι φανταστικός αριθμός, τότε και ο z είναι φανταστικός και αντίστροφα.

      β) Ισχύει ότι 
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αν και μόνο αν ο z είναι πραγματικός

3) Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image7.wmf](
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 με 
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      α) Να δείξτε ότι : 
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      β) Να βρείτε το είδος της καμπύλης στην οποία ανήκουν τα σημεία Μ(χ,ψ) για τα οποία οι μιγαδικοί αριθμοί 
[image: image11.wmf]zxi
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, με α,β,χ ψ
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 και αβχ
[image: image13.wmf]0
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, ικανοποιούν την σχέση 
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4) Θεωρούμε τους μιγαδικούς z,w και 
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, τέτοιους ώστε : 
[image: image16.wmf]wzzi

=-

και 
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Να δείξτε ότι, αν το α μεταβάλλεται στο 
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R

και ισχύει : 
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τότε η εικόνα του z, στο μιγαδικό επίπεδο κινείται σε μια υπερβολή.
5)Να δείξτε ότι για οποιοσδήποτε μιγαδικός 
[image: image21.wmf]1,2
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 ισχύει 
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 αν και μόνο αν 
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6)Δίνεται η συνάρτηση 
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συνεχής στην 
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 και οι μιγαδικοί  
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0. Αν ισχύει ότι 
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 να δείξτε ότι η εξίσωση 
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έχει μία τουλάχιστον ρίζα στο διάστημα 
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7) Να δείξτε ότι στο μιγαδικό επίπεδο, ο γ.τ. των σημείων Μ(χ,ψ) των μιγαδικών z=χ+ψi, που είναι τέτοιοι ώστε : 
[image: image32.wmf]22
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είναι κύκλος, του οποίου να βρείτε το κέντρο και την ακτίνα. 
8) Δίνονται οι μιγαδικοί z = α+βi και w = 3z-iz+4, α,β
[image: image33.wmf]R
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    α) Να δείξτε ότι : Re(w)= 3α-β+4 και Im(w)=3β-α

    β) Να δείξτε ότι αν οι εικόνες του w, στο μιγαδικό επίπεδο κινούνται πάνω στην ευθεία με εξίσωση ψ = χ-12 , τότε οι εικόνες του z κινούνται πάνω στην ευθεία με εξίσωση ψ = χ-2

9) Να βρείτε τους μιγαδικούς, που επαληθεύουν τις ισότητες

            α) 
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            β) 
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            γ) 
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10) Αν 
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και 
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να δείξτε ότι 
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11) Αν 
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 να δείξτε ότι 
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12) Αν 
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 να βρεθεί η μέγιστη και ελάχιστη τιμή του 
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