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ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ               ΙΣΟΤΗΤΑ ΤΡΙΓΩΝΩΝ     Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ  

ΘΕΜΑ 1Ο  

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με AB AΓ .Οι διχοτόμοι των  

εξωτερικών γωνιών Β και Γ τέμνονται στο σημείο Μ και Κ,Λ  

είναι αντίστοιχα τα μέσα των ΑΒ και ΑΓ. Να αποδείξετε ότι: 

α) Το τρίγωνο ΒΜΓ είναι ισοσκελές με MB MΓ . (Μονάδες 12) 

β) MK MΛ  (Μονάδες 13) 

 

ΘΕΜΑ 2Ο  

Αν για το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ  AB AΓ  του σχήματος 

 ισχύουν α β  και γ δ , να γράψετε μια απόδειξη για καθέναν  

από τους παρακάτω ισχυρισμούς: 

α) Τα τρίγωνα ΑΕΒ και ΑΕΓ είναι ίσα. (Μονάδες 8) 

β) Το τρίγωνο ΓΕΒ είναι ισοσκελές. (Μονάδες 8) 

γ) Η ευθεία ΑΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΒΓ.  (Μονάδες 9) 

 

ΘΕΜΑ 3Ο  

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και ΜΔ, ΝΕ οι μεσοκάθετοι των πλευρών  

του ΑΒ, ΑΓ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: 

α) Αν MΔ NE  τότε το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές. (Μονάδες 12) 

β) Αν AB AΓ  τότε MΔ NE . (Μονάδες 13) 

ΘΕΜΑ 4Ο  

Δίνεται γωνία xΟy και η διχοτόμος της Οδ. Θεωρούμε σημείο Μ της Οδ και σημεία Α και Β στις 

ημιευθείες Οx και Οy αντίστοιχα, τέτοια, ώστε OA OB . Να αποδείξετε ότι: 

α) MA MB  (Μονάδες 15) 

β) Η Οδ είναι διχοτόμος της γωνίας ΑΜΒ. 
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ΘΕΜΑ 5Ο  

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και Ε το μέσο της διαμέσου του ΑΜ. Αν BΓ 2BE ,  

να αποδείξετε ότι: 

α) AEB EMΓ  (Μονάδες 12) 

β) AB EΓ . (Μονάδες 13) 

 

ΘΕΜΑ 6Ο  

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με   ΑΒ ΑΓ . Στην προέκταση της  

ΑΒ (προς το Β) θεωρούμε σημείο  Ε  έτσι  ώστε ΑΕ=ΑΓ.  Στην   

πλευρά  ΑΓ  θεωρούμε  σημείο  Δ  έτσι  ώστε ΑΔ ΑΒ  . 

Αν τα τμήματα ΔΕ και ΒΓ τέμνονται στο Κ και η προέκταση της  

ΑΚ τέμνει την ΕΓ στο  Μ, να αποδείξετε ότι: 

 α) ΒΓ ΔΕ   (Μονάδες 6) 

 β) ΒΚ ΚΔ  (Μονάδες 7) 

 γ) Η ΑΚ είναι διχοτόμος της γωνίας Α. (Μονάδες 6) 

 δ) Η ΑΜ είναι μεσοκάθετος της ΕΓ. (Μονάδες 6) 

 

ΘΕΜΑ 7Ο  

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με AB AΓ .Οι μεσοκάθετοι  

των ίσων πλευρών του τέμνονται στο Μ και προεκτεινόμενες  

τέμνουν τη βάση ΒΓ στα Ζ και Η. 

α) Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΔΒΗ και ΕΖΓ. 

 (Μονάδες 15) 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΜΖΗ είναι ισοσκελές. (Μονάδες 10) 
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ΘΕΜΑ 8Ο  

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ  AB AΓ  . Στα σημεία Β και Γ της 

 ΒΓ φέρουμε προς το ίδιο μέρος της ΒΓ τα τμήματα BΔ BΓ  και  

ΓE BΓ  τέτοια, ώστε BΔ ΓE . Αν Μ το μέσο της ΒΓ, να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΒΔΜ και ΓΕΜ είναι ίσα, (Μονάδες 12) 

β) AΔ AE . (Μονάδες 13) 

 

ΘΕΜΑ 9Ο  

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΚΑΒ (ΚΑ=ΚΒ) και ΚΓ διχοτόμος της γωνίας K̂ . Στην προέκταση της ΒΑ  

(προς το Α) παίρνουμε σημείο Λ και στην προέκταση της ΑΒ (προς το Β) παίρνουμε σημείο Μ, 

έτσι ώστε ΑΛ=ΒΜ. Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΚΛΜ είναι ισοσκελές. (Μονάδες 12) 

β) η ΚΓ είναι διάμεσος του τριγώνου ΚΛΜ (Μονάδες 13) 

 

ΘΕΜΑ 10Ο  

Δίνεται οξεία γωνία xΟψ και δύο ομόκεντροι κύκλοι  1O,ρ   

και  2O,ρ με 
1 2ρ ρ , που τέμνουν την Οx στα σημεία Κ,Α 

 και την Οψ στα Λ,Β αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: 

α) AΛ BK  (Μονάδες 8) 

β) Το τρίγωνο ΑΡΒ είναι ισοσκελές, όπου Ρ το σημείο τομής 

 των ΑΛ,ΒΚ. (Μονάδες 8) 

γ) Η ΟΡ διχοτομεί τη γωνία xOψ . (Μονάδες 9) 

 

 


