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Θ Δ Μ Α  Α 
 

Α1. Να απνδείμεηε όηη : Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα [α, β] θαη )()( faf   

ηόηε γηα θάζε αξηζκό η κεηαμύ ηωλ )(af  θαη )(f  ππάξρεη ηνπιάρηζηνλ έλα ),(    ηέηνην 

ώζηε λα ηζρύεη  )(f .                                       (11 M ) 

 
 

Α2.  Να αληηζηνηρίζεηε θάζε όξην ηεο ζηήιεο Α κε έλα από ηα απνηειέζκαηα ηεο ζηήιεο Β .       

 

                                                                                                                                          (10M)      
ΣΤΗΛΗ (Α) ΣΤΗΛΗ (Β) 
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Α3.   Να  ζπκπιεξώζεηε  κε Σ  ή  Λ  ζηα  παξαθάηω               

  
 α) Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη νξηζκέλε ζην IR  θαη       
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 β) Αλ γηα δύν ζπλαξηήζεηο  f , g  ηζρύνπλ : 
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 είλαη θαιά νξηζκέλν θαη είλαη  ίζν κε ην 0. 

 

γ)  Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη νξηζκέλε  θαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα Γ θαη   ηζρύεη: 0)( xf     γηα θάζε 

x ε Γ ηόηε ε f  ζα δηαηεξεί ζηαζεξό πξόζεκν  ζην Γ. 
 
δ)  Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη νξηζκέλε θαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα  [α , β] θαη ππάξρεη  

x0 (α , β) ώζηε 0)( 0 xf  , ηόηε ζα ηζρύεη 0)()(  ff  

 

           (4 M) 
 
 
 
 



 
 
Θ Δ Μ Α  Β 

 

Δίνεηαι ε ζςνάπηεζε με ηύπο : ( ) ln , 0f x x x x   . 

Β1.  Να αποδείξεηε όηι ε f   είναι γνεζίωρ αύξοςζα και ζςνεσήρ.  (5 M ) 

Β2. Να λύζεηε ηεν εξίζωζε ( ) 1f x  .      (5 M ) 

Β3. Να βπείηε ηο ζύνολο ηιμών ηερ και να αποδείξεηε όηι ε εξίζωζε ( ) 0f x   έσει μία ακπιβώρ 

πίδα.          (7 M ) 

Β4. Να λύζεηε ηεν εξίζωζε
1( )f x x    και ηεν ανίζωζε 

1( ) 1f x x   .  

           (8 M ) 
 
Θ Δ Μ Α  Γ 
 

Έζηω ε ζπλερήο θαη γλεζίωο θζίλνπζα ζπλάξηεζε  : 0,1f R γηα ηελ νπνία ηζρύνπλ 

0

( ) 5
lim 3
x

f x

x


 θαη 

22 ( 1) ( 1) ( ) 1x x f x x      γηα θάζε (0,1)x . 

 

Γ1. Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο ζπλάξηεζεο ( ) ( ) ln 3,g x f x x   (0,1)x . (9M ) 

Γ2. Να δείμεηε όηη ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο 
( ) 3( ) f xh x e  ηέκλεη ηε δηρνηόκν ηωλ 

ζεηηθώλ εκηαμόλωλ ζε έλα κόλν ζεκείν, κε ηεηκεκέλε  0,1ox  .    (8 M ) 

Γ3. Να βξείηε ην πιήζνο ηωλ ξηδώλ ηεο εμίζωζεο 
 3 f x

xe e  ζην δηάζηεκα  0,1 , γηα θάζε 

R .            (8 M ) 
 
 
Θ Δ Μ Α  Γ 

 
Γίλνληαη νη ζεηηθνί πξαγκαηηθνί αξηζκνί ,  κε    θαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε, :f R R  

ηέηνηα ώζηε λα ηζρύνπλ: ( ) 2f a  , ( ) 2f    θαη ( ) 2012f x  γηα θάζε .  

Γ1. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε 2 ( ) ( )x f x f a   έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ιύζε ζην 

 0,  .            (5 M ) 

Γ2. Αλ ε f είλαη γλεζίωο κνλόηνλε ζην δηάζηεκα  ,   ηόηε:  

α) Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη κνλαδηθόο αξηζκόο  ,   ηέηνηνο ώζηε ( )f     . 

             (5 M ) 

β) Να απνδείμεηε όηη ε fC ηέκλεη ηελ 2y x ζε έλα αθξηβώο ζεκείν κε ηεηκεκέλε  ,ox    

             (5 M ) 

Γ3. Να ππνινγίζεηε ην 
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Γ4. Υπνζέηνπκε όηη ππάξρεη ζπλάξηεζε :h R R ηέηνηα ώζηε ( ) ( ) 2004f x h x x  , γηα 

θάζε x R . Υπνζέηνπκε αθόκε όηη ε εμίζωζε   0f x  έρεη δύν ιύζεηο εηεξόζεκεο 1 2,  . Να 

απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε   0h x  έρεη κία ηνπιάρηζηνλ ιύζε ζην δηάζηεκα  1 2,  . 

             (5 M ) 


