FENIKHZ MMAIAEIAZ OEMATA ENANAAHYHZ " AYKEIOY

1. PwtAoape 50 yabntéc piag 1agng yia Tov apiBud Twv adeA@wyv Toug. O aTTavTACEIS TTOU
mpaye givai: 0,1,2,3,4,5. AV v;,V,,V3,V4, Vs,V EIVAI O QVTIOTOIXEG OUXVOTNTEG TOUG KAl
YVWPICETE €TTIONG OTI:
e H mBavoTtnta va éxouv 5 adéAgia givai 0,1
e O apiBudg v; avTioToIxEl O€ ywvia 72° o€ KUKAIKO Bidypappa
2(x—4)
x—4 \/; _9

e H diGuecog kal n yéon TIWA Twv TTApATNPAOEWY gival 2,5.
a) Na KAvVETE TOV TTiVAKA KATAVOUNG OUXVOTHTWV.
B) Moia n mBavoTnTa av MAEEOUE Tuxaia Evav HaBnTr N oIKoyEVEId TOu va £xel 2 TTaidId.
y) Na Bpeite TOV OUVTEAEDTH HETABANTOTATAG TOU TTAPATTAVW BEIYUATOG.

e O apBudg v, 1000Tal ye 1o im

2. 'Eotw A, B 300 un acupBiBacTta evdexdueva evog SelyuaTikoU XWPou Q Pe un HNOEVIKEG
mBavotntes P(A), P(B) avtioToixa, yia TIG OTroieg I0XU0UV:

1

x> +1

a) Na opioete Tnv ouvaptnon g(x)=P(ANB).

B) Na Bpeite TO puBPO PETABOANG TNG € WG TTPOG X, OTAV X=0.

y) Na Bpeite Tnv péyiotn 1iuq ing P(AN B).

0) Na Bpeite TV mMBavoTNTAa TOU EVOEXOUEVOU [: «TTpayuaToTToloUVTal TauTOXpova Ta A, B N
Oev TIPAYUOTOTIOIEITAI KAVEVA ATTO auTd», 6Tav n P(A M B) maipvel TRV Yéyiotn TiuA Tng.

P[(A—B)U(B—A)]:éml P(A)+ P(B)= ,XER.

3. O TTapakdaTw TTivakag Sivel OpIoPEVA OTTO TA ATTOTEAECUATA TTPOTPATNG £PEUVAG TTOU £YIVE

o€ Ogiyua EAANVIKWY VOIKOKUPIWY, OXETIKA JE TO UWOGS TWV 0QEIAWV Toug (o€ Eupw) o€
KATavoAwTIKA ddvela.

O@ellég og KAGOEIG [-) v, f:%
0 - 5.000 350
5.000 - 10.000
10.000 - 15.000 500

15.000 - 20.000
20.000 - 25.000
2uvoAo

Av 1o0xU00UV:

i) To TTANBOG TWV VOIKOKUPIWY TToU o@eilouv pExpl 5.000€ avTioToIXEi OTO KUKAIKO
SIGypapUa O KUKAIKO Topéa ywviag 63°.

i) HouxvotnTa vs eival ion pe Tnv péyioTn Tipr TG cuvaptnong f, Ye

—_— . 2—
f=—20 =D o
e

iil) To 35% Twv voikokupiwv ogeilel TOuAdyioTov 13.000€, TOTE:

a) Na oupuTrTAnpwaoeTe ToV TTapaTTévw Tivaka.

B) Na Bpeite TNV SIGUECO TWV OPEIAWV.

y) To TT0600TS TwV VOIKOKUPIWY TTou o@eilouv TouAdxioTov 9.000€ aAAd& 1o TToAU 17.000€.
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4. Ta nuepriola £€oda 10 pabnTwy, oc Eupw eivai:
x® =10, 50 —12x, x> —3,27 - 2x%,45—3x%,20,30 — 4x, x> — 7,30 —2x*,22 — 2x

me(é Z)
2°2)

a) Na Bpeite TOV TTPAYHUATIKO apiBud X yia Tov OTToio N géon TIPA Twv £€60wWV Twv padnTwv
yivetal eAaxioTn.
B) MNa x=3 va uttoAoyioeTe:
i) Tn péon TIuR Twv £€60WV.
i) Tn d1dueco TWV £€OdWV.
iii) Tnv TUTTIKA aTTOKAION TWV £E00WV.
iv) Tnv YeTaBoAr Tou ouvTeAEOTH HETARBOANG TWV NUEPNTIWY £EGOdWV TWV HABNTWY av auTd
augnBouv katd 10%.

5. “Eotw A, B evdexdueva evog deiypaTikol Xwpou Q ue A,B#3, AN B#d kain
ouvdpTtnon kai P n ouvdpTtnon mlavoeTnTag TTou opileTal aTov delyuaTIKO XWpeo Q.
AiveTai emmiong n ouvdptnon f pe 10mmo f(x)=P(A— B)- x? - 3P(ANB)-x+1,xeR

3
TTOU TTAPOUCIAgel EAAXIOTO GTO X = 5 kai f(x)#0 yia kdbe x e R.

a) Na egetdocte av A B.
B) Na amrodeitete 611 P(A U B)<2P(B).

y) MNolog o0 ouvTeAeaTr G HETARBOANG TOU BEIYUATOG TWV TIMWV £1,5,..7,.TNG HETABANTAG T pe

- 1
péon miun ¢ =20P(B) kai TUTTIKA ammokAion S = EP(A U B). Eivai 10 Seiypa OlJoIOYEVEG;

6. Aivetal n ouvapTnon g pe TUTTO:

S5x , 0<x<2
x+38 , 2<x<4
g0=1,, . 4<x<6
—3x+30, 6<x<I10

TTOU N YPAQIKHA TNG TTapdoTacon ival TO TTOAUYWVO CUXVOTATWYV ThG BaBuoAoyiag ota
MAGHMATIKA piag opddag @oirntwy opadoTtroinpévn o€ 4 KAAOEIS ioou TTAGTOUG.

a) Na utroAoyioeTe 10 pHé€yeBOG Tou deiyuaTog KaBWG Kal Tn géon TIMA X TNG BaBuoloyiag Twv
POITNTWV.

B) Av emAéCoupe Tuxaia évav @oITnTr, TTola N meavoTnTa va £xel ypdwel Babuod TouAdxioTov
4.5;

y) Av o0 kaBnynt¢ au¢foel TNV BaBuoAoyia kaBe @oirnt katd 0,30 povdadeg, va Bpeite To
TTOO0CTO TWV POITNTWYV TTOU Ba TTEPACOUV TO JABNUa, Adyw TnNG auénong auTig.

0) Av n TUTTIKR aTrOKAIoN TNG apxIKAS BaBuoloyiag eival S =2, va eAéygeTe av o KabnynTrig
MTTOPEI va KAvel To deiyua ouoloyevES augavovTag Tnv BaBuoloyia KABe @oiTnTh.

(@ewpnoTe oav Bdon TnG BaBuoloyiag 1o 5)
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7.'EOTW t},1,,..4, Ol TIHEG PI0G METARANTAG X vOG SeiypaTog peyéBoug v. @swpoUe TNV
, 1 3 3 3
ouvaptnon f(x)= —5[(t1 —-x) 4+, —x) +..+(, —x)"].
_ S

a) Na deigeTe OTI: §? = , OTTOU S? n d1a0TTOPA Kal x N MEoN TIMA TWV TIMWV TAG X.
14

_ 14
B) Av ioxuel f"(2x)=2006, va Bpsite To dBpoicpa: Zti
i=1

y) Av Ztis = 6018, va d¢igete 611 N €€icwaon TNG EQATTITOPEVNG TNG YPAPIKAG TTAPACTACNG
i=1
-2
™G f oTO Onueio A(O,f(O)) eival: y :V(S2 +x )x—2006.

8. E€etaloupe éva deiypa wg Tpog TNV nAKia. H katavoun gival TTepItrou Kavovikr. Av n
diapecog cival 10 kai 1o 47,5% Tou deiypatog €xel nAikia 10-14.

a) Na Bpeite Tn péon TiuA TNG NAIKIOG, TNV TUTTIKA atTOKAION Kal TO EUPOG TOU OEiyuaToG.
B) Na e¢etdoete av 1o deiyua €ival OUOIOYEVEG.

y) Metd a1rd 18 pfveg va Bpeite TN JETABOAN TOU CUVTEAEOTH PETARBOAAG.

0) Av o1 32 paBnTég gival To TTOAU péxpl 8 eTwyv, va Bpebdei To péyebog Tou deiyuaToC.

9. H péon miA Twv Babuwy TTou TIpav ol 25 yadnTtég g I’ 1a€ng evog Aukeiou oTa
MaBnuartika ival 14, evw n péon TIPA Twyv BabBuwy Twv 10 yadnTwy TTOU TTAPOUTiacav TN
MIKpOTEPN BaBuoAoyia gival 11.

a) Na Bpeite Tn péon iy NG BaBuoAoyiag Twv 15 utToAoITTWY PadnTWYV.

B) Av To ABpoIcPa TWV TETPAYWVWY TWV BaBuwV Twv 25 autwyv padnTtwv eivai 5000, va
Bpeite To ouvTeAeoT ueTABOANG (CV).

10. Eotw Q= {1,2,3,4,5,6} 0 JIyHaTIKOG XWPOS TNS PIYNS evOg PN apepdAntitou {apiou

3l +4x+2,6mmou Kk €Q).

1

Kain ouvdptnon f:R—> R petumo f(x)= gx
Av P(1)=P(3)=P(5)=2P(2)=4P(4)=2P(6), 161¢ va BpsiTe:
a) Tigc mBavotntes P(1), P(2),P(3),P(4),P(5),P(6).
B) Tic mBavoTNTES TWV EVOEXOUEVWY A Kal B, étTou:

A: «H évdeign Tou Capiou cival GPTIOG apIBUOS»

B: «H évdeign Tou Capiou civail TrepITTOG apiBudS»
y) Tnv mBavéTtnTa Tou evdexouévou I, oTtTou:

I «H ouvaptnon f eival yvnoiwg augouoa 1o R».

11. H yéon miun Tou BAPOUG TWV PABNTWY TNGS TAENG evog Aukeiou eival 60 kg Kail o

K
OuVvTEAEOTNG METABOANG gival CV=20%. ETTiong eival yvwaoTo o1 inzvl- =355680.
i=1
Na Bpeite:
a) Tnv TUTTIKA aTTOKAION .
B) Tov apiBuod Twv pabnTwy TG TAENG.
y) Tov pIKpOTEPO TTPAYMATIKG aplBuo A>0, TTou TTPETTEI va TTPOCBEcouE 0TO BAPOG KABE
MaBnTh woTe To dEiyua va yivel OUOIOYEVEG.
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12. Aiverai n ouvaptnon f(x) = (P(A))2 x3 - (7P(A)—3)x —xInx + P(B), ye x> Oxai
P(A),P(B), ol mBavotnTEG TV eVOEXOPEVWY A, B avTioTolxa, evog delypaTikod Xwpou Q.
a) Na Bpeite Tnv ().
B) Av &EpeTe OTI N ypa@Ikn TTapdoTtaon TNG [ €xel, yia x =1 epamtopévn TapdAAnAn oTov
agova x'x, va Bpeite TNV P(A).

y) Av P(A) :% kai f(1)= % , va atrodeitete 611 P(B) :% Kal 0TI Ta evdexdpeva A, B dev

eival acuuBiBaoTa.

1 1
O) Acgicte om1 — < P(ANB)<—.
) Aei§ 12 ( ) 3

(EMANAAHIMTIKA OGEMATA O.E.®.E 2002- 2003)

13. MeAetioape éva Seiyya 800 OIKOYEVEIWY WG TTPOS TO TTARBOC TWV TTAISILV OTNV
olkoyévela. O1 160 oikoyéveleg €xouv 3 TaIdId, TO 50% TwV OIKOYEVEIWV £XOUV 2 TTAIdI], EVW
OTO KUKAIKO OIQYPAPUG TO TTOOOOTO TWV OIKOYEVEIWY TTOU €Xouv 1 TTaidi avTIoToIXEl O€ ywvia

72°.
a) Na CUUTTANPWOETE TOV TTAPOKATW TTivVaKA:
Ap18uodg Ap1Bpég ZXETIKNA Etrikevrpn ABpoIoTIKA ZXET. aBPOIOT.
TAISIWV X; OIKOYEVEIWV V; ouxvoeTnTa f; ywvia w; ouxvoétnta N, ouyv. F
0
1 72°
2 0,50
3 160
ZUvoha 800 1 360°

B) EmAéyoupe Tuxaia pia oikoyévela. Na BpeiTte TIC TTIBAVOTNTEG TWV EVOEXOMEVWV:

A: «H oikoyéveia €xel TOUAAXIoTOV 2 TTaIdIA»

B: «H oikoyéveia €xel TO TTOAU 2 TTaidIG»
y) ETAéyoupe Tuxaia €va Taidi atrd TIG OIKoyEveleg Tou deiypaTtog. Ma Bpeite TG TTIBavOTNTEG
TWV EVOEXOMEVWV:

I «To mmaidi £Xel pOVO Evav adEPPO»

A: «To mmaidi £xel TOUAGXIOTOV Evav adEPPO»

E:: «To maidi £xel TO TTOAU Evav adep@o»

14. O1nAKieg #;,2,,..1,,, vV HOBNTWV (v BETIKOG aKEPAIOG) £XOUV OUVTEAEDTH) HETABOANG

CV,. =15%. O avtioToixeg NAIKieg TwV idIWV HABNTWV TTPIV éva £TOG AKPIBWIG Eixav

Vv

OUVTEAEDTN PETABOANC CVy =16%.

a) Na Bpeite Tnv péon nAikia X Kal TNV TUTTIKI aTTOKAION S TWV padntwv.

B) Metd atd méoa £Tn o1 NAIKIEG TwV PaBNTWYV Ba atToTEAOUV OUOIOYEVES BEIYUQ;
y) Av tlz + t22 +...+ tvz =26176, va amodeifete 611 v=100.

0) H nAikia evog padnti ammd Aabog petpribnke 17 avti Tng mpayuatikng 15 €1n. Moia n
TTPAYUATIKA SIA0TTOPA TWV NAIKIWY TOU dEiyUATOG;
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15. Z¢ éva aywva Mapabwviou or 190 atré Toug 200 aBANTEG TTOU CUPMETEXOUV, KAVOUV
TNV d1adpoun (42 xAN) o€ xpovo petagu 130 kai 170 AeTTTwv. H Katavour Twv Xpovwy eival
TTEPITTOU KAVOVIKN.

a) Na Bpeite TO HEOO XPOVO Kal TNV TUTTIKA atTOKAIoN TOU XPOVOU.

B) Na BpeB¢i To TTo000TO TV ABANTWY TTOU Ba KAvouv Xpdvo atrd 130 £wg 150 AeTTTd.

y) Na BpeBei To TTo000TO TWV aBANTWY TTOU Ba KAVOUV XPOVOo aTTd 2 WPEG EWg 160 AeTTTA.

16. Aivetai n ouvaptnon f(X)=x°+3x* —9x+a’—a , 6mou a € R.
a) Na atodeigete 6TIn f TTapouciddel éva TOTTIKO PEYIOTO Kal v TOTTIKG EAAXICTO.

B) Na Bpeite TNV TIUA TOU A, WOTE TO TOTTIKO YEYIOTO va gival TPITTAACIO TOU TOTTIKOU
ehaxioTou.

y) Na Bpeite, av UTTApXE, TIMA TOU X yia TNV OTToia 0 pubuodg YeTaBoAng Tng f va eival
eAAXIOTOG.

0) Av g uia TrTapaywyioiun ouvapTtnon oo R yia Tnv oTroia ioxvel g(x) = f (O'UVZx) va

T
€O¢i =
Bp ng(4j

Tipég x; f; %

17. O dimmhavég Tivakag deixvel TNV KATavour Twv TIWY 100 2 20

QUTOKIVATWYV 0€ XIANIAdES Eupw MIAG avTITTPOOWTTEIAG 6

METAXEIPIOPEVWYV QUTOKIVATWV. 3

10 10

a) Av n yéon 1PN €ival 6 XIA. EUpW, VO CUPTTANPWOETE TOV TTIVAKA.

2U0voAho

B) Na Bpeite To €UpOG , TN BIAPECO, KAl TNV TUTTIKA aTTOKAION TWV
TIMWV.

y) Moia Ba gival n véa péon TiunA Kal TUTTIKA attékAion av yivel ékTrTwon 20% kal TTpéoBeon
€€O0wV petapifaong Trou gival 500 eupw yia KEGBE auTokivnTo;

0) MNdéoa eupw TTPETTEI VO AUEACOUUE TIC TIMEG KABE AUTOKIVATOU WOTE TO VEO BEIYHA VA YiVEl
OMOIOYEVEG;

18. Ectw delypatikdg xwpog Q kai A, B dUo Eéva petall Toug evdexdueva pe P(B)>0 kai n

ouvaptnon f(x)= Mﬁ — P(A)x2 + P(AUB)x+2007,xeR.

a) Na Bpeite TV TTapdywyo g f .

B) Na amodeicete 611 (1) =2P(B).

y) Na ammodeigete 6Tin £ €ival yvnoiwg augouoa.

) Acigte 611 n epamTopévn TNG [ oTto onueio x =1, gival TapaAAnAn Tpog Tnv €ubtia
y—[P(B-A)+PB)|-x=3
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19. O1 T1igég Tng amwAeglag PBdpoug, oec KIAG, 160 atdéywyv, TA oOTOIA
akoAoubnoav €éva Tpdypappa aduvartiogatog, €£xouv opadotroinBei oe 5
KAGoelg icou TTAGTOUG, OTTWG EP@AVICOVTAl OTOV TTAPOAKATW TTivaKa:

AMQAEIA BAPOYZ KENTPO KAAZHZ SYXNOTHTA

SE KIAA X; Vi

0 -..) 20
[..-..) 6 40
[..-..) 45
.. -..) 30
[ -..) 25
ZYNOAO ] 160

M. Na ammodei¢ete 0TI TO TAATOG € KGOE KAGONG €ival ico pe 4

Nr2. Agpou peta@épere oT10 TETPAdIO O©OAC TOV TAPATTAVW Trivaka oOwoTd
CUUTTANPWHEVO, va uTtoAoyicete Tn péon Tiy X KAl TV TUTTIKN aTTOKAION

S

M3. Na €¢etdoeTe av 10 deiyda €ival OPJOIOYEVEG.
F4. Av kB¢ dtopo éxel Tnv idla TIBavOTNTA va TTIAEYEI,
va uttToAoyioeTe Tnv mIOAvOTNTA TOU EVOEXOUEVOU
A: «n ammwAgla BApoug €vOG ATOPOU TTOU ETTIAEXONKE
Tuxaia va gival ammd 7 péExpl kal 14 Kl)\c'x».

15 [va]

Aivetal o T0TTOC s° = X, Vv,
v

20. 'Eotw t1, t, ... ,ty Ol TTAPATNPACEIC MIOG TTOOOTIKAG WETABANTAC X €vOg OeiyuaTog
MEYEBOUG v, TTOU £XOUV PEON TIUA X Kal TUTTIKA OTTOKAION S.

1 —\3
———|t—X] teR kai s#0.
002 ')

A1. Na atrodeitete 611 n ouvdapTnon f ival yvnoiwg atuouoa.

OswpoUye emiong Tn ouvaptnon f(t) =

A2. Na atrodeitete 0TI 0 puBUOGGS peTABOANG TNG ouvapTnong f yivetal eAdxioTog yia t = X Kai
va Bpeite TNV €AAXIOTN TIUA TOU.

A3. Av f'(0)=1, va uttohoyioete T0 cuvTeAeoTH NETABOARG CV Twyv TTAPATTAVW TTAPATNPEACEWV
Kal va €CETACETE AV TO OEiYMa Eival OPOIOYEVEG.

A4. Na atrodeitete 011 n péon 1A Twv apiBpwy f'(ty), f'(t2), ..., (L) eival ion pe %
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