
ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΕΠΑΝΑΛΗΨΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Β ΛΥΚΕΙΟΥ

1. Δίνεται  παραλληλόγραμμο  ΑΒΓΔ και Ε,Ζ σημεία τέτοια  ώστε : 2 2 ,
5 7

     
   

α) Να γράψετε τα διανύσματα 


και 


ως γραμμικό συνδυασμό των 


και 


β) Να αποδείξτε ότι τα σημεία B , Z  και E  είναι συνευθειακά.
2. Δίνονται τα διανύσματα α i 2 j, β 2i 5 j   

     και  γ 7,3
 .

α) Να αποδείξετε ότι τα διανύσματα α, β, γ
  είναι συγγραμικά ανά δύο.

β) Να γραφεί το διάνυσμα γ ως γραμμικός συνδυασμός των διανυσμάτων α και β


.
3. Θεωρούμε τα σημεία Α,Β,Γ ώστε  1,4  


και  3,6 


.
α) Να αποδείξετε ότι σχηματίζουν τρίγωνο και να βρείτε αν η γωνία Α του τριγώνου είναι οξεία,
ορθή ή αμβλεία.
β) Να βρείτε το μήκος της διαμέσου ΑΜ του τριγώνου.
4. Έστω τα διανύσματα α και β


για τα οποία ισχύει : 2 α β 2 2 

 και  α, β 60
 .

α) Να αποδείξετε ότι α β 2 


β) Να υπολογίσετε τα μέτρα των διανυσμάτων α β
 και α β



5. Έστω δυο διανύσματα α,β
 για τα οποία ισχύουν: 1β ,1

7
   
 


και

 α 7β μ 2,7 2μ , μ R    
 .

α) Να γράψετε το διάνυσμα α ως συνάρτηση του μ.
β) Αν μ=2, τότε:
i. να αποδείξετε ότι  α 3, 4 

 και ότι το α είναι κάθετο στο α 7β
 .

ii. να βρείτε τη γωνία των διανυσμάτων α,β


6. Δίνεται η ευθεία (ε): y x 1  και το σημείο  2, 4  .
α) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας  που διέρχεται από το Α και είναι κάθετη στην (ε).
β) Να βρείτε την προβολή του σημείου Α πάνω στην ευθεία (ε)
7. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με κορυφές τα σημεία    3,1 ,  1,1   και  2,4 .
α) Να βρείτε την εξίσωση της πλευράς ΑΓ .
β) Να βρείτε τις εξισώσεις του ύψους ΒΔ και της διαμέσου ΑΜ.
8. Θεωρούμε την εξίσωση    2λ 1 x 18 11λ y 9λ 17 0      , λ , (1)
α) Να αποδείξετε ότι για κάθε λ R , παριστάνει ευθεία.
β) Αν (ε1), (ε2) είναι οι ευθείες που προκύπτουν από την (1) για λ=1, λ=2 αντίστοιχα,
να βρείτε την οξεία γωνία που σχηματίζουν.
9. Δίνεται η εξίσωση  2 2x y 2 xy 2x 2y 3 0      .
α) Να αποδείξετε ότι παριστάνει δυο ευθείες παράλληλες μεταξύ τους.
Έστω 1ε : x y 1  και 2ε :  x y 3  οι δυο ευθείες.
β) Να υπολογίσετε το εμβαδόν του τραπεζίου που σχηματίζεται από τους άξονες και
τις ευθείες.

γ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από την αρχή Ο και τέμνει τις ε1
και ε2 στα σημεία Α, Β ώστε (ΑΒ)=2.
10. Σε ορθοκανονικό σύστημα αξόνων Οxy θεωρούμε τα σημεία Α(λ-1, λ+2) και
Β(μ+3, μ), λ, μ R .
α) Να αποδείξετε ότι τα σημεία Α, Β κινούνται στις ευθείες 1ε : y x 3  και

2ε : y x 3  αντίστοιχα.
β) Να βρεθεί η εξίσωση της μεσοπαράλληλης των ευθειών ε1, ε2.
11. Δίνεται η εξίσωση 2 2 2x y 2xy 3λx 3λy 2λ 0      , με  λ διαφορετικό  του 0.
α) Να αποδείξετε ότι η παραπάνω εξίσωση παριστάνει στο επίπεδο,  δύο ευθείες παράλληλες

μεταξύ τους, καθεμιά από τις οποίες έχει  κλίση ίση με 1.
β) Αν το εμβαδόν του τετραγώνου του οποίου οι δύο πλευρές  βρίσκονται πάνω στις ευθείες του

ερωτήματος α) είναι ίσο με 2 , να βρείτε την τιμή του λ.


