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ΘΕΜΑΤΑ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ ΣΤΑ ΔΙΑΝΥΣΜΑΤΑ

ΘΕΜΑ 1ο (Πανελλήνιες θετικής κατεύθυνσης Β΄ Λυκείου 1999)
Α. Έστω 1 1( , )a x y


και 2 2( , )x y 


δύο διανύσματα του καρτεσιανού επιπέδου Οxy.
α) Να εκφράσετε (χωρίς απόδειξη) το εσωτερικό γινόμενο των διανυσμάτων a


και


 συναρτήσει των συντεταγμένων τους.

Μονάδες 3
β) Αν τα διανύσματα δεν είναι παράλληλα προς τον άξονα y΄y και λ1, λ2 είναι οι

συντελεστές διεύθυνσης των a


, 
 αντιστοίχως, να αποδείξετε ότι:

Μονάδες 5,5
γ) Αν τα διανύσματα a


, 
 είναι μη μηδενικά και θ είναι η γωνία των a


και 
 , να

αποδείξετε ότι: συνθ=
2
2

2
2

2
1

2
1

2121

yxyx
yyxx



Μονάδες 4

Β.
α) Δίνονται τα διανύσματα 1 ( , 1)a   


και 1 (4, )  


λ ≠ 0. Για ποια από τις

παρακάτω τιμές του λ τα διανύσματα
1a
 και 1


είναι κάθετα;

Α. λ = 1, Β. λ = 3, Γ. λ = 2,
Δ. λ= - 2, Ε. λ = -3.
Να γράψετε στο τετράδιό σας το γράμμα που αντιστοιχεί στη σωστή
απάντηση.

Μονάδες 6,5
β) Δίνονται τα διανύσματα (1, 3)u  


, v


= (2, 2 3) και w


= ( 3,1) .
Να αντιστοιχίσετε κάθε γωνία που βρίσκεται στη στήλη Α΄ με το μέτρο της που
βρίσκεται στη στήλη Β΄. Να γράψετε στο τετράδιό σας τον αριθμό της Στήλης
Α΄ και δίπλα το γράμμα της Στήλης Β΄ που αντιστοιχεί στη σωστή απάντηση

ΣΤΗΛΗ Α΄ ΣΤΗΛΗ Β΄
Α. π/2

1. γωνία των u


και v


Β. π/6
2. γωνία τωνu


και w


Γ. π/4
3. γωνία των v


και w


Δ. 2π/3
Ε. 3π/4
Ζ. π/3 Μονάδες 6

Θέμα 2o (Πανελλήνιες Τεχνολογικής κατεύθυνσης κατεύθυνσης Β΄ Λυκείου
1999)

Δίνονται τα διανύσματα (5 ,3 )a   


, (4 ,4 )   


, όπου κ, λ πραγματικοί
αριθμοί.

α) Για ποιες τιμές των και τα διανύσματα και είναι ίσα;
Μονάδες 8
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β) Αν , κ θετικός και τα διανύσματα , είναι παράλληλα, τότε

το είναι ίσο με: Α. 4, Β. 1, Γ. 2, Δ. 3, Ε. 5
Να γράψετε στο τετράδιό σας το γράμμα που αντιστοιχεί στη
σωστή απάντηση.

Μονάδες 7
γ) Αν κ = 1 και λ = 0 να αναλύσετε το διάνυσμα (1,4) 


σε δύο συνιστώσες

παράλληλες στα a


και 


Μονάδες 10
Θέμα 3o (Πανελλήνιες 1ΗΣ ΔΕΣΜΗΣ 1999)
Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ στο οποίο είναι AB


= 4, A


= 6 και η γωνία των διανυσμάτων

AB


και A
 είναι

3


Αν Μ το μέσο της πλευράς ΒΓ τότε:
α) Να υπολογίσετε το μέτρο του διανύσματος AM



Μονάδες 5
β) Να υπολογίσετε το συνημίτονο της γωνίας των διανυσμάτων AM


, AB
 ,

Μονάδες 5
γ) Να αποδείξετε ότι η προβολή του διανύσματος AB

 πάνω στο διάνυσμα AM
 είναι

το διάνυσμα 14
9

AM


Μονάδες 15

Θέμα 4o (Πανελλήνιες θετικής κατεύθυνσης Β΄ Λυκείου 2000)

Έστω και δύο διανύσματα για τα οποία ισχύουν οι σχέσεις:

και

α) Να δείξετε ότι και Μονάδες 7

β) Να βρείτε το κ ώστε τα διανύσματα και να είναι
κάθετα. Μονάδες 8

γ) Να αναλυθεί το διάνυσμα σε δύο κάθετες συνιστώσες, από
τις οποίες η μία να είναι παράλληλη στο διάνυσμα Μονάδες 10

Θέμα 5o (Πανελλήνιες 1ΗΣ ΔΕΣΜΗΣ 1993)

Τα διανύσματα β,α


, 


και x


του επιπέδου ικανοποιούν τη σχέση :

.

α) Να αποδείξετε ότι: Μονάδες 12,5

β) Αν να εκφράσετε το διάνυσμα ως συνάρτηση των , ,
Μονάδες 12,5
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3
π)β,α( 



Δ                      Γ

Β          Α
Ε

ΘΕΜΑ 6ο - 2001
Για τα διανύσματα β,α


δίνεται ότι 2β1,α 


και

. Έστω τα διανύσματα β2-αv,β3α2u
  .

Να υπολογίσετε:
α. το εσωτερικό γινόμενο βα

  Μονάδες 5
β. τα μέτρα v,u  των διανυσμάτων vκαιu 

Μονάδες 8
γ. το εσωτερικό γινόμενο vu  

Μονάδες 7
δ. το συνημίτονο της γωνίας των διανυσμάτων vκαιu 

. Μονάδες 5

ΘΕΜΑ 7ο – 2004

Δίνονται τα διανύσματα α (1,2),   β (2,3). 


Να  βρείτε το μέτρο του διανύσματος  = .β3-α5
 Μονάδες 8

Να βρείτε τη γωνία που σχηματίζει το  με τον άξονα χ΄χ. Μονάδες 8

Να βρείτε τον αριθμό κR, ώστε το διάνυσμα  =(κ2 - κ, κ) να είναι κάθετο στο α .
Μονάδες 9

ΘΕΜΑ 8ο – Επαναληπτικές 2004

Σε ορθοκανονικό σύστημα αξόνων Οxy δίνονται τα σημεία Α(2, 3) και Β(3, -2).

α. Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΟΑΒ είναι ορθογώνιο και ισοσκελές. Μονάδες 12

β. Να βρείτε σημείο Μ του άξονα x΄x, ώστε τα σημεία Α, Μ, Β να είναι
συνευθειακά. Μονάδες 13

ΘΕΜΑ 9ο – Επαναληπτικές 1999

Για τα διανύσματα του διπλανού σχήματος

ισχύουν οι σχέσεις:

AB , , 2 , 2           
     

α) Να  εκφράσετε τα διανύσματα A


και



συναρτήσει των διανυσμάτων  και 


Μονάδες 10
β) Το διάνυσμα A


είναι ίσο με :

Α.3 


Β. 3 


Γ. 3 3  


Δ. 3  


Ε. 2 4  


Μονάδες 5

γ) Αν ισχύει   


τότε να αποδείξετε ότι τα διανύσματα A  
 

είναι μεταξύ
τους κάθετα

Μονάδες 10
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ΘΕΜΑ 10ο – Επαναληπτικές 2000
Α.1. Αν 

 = (x1, y1) και 
 = (x2, y2) δύο διανύσματα του

καρτεσιανού επιπέδου, να γράψετε τις συντεταγμένες των
παρακάτω διανυσμάτων:

 + 

 και λ + μ , με λ, μ πραγματικούς
αριθμούς.

Μονάδες 3
Α.2. Αν Α(x1, y1) και Β(x2, y2) δύο σημεία του καρτεσιανού επιπέδου

και (x,y) οι συντεταγμένες του μέσου Μ του ΑΒ, να αποδείξετε
ότι:

x =
2
xx 21  και y =

2
yy 21 

Μονάδες 6,5
Α.3. Αν Α(x1, y1) και Β(x2, y2) δύο σημεία του καρτεσιανού

επιπέδου, να γράψετε τις σχέσεις που δίνουν τις συντεταγμένες

του διανύσματος και την απόσταση (ΑΒ) των σημείων Α
και Β.

Μονάδες 3
Β.1. Στη Στήλη Α δίνονται οι συντεταγμένες δύο σημείων του

καρτεσιανού επιπέδου και στη Στήλη Β οι συντεταγμένες του

διανύσματος και η απόσταση (ΑΒ) των σημείων Α και
Β.  Να γράψετε στο τετράδιό σας τα γράμματα της Στήλης Α
και δίπλα σε κάθε γράμμα τον αριθμό της Στήλης Β που
αντιστοιχεί στη σωστή απάντηση.

Στήλη Α Στήλη Β
α. Α(1,3) και
Β(-2,5)

1. AB
=(-3,2) και

(ΑΒ)= 15
β. Α(2,-1)
και Β(2,-3)

2. AB
=(0,-2) και

(ΑΒ)= 2
γ. Α(4,-3)
και Β(6,-3)

3. AB
=(-3,2) και

(ΑΒ)= 13
4. AB

=(2,0)  και
(ΑΒ)= 2

Μονάδες 6

Β.2. Να γράψετε στο τετράδιό σας το γράμμα που αντιστοιχεί στη
σωστή απάντηση.
Αν Κ(x1,6) και Λ(-9,y2) δύο σημεία του καρτεσιανού επιπέδου
και (-5,4) οι συντεταγμένες του μέσου Μ του ΚΛ, τότε:

A:  x1 = 1   και y2 = -2 Β: x1 = -1 και y2 = 2
Γ: x1 = -3  και y2 = 2 Δ: x1 = 4  και y2 = 5
Ε:  κανένα από τα προηγούμενα Μονάδες 6,5
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ΘΕΜΑ 11ο – Επαναληπτικές εσπερινά 2000

Α. Σε ένα ορθοκανονικό σύστημα συντεταγμένων δίνονται τα σημεία
Α (x1 , y1) και Β (x2 , y2) .

Για τις επόμενες δύο ερωτήσεις να γράψετε στο τετράδιό σας τον
αριθμό τους (Α.α και Α.β) και, δίπλα ακριβώς, το γράμμα που
αντιστοιχεί στη σωστή απάντηση.

α. Οι συντεταγμένες (x , y) του διανύσματος

AB με άκρα τα σημεία

Α (x1 , y1) και Β (x2 , y2) δίνονται από τις
σχέσεις:

Α. x = x2 + x1 και y = y2 + y1

Β. x =
2
xx 21  και y =

2
yy 21 

Γ. x = x2 - x1 και y = y2 - y1

Δ. x = y2 - x1 και y = y1 - x2

Ε. x = x1 - x2 και y = y1 - y2

Μονάδες 6,5

β. Η απόσταση των σημείων Α (x1 , y1) και Β (x2 , y2)
δίνεται από τον τύπο:

Α. (ΑΒ) =    212
2

12 yyxx 

Β. (ΑΒ) =    222
2

11 xyxy 

Γ. (ΑΒ) = (x2 - x1)
2

+ (y2 - y1)
2

Δ. (ΑΒ) = (y1 - x1)
2

+ (y2 - x2)
2

Μονάδες 6

B. Σε ένα ορθοκανονικό σύστημα συντεταγμένων δίνονται τα σημεία
Α (2 , 3) και Β (5 , 7) .

α. Να βρείτε τις συντεταγμένες του διανύσματος .AB


Μονάδες 6
β. Να βρείτε την απόσταση των σημείων Α και Β.

Μονάδες 6,5
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ΘΕΜΑ 12ο – Επαναληπτικές
εσπερινά 2000

Στο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ του

διπλανού σχήματος είναι αBΑ 


και ,βΒΓ




ενώ το Μ είναι μέσο

του ευθύγραμμου τμήματος ΑΔ.

Στη στήλη Ι του παρακάτω πίνακα δίνονται ορισμένα διανύσματα του
σχήματος, ενώ στη στήλη ΙΙ διάφορες εκφράσεις. Να γράψετε στο
τετράδιό σας τα γράμματα της πρώτης στήλης και, δίπλα ακριβώς, τον
αριθμό της δεύτερης στήλης που αντιστοιχε ί στη σωστή απάντηση.

ΣΤΗΛΗ Ι ΣΤΗΛΗ ΙΙ

A.

ΓA

Β.

ΔΑ

Γ.

ΜΑ

Δ.

BΜ

Ε.

BΔ

1. β



2.
2
βα
 

3. βα
 

4.
2
βα


 

5. βα
 

6. αβ 



7.
2
β




Μονάδες 25

ΘΕΜΑ 13ο – εσπερινά 2000

Δίνονται τα διανύσματα )3,3(α  και  .1,1λβ 
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α. Να βρείτε το λ έτσι ώστε το εσωτερικό γινόμενο των διανυσμάτων
α και β


να είναι ίσο με 6 . Μονάδες 12,5

β. Να βρείτε το λ έτσι ώστε τα διανύσματα α και β


να είναι
κάθετα.

Μονάδες 12,5

ΘΕΜΑ 14ο – επαναληπτικές 2001

Αν










0ΡΓ2ΡΒΡΑ και 








ΡΓΡΒ,6ΡΑ 32

να δείξετε ότι:
α. τα σημεία Α,Β,Γ είναι συνευθειακά

Μονάδες 6
β. το σημείο Γ είναι ανάμεσα στα σημεία Α,Β

Μονάδες 4

γ. η γωνία

ΑΡΒ =90ο Μονάδες 7

δ. το διάνυσμα 

v





ΡΓΡΒ είναι κάθετο στο


ΑΓ . Μονάδες 8

ΘΕΜΑ 15ο – επαναληπτικές 2001

Α.1. Αν )y,x(α 11


και )y,x(β 22


είναι δύο μη μηδενικά
διανύσματα του επιπέδου που σχηματίζουν γωνία θ, να αποδείξετε

ότι: συνθ=
2
2

2
2

2
1

2
1

2121

yxyx
yyxx



Μονάδες 6,5

Α.2. Να γράψετε στο τετράδιό σας τα γράμματα της Στήλης Α και
δίπλα σε κάθε γράμμα τον αριθμό της Στήλης Β που αντιστοιχεί
στη σωστή απάντηση.

Στήλη Α Στήλη Β

α. κάθετα διανύσματα

 0β,0α 1. 


βα βα




β. ομόρροπα διανύσματα

 0β,0α 2. 


βα  βα




γ. αντίρροπα διανύσματα

 0β,0α 3. 


βα 0

4. 

βα 2 βα




Μονάδες 6
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Β. Να γράψετε στο τετράδιό σας το γράμμα που αντιστοιχεί στη
σωστή απάντηση.

Δίνονται τα διανύσματα

α =(λ,2) και


β =(2,λ)

όπου λΙR .

Β.1. Αν τα

β,α είναι κάθετα, τότε:

α. λ=1 β. λ=0 γ. λ=2 δ. λ=2
Μονάδες 4

Β.2. Αν τα

β,α είναι ομόρροπα, τότε:

α. λ=1 β. λ=0 γ. λ=2 δ. λ=2
Μονάδες 4,5

Β.3. Αν τα

β,α είναι αντίρροπα, τότε:

α. λ = 1 β. λ = 0 γ. λ = 2 δ. λ = 2
Μονάδες 4

ΘΕΜΑ 16ο – επαναληπτικές εσπερινά 2001

Α. Ας θεωρήσουμε δύο οποιαδήποτε διαφορετικά μεταξύ τους σημεία
Α(x1,y1) και Β(x2,y2) του καρτεσιανού επιπέδου.
Για καθεμιά από τις επόμενες ερωτήσεις να γράψετε στο τετράδιό
σας τον αριθμό της (Α.α, Α.β καιΑ.γ) και ακριβώς δίπλα,
το γράμμα που αντιστοιχεί στη σωστή απάντηση.

α) Οι συντεταγμένες του μέσου Μ του ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ
είναι:

Α. 







2
y–y,

2
x–x 2121

Β. (x1 – x2 , y1 – y2)

Γ. 





 

2
yy,

2
xx 2121

Δ. (2x1 , 2y2) Μονάδες 4,5

β) Οι συντεταγμένες του διανύσματος ΑΒ είναι:
Α. (x2 + x1 , y2 + y1)
Β. (x2 – x1, y2 – y1)
Γ.  222

2
2
1

2
1 yx,yx 

Δ. 





 

2
yy,

2
xx 2121 Μονάδες 4

γ) Η απόσταση των σημείων Α και Β είναι ίση με:
Α. 2121 yyxx 

Β. 2
2

2
2

2
1

2
1 yxyx 
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Γ.    221
2

11 yyyx 

Δ.    212
2

12 y–yx–x  . Μονάδες 4

Β. Δίνονται τα σημεία Α(5,7) , Β(13,7) , Γ(9,1) , Δ(1,1) και Κ, Λ,
Μ, Ν τα μέσα των τμημάτων ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΑ αντίστοιχα. Να
βρείτε:

α) Τις συντεταγμένες των σημείων Κ, Λ, Μ, Ν.
β) Το μήκος του τμήματος ΝΚ.
γ) Τις συντεταγμένες του διανύσματος ΒΔ

Μονάδες 12,5
ΘΕΜΑ 17ο – επαναληπτικές εσπερινά 2001
Δίνονται τα διανύσματα     (8,0).γκαι46,β,2λ,α  

Να
βρείτε τον λΙR, ώστε να ισχύει:
α) γβ-α2   Μονάδες 8
β) βα

  Μονάδες 9

γ) α // β


Μονάδες 8

ΘΕΜΑ 18ο – επαναληπτικές εσπερινά 2001

Δίνονται τα σημεία Ο(0, 0), Α(0, -3),  Β(4, 3),  Γ(-2, -6) και Μ(x, y) το
μέσο του ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ.
α. Να εξετάσετε αν τα σημεία Α, Β και Γ είναι συνευθειακά.

Μονάδες 7
β. Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ του ευθυγράμμου

τμήματος ΑΒ. Μονάδες 7

γ. Να βρείτε το εσωτερικό γινόμενο




BΟMΟ . Μονάδες 6

δ. Να βρείτε την προβολή

1MΟ του διανύσματος


MΟ πάνω

στο διάνυσμα

BΟ . Μονάδες 5

ΘΕΜΑ 19ο – επαναληπτικές εσπερινά 2001

Δίνονται τα σημεία Α(2, 2),   Β(5, 0),   Γ(3, -6),   Ο(0, 0).

α. Να υπολογίσετε την γωνία των διανυσμάτων

AΟ και BΟ .

Μονάδες 10
β. Να υπολογίσετε τις συντεταγμένες του διανύσματος





ΟΓΟΒ2ΟΑ3ΟΔ Μονάδες 15

ΘΕΜΑ 20ο – επαναληπτικές εσπερινά 2002
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Α. Στο παρακάτω σχήμα το σημείο Μ είναι το μέσο του ευθυγράμμου
τμήματος ΑΒ και το Ο ένα σημείο αναφοράς. Να αποδείξετε ότι η

διανυσματική ακτίνα

OM του μέσου Μ δίνεται από την ισότητα:

2
OBOAOM


 


A

O

M

B

Μονάδες 10

Β. Για τις επόμενες προτάσεις να γράψετε στο τετράδιό σας τον αριθμό
τους (Β.1, Β.2, Β.3) και, δίπλα ακριβώς, το γράμμα που
αντιστοιχεί στη σωστή απάντηση.
1. Η συνθήκη παραλληλίας δύο μη μηδενικών διανυσμάτων β,α


που έχουν συντελεστές διεύθυνσης λ 1 και λ2 αντίστοιχα είναι:

α. λ1 = –λ2

β. λ1 . λ2 = –1

γ. λ1 = λ2

δ. λ1 + λ2 = –1

Μονάδες 5

2. Η αναλυτική έκφραση του εσωτερικού γινομένου δύο

διανυσμάτων α = (x1, y1) και β
 = (x2,y2) είναι:

α. 2121 yy–xxβα 


β. 2121 yyxxβα 


γ. 2121 yyxxβα 


δ. 2211 yxyxβα 


Μονάδες 10

ΘΕΜΑ 21ο – επαναληπτικές εσπερινά 2002
Δίνονται τα σημεία Α(2,9) , Β(3,4), Γ(5,7) και το διάνυσμα

5)–λ,2–κ(x 


.

A

O

M

B
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α. Να βρείτε τις συντεταγμένες των διανυσμάτων

ΑΓκαιBΓ,AB


Μονάδες 6
β. Να βρείτε τις τιμές των πραγματικών αριθμών κ, λ για τις οποίες

ισχύει: AB2–BΓx


 Μονάδες 6

γ. Να υπολογίσετε το μέτρο του διανύσματος AB2–BΓ


Μονάδες 6

δ. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο στο Γ.

Μονάδες 7
ΘΕΜΑ 22ο – εσπερινά 2002

Δίνονται τα διανύσματα    7,5β,1,1α 


του καρτεσιανού
επιπέδου.

α) Να βρείτε τα διανύσματα .α2β3δκαιβαγ  

Μονάδες 10

β) Να βρείτε την τιμή του πραγματικού αριθμού λ, για την οποία το
διάνυσμα )6,λ(x  είναι κάθετο στο διάνυσμα .βαγ

 

Μονάδες 10

γ) Να βρείτε το μέτρο του διανύσματος ,γ
2
1  όπου .βαγ

 

Μονάδες 5
ΘΕΜΑ 23ο – επαναληπτικές εσπερινά 2003

Δίνονται τα σημεία Α (5, -3), Β (-4, 9) και Γ (-1, 5)

α) Να βρείτε τις συντεταγμένες των διανυσμάτων

BA και


ΓB

β) Να βρείτε τα μέτρα των διανυσμάτων

AB και


ΓA Μονάδες 8

γ) Να αποδείξετε ότι τα σημεία Α, Β και Γ είναι συνευθειακά.
Μονάδες 9

ΘΕΜΑ 24ο – εσπερινά 2003

Δίνονται τα σημεία Α(1, 1),  Β(2μ + 1, λ – 2), Γ(4, 0) και Μ(3, 2), όπου
Μ είναι το μέσο του ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ και μ,  λ  IR  .

α) Να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου Β. Μονάδες 10

β) Να αποδείξετε ότι τα διανύσματα

ΓΜ και


ΑΒ είναι κάθετα.
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Μονάδες 10

γ) Να αποδείξετε ότι ισχύει: ΓΒΓΑ


 Μονάδες 5

ΘΕΜΑ 25ο – εσπερινά 2004

Δίνονται τα διανύσματα


 ,


 ,


 για τα οποία ισχύουν:

3
 , 2


, 3

),(  


και


 +


 -


 = 0


α) Να βρείτε το εσωτερικό γινόμενο 

 Μονάδες 8

β) Να βρείτε το μέτρο του διανύσματος



Μονάδες 7

γ) Να βρείτε, αν υπάρχουν, τους θετικούς αριθμούς x, για

τους οποίους ισχύει η σχέση     172  
 xx

Μονάδες 10

ΘΕΜΑ 26ο – επαναληπτικές 1999
Α. α) Αν , 

 
είναι δυο μη μηδενικά διανύσματα και θ είναι η γωνία

που σχηματίζουν, τότε για το εσωτερικό γινόμενο των διανυσμάτων και
ισχύει πάντοτε:

Α.       
   

Β.       
   

Γ.       
   

Δ.      
   

Ε.       
   

Μονάδες 5
β) Να δείξετε ότι το εσωτερικό γινόμενο

δυο διανυσμάτων 1 1x ya i j   
   και 2 2x yi j    

   είναι ίσο με το
άθροισμα των γινομένων των ομώνυμων συντεταγμένων τους, δηλαδή

1 2 1 2 x x y ya     
 

Μονάδες 7,5
Β. α) Δίνονται τα διανύσματα 


και 


για τα οποία ισχύουν 


=2

,  =3 και σχηματίζουν μεταξύ τους γωνία θ = 45. Τότε, το

εσωτερικό γινόμενο a 
 

είναι:
Α. 0   Β. -6      Γ.6 Δ. 3 3 Ε. 3 6

Μονάδες 6,5
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β) Δίνονται τα διανύσματα x
 =(3,4)και y

=(−1,2). Να βρείτε το
εσωτερικό γινόμενο x


⋅ y


Μονάδες 6

ΘΕΜΑ 27ο – επαναληπτικές 1999

Δίνονται τα σημεία A(-l, 2k), B(k-1, 2+k) και Γ(k, k+3), όπου k
πραγματικός αριθμός.

α) Να βρείτε τις συντεταγμένες των διανυσμάτων 


και 


Μονάδες 9
β) Για ποια από τις παρακάτω τιμές του k τα σημεία Α, Β, Γ είναι
συνευθειακά;
Α. -1             Β. 0           Γ. 1           Δ. 2 Ε. -2 Μονάδες 9
γ) Να αποδείξετε ότι για k =1 το σημείο Β είναι το μέσο του τμήματος
ΑΓ. Μονάδες 7

ΘΕΜΑ 28ο – τεχνικό λύκειο 1999
Δίνονται τα διανύσματα ),λ3,κ5(α  )κ4,λ4(β 

 , όπου
λ,κ πραγματικοί αριθμοί.

α) Για ποιες τιμές των κ και λ τα διανύσματα α και β


είναι ίσα;
Μονάδες 15

β) Αν 8λ  , κ θετικός και τα διανύσματα α , β


είναι παράλληλα,

τότε το κ είναι ίσο με:
Α. 4, Β. 1, Γ. 2, Δ. 3, Ε. 5 Μονάδες 10

ΘΕΜΑ 29ο – επαναληπτικές τεχνικό λύκειο 2000

Δίνονται τα διανύσματα j3-i4α
  και .j4i3β




α) Να υπολογίσετε τα μέτρα α , β
 . Μονάδες 8

β) Να υπολογίσετε το εσωτερικό γινόμενο .βα
  Μονάδες 10

γ) Για την επόμενη ερώτηση να γράψετε στο τετράδιό σας τον αριθμό
της (2.γ) και, ακριβώς δίπλα, να σημειώσετε το γράμμα που
αντιστοιχεί στη σωστή απάντηση.

Α. Τα διανύσματα α , β


είναι ίσα.

Β. Τα διανύσματα α , β


είναι συγγραμμικά.

Γ. Τα διανύσματα α , β


είναι κάθετα.
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Δ. Τα διανύσματα α , β


είναι ομόρροπα.

Ε. Τα διανύσματα α , β


είναι αντίρροπα. Μονάδες 7

ΘΕΜΑ 30ο – επαναληπτικές εσπερινό τεχνικό λύκειο 2000

Σε ένα ορθοκανονικό σύστημα συντεταγμένων Οxy, δίνονται τα σημεία
Β(2,3) και Γ(4,5).
α) Να βρείτε τις συντεταγμένες του μέσου Μ του ευθύγραμμου
τμήματος ΒΓ. Μονάδες 7

β) Να βρείτε τις συντεταγμένες του διανύσματος

ΓΜ Μονάδες 7

γ) Να βρείτε τις συντεταγμένες του διανύσματος


 ΓΜ3ΟΓ2α . Μονάδες 6

δ) Αν  14,10β
 να δείξετε ότι τα διανύσματα

α , β


είναι συγγραμμικά ( α // β


) Μονάδες 5

ΘΕΜΑ 31ο – εσπερινό τεχνικό λύκειο 2000

Α. α. Τι ονομάζουμε εσωτερικό γινόμενο δύο μη μηδενικών

διανυσμάτων α και β
 ; Μονάδες 6,5

β. Έστω α , β


δύο μη μηδενικά διανύσματα. Στη στήλη Ι του
παρακάτω πίνακα αναφέρονται ορισμένες βασικές έννοιες διανυσμάτων.
Κάθε μία αντιστοιχεί σε κάποια από τις σχέσεις που δίνονται στη στήλη
ΙΙ.

ΣΤΗΛΗ Ι ΣΤΗΛΗ ΙΙ

Α. κάθετα διανύσματα

Β. ίσα διανύσματα

Γ. αντίθετα διανύσματα

1. βακαιβα
 

2. βακαιβα
 

3. 0βα 


4. βλα
  με 1λ  και

1λ 

Να γράψετε στο τετράδιό σας τα γράμματα της πρώτης στήλης και
ακριβώς δίπλα τον αριθμό της δεύτερης στήλης που αντιστοιχεί στη
σωστή σχέση. Μονάδες 6
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Β. α. Να βρείτε το εσωτερικό γινόμενο βα
  όταν 5α  ,

2β 


και η γωνία των διανυσμάτων α , β


είναι  θ=60.

Μονάδες 6,5
β. Για την επόμενη ερώτηση να γράψετε στο τετράδιό σας τον

αριθμό της (1.B.β) και δίπλα να σημειώσετε το γράμμα που αντιστοιχεί
στη σωστή απάντηση.

Αν για τα διανύσματα α , β ισχύει

ότι ,1α  2β 


και 1βα 
 ποια από τις παρακάτω σχέσεις είναι

σωστή;

Α. Τα διανύσματα α , β


είναι αντίθετα.

Β. Τα διανύσματα α , β


είναι κάθετα.

Γ. Η γωνία των διανυσμάτων α , β


είναι ίση με 60.

Δ. Τα διανύσματα α , β


είναι ίσα. Μονάδες 6

ΘΕΜΑ 32ο – εσπερινό τεχνικό λύκειο 2000

Δίνεται το διάνυσμα  3,4α 

α) Να υπολογίσετε το μέτρο α του α . Μονάδες 12

β) Αν  52λ,1-μβ 


να βρείτε τους πραγματικούς αριθμούς λ

και μ ώστε τα διανύσματα α και β


να είναι ίσα.
Μονάδες 13


