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Σπύρος Γιαννακόπουλος 

 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙΔΕΙΑΣ 2012 

Α Π Α Ν Τ Η Σ Ε Ι Σ  

Θέμα Α 

Α1,Α2,Α3 (βλέπε σχ.βιβλίο). 

Α4. α. Λάθος 

       β. Σωστό 

       γ. Λάθος 

       δ. Σωστό 

       ε. Σωστό  

 

Θέμα Β 

Β1.  

 

Η παράλληλη προς τον οριζόντιο άξονα τέμνει το πολύγωνο στο �.Άρα η διάμεσος είναι 

� � 25���. 

B2. Το μέγεθος του δείγματος είναι 	 � 
 � 4 � 3
 � 6 � 2
 � 8 � 
 � 2 � 7
 � 4. 
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Έχουμε �� � 0,5⇔�� � �� � 0,5⇔ �����

�
� 0,5⇔	� � 	� � 0,5	⇔ 


 � 4 � 3
 � 6 � 0,5�7
 � 4�⇔4
 � 2 � 3,5
 � 2⇔0,5
 � 4⇔
 � 8. 

Άρα 	 � 60. Είναι ��% � 100 �"

�
⇔��% � #

$
	%.Έτσι έχουμε τον παρακάτω πίνακα. 

  Χρόνοι 

 (λεπτά) 

    χι    νι    ��%     &�    ��% 

   [5,15)           10   12   20   12   20 

   [15,25)   20   18   30   30   50 

   [25,35)   30   24   40   54   90 

   [35,45)   40    6   10   60  100 

   Σύνολο      60  100   

              

B3. '( � )��� � )��� � )$�$ � )*�* � 10.0,2 � 20.0,3 � 30.0,4 � 40.0,1 � 

2 � 6 � 12 � 4 � 24���. 

+� � �)� � )(���� � �)� � )(���� � �)$ � )(���$ � �)* � )(���* � �10 � 24��. 0,2 � 

�20 � 24��. 0,3 � �30 � 24��. 0,4 � �40 � 24��. 0,1 � 39,2 � 4,8 � 14,4 � 25,6 � 84. 

+ � √+� � √84≅9,17min. 

B4.        

 

Οι παρατηρήσεις είναι ομοιόμορφα κατανεμημένες στην κάθε κλάση.Άρα το ζητούμενο ποσοσ-

τό είναι 
*
#

�*% � 8%. 

 

Θέμα Γ 

Θεωρούμε τα ενδεχόμενα:  

Γ: Ο μαθητής μαθαίνει Γαλλικά. 
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Ι: Ο μαθητής μαθαίνει Ισπανικά. 

Έχουμε 1�2� � $�
����

, 1�I� � ���
����

 και 1�2∩Ι� � 5��
5���

. 

lim
7→8�

2�9χ� � 3 � 2�
χ� � χ

� lim
7→8�

2�9χ� � 3 � 2��9χ� � 3 � 2�

χ�χ � 1��9χ� � 3 � 2�
� lim

7→8�

2�)� � 1�

χ�χ � 1��9χ� � 3 � 2�
� 

lim
7→8�

2�) � 1��) � 1�

χ�χ � 1��9χ� � 3 � 2�
� lim

7→8�

2�) � 1�

χ�9χ� � 3 � 2�
� 1. 

Γ1. Έχουμε 1�2∪Ι� � 1 που σημαίνει ότι το ενδεχόμενο Γ∪Ι είναι βέβαιο. 

Γ2. Από τον προσθετικό νόμο των πιθανοτήτων έχουμε: 1�2∪Ι� � 1�2� � 1�<� � 1�2∩=�⇔ 

$�
����

� ���
����

� ���
����

� 1⇔	� � 3	⇔	 � 3. 

Γ3. Η ζητούμενη πιθανότητα είναι 1>�Γ � Ι�∪�Ι � Γ�?.Τα ενδεχόμενα 2 � = και = � 2 είναι α-

συμβίβαστα,οπότε από τον απλό προσθετικό νόμο των πιθανοτήτων έχουμε: 

1>�Γ � Ι�∪�Ι � Γ�? � 1�2 � =� � 1�< � 2� � 1�2� � 1�Γ∩Ι� � 1�<� � 1�I∩Γ� � 

1�2� � 1�=� � 21�2∩Ι� (1). 

Με βάση το Γ2 ερώτημα είναι 1�2� � @
�A

, 1�<� � #
�A

  και 1�2∩Ι� � *
�A

. 

�1�⇔ 1>�Γ � Ι�∪�Ι � Γ�? �
9

10
�

5
10

�
8

10
�

6
10

⇔ 1>�Γ � Ι�∪�Ι � Γ�? � 0,6. 

Γ4. Έχουμε C�2 D =� � 32.Ζητάμε το C�E�. 

1�2 D =� � *
�A
⇔

F�GDH�
F�I�

� �
#
⇔C�E� � #

�
C�2 D =� � 80 μαθητές. 

 

Θέμα Δ 

Δ1. Η � είναι παραγωγίσιμη στο �0, �∞� ως πράξεις παραγωγισίμων συναρτήσεων με 

�K�)� �
�1 � L��)�K. ) � �)�K�1 � L��)�

)� �
2L�) � 1 � L��)

)� � �
�L�) � 1��

χ� . 

Είναι �K�)� M 0 για κάθε ) N �0, O� P �O, �∞� και �Q�O� � 0.Άρα η � είναι γνησίως φθίνουσα 

στο �0, �∞�. 

Δ2. Για κάθε ) N �0, �∞� είναι ��)� R 0. 

Το εμβαδόν του ορθογωνίου ορίζεται από τη συνάρτηση S�)� � )��)� � 1 � L��), ) R 0. 
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TK�)� � 2 UV7
7

. TK�)� � 0⇔L�) � 0⇔) � 1. TK�)� R 0⇔L�) R 0⇔) R 1 και 

TK�)� M 0⇔L�) M 0⇔0 M ) M 1. 

 

 

    ) �∞      0                    1                    �∞ 

TK�)�          �        0           � 

T�)�        �      T�1�     � 

            ολ.ελάχ. 

Άρα το εμβαδόν του ορθογωνίου γίνεται ελάχιστο για ) � 1 και οι διαστάσεις του είναι 

1, ��1� � 1, δηλαδή όταν είναι τετράγωνο. 

Δ3. Πρέπει W � �K�1� � �1,οπότε X: Z � �) � [. 

Z� � �)� � [, � � 1,2, … ,10. 

Z] � �)( � [ � �10 � [. 

+^ � +7 � 2. 

Το δείγμα των τεταγμένων Z�  είναι ομοιογενές όταν _`̂ a �
�A
⇔

bc

d ê d
a �

�A
⇔

�
|8�A�g|

a �
�A
⇔ 

|[ � 10| h 20⇔[ � 10 a �20⇔[ a �10  ή  [ � 10 h 20⇔[ h 30. 

Άρα το δείγμα των τεταγμένων Z�  είναι ομοιογενές όταν [ N ��∞, �10? P >30, �∞�. 

Δ4. Οι πιθανότητες 1�i� , 1�i D j� και 1�i P j� είναι μέσα στο πεδίο ορισμού της � η οποία 

είναι γνησίως φθίνουσα. 

�⊆Α P B⇒1�i� a 1�i P j�⇒��1�i�� h ��1�i P j�� (1). 

i D j⊆i P j⇒P�i D j� a P�i P j�⇒��1�i D j�� h ��1�i P j�� (2). 

Με πρόσθεση των (1),(2) κατά μέλη παίρνουμε: �n1�i�o � ��1�i D j�� h 2��1�i P j�� . 


