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Θ Ε Μ Α  Α 

Α1. Σχ.βιβλ. σελ  152 

Α2. Τα ενδεχόμενα Α,Β του δειγματικού χώρου Ω λέγονται ασυμβίβαστα όταν � � � � �. 

Α3. Η σχετική συχνότητα  �� της τιμής �� εκφράζει το 
	

	

 του ποσοστού  εμφάνισης  της τιμής στο 

δείγμα. 

Α4. α. Λάθος 

       β. Λάθος 

       γ. Σωστό 

       δ. Λάθος 

       ε. Σωστό 

 

 

Θ Ε Μ Α  Β 

Β1. ��
� � 	
� � ����

���� � 	
� � ���� � ����� (1). 

Έχουμε �� � ���� � 72 και λόγω της (1) είναι �� � 4���� � 72 � 16 � ���� � 18.Επειδή το 

���� είναι θετικός ακέραιος προκύπτει ότι ���� � 	�.Έτσι από την (1) παίρνουμε ���� � ��. 

Β2. Επειδή �∪∪∪∪ ∪∪∪∪! � "  έχουμε ��#� $ ��%� $ ��
� � 	 � 

�&' ( )& $ �
� $ 	

� � 	 � �&' ( )& $ 	 � 
 � & � 	 ή & � 	
�.Για & � 	 προκύπτει ��#� � �,αδύνατο. 

Για & � 	
� έχουμε ��#� � 	

� , ��%� � 	
'  και ��
� � 	

�.Άρα η ζητούμενη τιμή του & είναι & � 	
�. 

Β3. ��#� � 	
� � ��#�

���� � 	
� � ���� � 	

� ���� � 	�.Όμοια ��-� � 	
' ���� � .�  και���� � 	

� ���� �
	�.Άρα έχουμε 17 άσπρες σφαίρες,34 κόκκινες και 17 μαύρες σφαίρες. 

Β4. Τα ενδεχόμενα �, � είναι ασυμβίβαστα οπότε η ζητούμενη πιθανότητα είναι  ��#∪∪∪∪
� � ��#� $
��
� � 	

� $ 	
� � 	

'.  

 

Θ Ε Μ Α  Γ 

Έχουμε τέσσερις κλάσεις.Οι τετμημένες των σημείων Β,Γ,Δ,Ε,Ζ είναι οι κεντρικές τιμές  των κλάσεων. 

Οι σχετικές συχνότητες των κλάσεων είναι �	 � 
, 	, �' � 
, ', �. � 
, 
/0, �� � 
, 
/1 και �� � 
, 	 

με /0 � /1,οπότε �. � ��.Προφανώς το πλάτος των κλάσεων είναι 2 � '. 

Γ1. Έχουμε 	
. 
, 	 $ 	'. 
, ' $ 	��. $ 	�. �� $ 	�. 
, 	 � 	�, ' � .
�. � 4 � �. � 
, . . 

Άρα /0 � /1 � .
. 
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Γ3.  

 

 Κλάσεις 
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  [11,13) 
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  [13,15) 
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      30 

 

  [15,17) 

 

      16 

 

      30 

 

  [17,19) 

 

      18 

 

      10 

 ΣΥΝΟΛΟ        100 

 

Γ4. Το ζητούμενο ποσοστό είναι �� 
 
5 $ �) 
 
5 � .
 $ 	
 � �
. 

Γ4. Το εμβαδόν που δίνεται ισούται μα το μέγεθος του δείγματος,δηλαδή 6 � �
. 

Ο ζητούμενος αριθμός των πωλητών είναι 6� $ 6) � �
�� $ �
�) � .' πωλητές. 

 

Θ Ε Μ Α  Δ 

Δ1. Η � είναι παραγωγίσιμη ως σύνθεση παραγωγισίμων συναρτήσεων με 
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                                    ολ.μεγ.                        ολ.ελ. 

 

 

Η � είναι γνησίως αύξουσα στα διαστήματα 9(∞, 	
.B , 8'

) , $∞� και γνησίως φθίνουσα στο διάστημα 

C	
. , '

)B. 

Δ2. � D � E ��#� F ��G�.Άρα ��#� � 	
.  και ��G� � '

). 

Είναι � � � � � E ��# � G� � ��#� � 	
.. 

# ( G � � E ��# ( G� � 
. 

#∪∪∪∪H � H E ��#∪∪∪∪G� � ��G� � '
). 

��G ( #� � ��G� ( ��G � #� � '
) ( 	

. � 	
	). 

Δ3  α. ���� � I��� � @ � � 9( �'

' $ )
' � ( .: � 
 � � � 
  ή �' ( )� $ � � 
 � � � '  ή  � � . . 

      β. Έχουμε �	 � 
, �' � ', �. � .  με αντίστοιχες συχνότητες 6	 � 	, 6' � ), 6. � �. 

Η ζητούμενη μέση τιμή είναι � � 
.	?'.)?..�
	. � .	

	. 


