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Θ Δ Μ Α  1Ο: Α. Να υαοακςηοίρεςε ςιπ παοακάςχ ποξςάρειπ με ςη λένη Σχρςό ή Λάθξπ. 

α. Αμ , , , R      και 0i   ,ςόςε ξ μιγαδικόπ 
i

z
i

 

 





 γοάτεςαι ρςη μξοτή 

2 2 2 2
z i

   

   

 
 

 
.                                                                                                            Μξμ.2 

β. 
2008 2008 1005(1 ) (1 ) 2i i    .                                                                                                     Μξμ.2 

γ. 
11

22

(1 )

2

zi z

zz


 .                                                                                                                        Μξμ.2 

δ. Αμ , ,f g h  ρσμαοςήρειπ και ξοίζεςαι η ρσμάοςηρη ( )ho gof ,ςόςε ξοίζεςαι και η ρσμάοςηρη  

( )hog of  και ιρυύει ( ) ( )ho gof hog of .                                                                                      Μξμ.1 
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Β.i. Πόςε λέμε όςι η ρσμάοςηρη f  είμαι : α.Σσμευήπ ρςξ [ , ]  .                                                    Μξμ.2 

                                                                β. Παοαγχγίριμη ρςξ [ , ]  .                                         Μξμ.2 

    ii. Αμ η ρσμάοςηρη f  είμαι παοαγχγίριμη ρςξ 0 ,μα απξδείνεςε όςι είμαι ρσμευήπ ρςξ 0 .        Μξμ.5 
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Θ Δ Μ Α  2Ο: Δίμεςαι η ρσμάοςηρη 
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 ,μα βοείςε ςξ Re( )z .                                                                                      Μξμ.5 

γ. Αμ 1 1z   ,δείνςε όςι σπάουει έμα ςξσλάυιρςξμ 0 ( 1,1)    ςέςξιξ ώρςε 0( ) 0f   .                Μξμ.5 

δ. Δείνςε όςι αμ 1 1z    ςόςε είμαι Re( ) 0z  .                                                                             Μξμ.5 

ε. Να βοείςε ςξ γεχμεςοικό ςόπξ ςχμ εικόμχμ ςξσ z  για ςξσπ ξπξίξσπ ιρυύει 
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α. Αμ Im( ) 0z  ,δείνςε όςι η ενίρχρη 
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β. Αμ η εικόμα ςξσ z  βοίρκεςαι ρςξμ κύκλξ με κέμςοξ ςημ αουή ςχμ ανόμχμ και ακςίμα 1  ,δείνςε όςι 

σπάουει ρημείξ ςηπ 
fC  ρςξ ξπξίξ ξοίζεςαι εταπςξμέμη παοάλληλη ρςξμ άνξμα   .                      Μξμ.7 
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Δείνςε όςι: 
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γ. Υπάουει έμα ςξσλάυιρςξμ  )1,0(  ςέςξιξ ώρςε 
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δ. Αμ η h  είμαι δύξ τξοέπ παοαγχγίριμη με ( ) ( ) 0h h    ,μα βοείςε ςξμ ςύπξ ςηπ h  όςαμ  
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