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ΘΕΜΑΤΑ 

Α) i) Αν  
→

a  , 
→

v  δύο διανύσµατα µε 
→

a  ≠  
→

0 να αποδειχθεί ότι :  

                       
→

a  . 
→

v = 
→

a  . προβ →

a
 
→

v                                            ( 3 – ΜΟΝ  ) 

ii) Τι καλούµε εσωτερικό γινόµενο δύο  διανυσµάτων  
→

a  και 
→

β ;  (1- ΜΟΝ)       

 

Β) Να συµπληρωθούν τα κενά στις παρακάτω προτάσεις:  

1) Αν  
→

a  = ( - 3 , 3 ) τότε η γωνία που σχηµατίζει το µοναδιαίο διάνυσµα
→

i  µε 

το διάνυσµα 
→

a  είναι :     (
→

i , ∧  
→

a ) = …….. 

2)  Αν 
→

a  ⊥  
→

β   και 
→

a = ( κ , 
5

1
 ) µε κ ∈ℜ  και 

→

β = ( 
3

1
 , 2 )  τότε κ = …… 

3) Αν 
→

a = ( 1 , 2 ) , 
→

β = ( -2 , 3 )  τότε  
→

a . προβ
a
→  

→

β  = ……… 

                                                                                                    ( 3 – ΜΟΝ ) 

Αιτιολογήστε τις απαντήσεις σας στις προτάσεις 1 και 2            ( 3 – ΜΟΝ ) 

Γ)  ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε  |
→

ΒA | = 1,  |
→

ΑΓ | = 4. Αν για τη διάµεσο ΑΜ του 

τριγώνου ισχύει το  εσωτερικό γινόµενο 
→

ΑΜ  ·
→

ΒA   = 
2

3
           

α)  Να υπολογιστεί το εσωτερικό γινόµενο 
→

ΒA ·
→

ΑΓ                       ( 2 - ΜΟΝ ) 

β)  Να υπολογιστεί η γωνία 
∧

Α                                                       ( 2 - ΜΟΝ ) 

γ) Να  υπολογιστεί | 
→

ΑΜ  |                                                             (2 – ΜΟΝ)  

δ) Αν Β∆ το ύψος του τριγώνου να υπολογιστεί το εσωτερικό γινόµενο 

→

ΑΓ ·
→

∆A                                                                                          (2 -  ΜΟΝ ) 

ε) Να βρεθεί το διάνυσµα  
→

∆A  συναρτήσει του 
→

ΑΓ                      ( 2 -  ΜΟΝ )             


