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 ΘΕΜΑ  1ο  

 Α.  Αν 1z  , 2z  είναι µιγαδικοί αριθµοί τότε να αποδειχθεί ότι : 

 21 zz +  = 1z + 2z                                                              ( 10- µον) 

Β. Να εξεταστεί ποιες από τις παρακάτω προτάσεις είναι σωστές ποιες λάθος 

α)   Για κάθε µιγαδικό αριθµό z   ισχύει: Re (   
z

1
 ) =    

)Re(

1

z
                                                                                                      

β) Αν για τους µιγαδικούς z  , w  ισχύει: z 2  + w 2  = 0  τότε : z  = 0 και w  = 0 

γ) Για τους µιγαδικούς z  , w  ισχύει  Re ( z ⋅
−

w ) = Re (
−

z ⋅w ) 

δ) Για κάθε µιγαδικό αριθµό z   ισχύει: ( z  - 
−

z ) 2  ≥  0 

ε) Για κάθε µιγαδικό αριθµό z   ότι ισχύει η σχέση νz = νz  

                                                                                                 ( 10- µον) 

Γ. Αιτιολογήστε τις απαντήσεις σας στις προτάσεις  α και β     ( 10- µον) 

 ΘΕΜΑ  2ο  

 Έστω ο µιγαδικός  z  µε  | i  ⋅
−

z  -2 + 5⋅ i   | = 2. 

α)  Να βρεθεί ο  γεωµετρικός τόπος του  z                             (10 – µον) 

β)  Να δειχθεί ότι :  3 ≤  | z  + 8+ 2⋅ i   |≤  7                               (15 – µον) 

γ)   Να  βρεθεί ο γεωµετρικός τόπος του  w  = - i  ⋅ z  + 2       (10 – µον) 

δ)   Να βρεθεί η µέγιστη και η ελάχιστη  τιµή  | z  - w  |          (10 – µον) 

  

ΘΕΜΑ  3ο  

 Έστω ο  µιγαδικός   z   τον οποίο ισχύει: 

( z  + i ) 2012   = - (2 i ) 5 ( 
−

z - i ) 2007     τότε:   

α)  να βρείτε το | z  + i |                                                      (15 – µον)   

 β)   να δειχθεί ότι ο u  = 
iz

iz

+

++ 4)( 2

 είναι πραγµατικός     (10 – µον)   


