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Αν cosαπ=   να αποδειχτεί ότι ο απιθμόρ α είναι άππητορ. 

απόδειξη 

Έζηω α=  όποσ ν,μ ακέραιοι με (ν,μ)=1.  

Δεδομένοσ όηι cos(-απ)=cos(απ) μπορούμε να σποθέζοσμε όηι οι αριθμοί 

ν,μ είναι θσζικοί.  

Θέηοσμε z=cos +i . Τόηε z
μ
=-1 ή z

μ
=1. Αθού cos  θα έτοσμε 

 δηλαδή z= . 

Αν z=  ηόηε z
μ
= . Τόηε 

Re(z
μ
)=  όποσ 2κ=μ ή 

2κ=2μ-1. Θα είναι επομένως    

 ή  

  ±3
μ⇔   

  (*) 

Αν ν άρηιος η παραπάνω ιζόηηηα ιζτύει με ηο θεηικό πρόζημο και 

προκύπηει όηι 8/ 8/ 

. Άρα   ⇒2/μ άτοπο αφού (ν,μ)=1. 

Αν ο ν είναι περιττόσ η ιςότητα (*) ιςχύει με το αρνητικό πρόςημο κι 

έτςι προκύπτει ότι: 8/ ⇒ 4/ . Αν μ=2κ τότε 

 ⇒ 4/1 άτοπο. Αν μ=2κ+1 τότε άρα 4/2 

άτοπο. 

Η απόδειξη είναι παρόμοια και όταν z= . 

                                                   


