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ΓΡΑΠΤΕΣ  ΑΠΟΛΥΤΗΡΙΕΣ  ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ


ΠΕΡΙΟΔΟΥ  ΜΑΪΟΥ - ΙΟΥΝΙΟΥ


ΜΑΘΗΜΑ : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ

ΤΑΞΗ : Γ’ ΛΥΚΕΙΟΥ
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Α. Δίνονται οι μιγαδικοί 
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Αποδείξτε ότι 
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Β.  Πότε μια συνάρτηση 
[image: image3.wmf]f

λέγεται συνεχής σ’ ένα διάστημα 
[image: image4.wmf][,].
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Γ.  Να χαρακτηρίστε με σωστό (Σ) ή λάθος (Λ) τις παρακάτω προτάσεις στην κόλλα σας δίπλα στην ένδειξη κάθε πρότασης :

  1. Αν 
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, τότε 
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  2. Αν η συνάρτηση 
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 είναι συνεχής στο διάστημα 
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 τότε         η  
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 τέμνει τον 
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 σ’ ένα τουλάχιστον σημείο.

  3. Αν η συνάρτηση 
[image: image13.wmf]f

 είναι συνεχής στο διάστημα 
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 , παραγωγίσιμη στο 
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 και υπάρχει 
[image: image16.wmf](
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 ώστε 
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 τότε 
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  4. Κάθε γνησίως μονότονη συνάρτηση είναι 1-1.

  5. Ισχύει 
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 με δεδομένο ότι ορίζονται.  (Μονάδες : 5 
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ΘΕΜΑ : 2

Οι μιγαδικοί 
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 έχουν εικόνες Α,Β που βρίσκονται στον κύκλο 
[image: image22.wmf](
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1. Δείξετε ότι : 
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2. Αποδείξετε ότι ο μιγαδικός 
[image: image25.wmf](
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 έχει εικόνα που βρίσκεται στον άξονα 
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Αν  Μ η εικόνα του μιγαδικού 
[image: image27.wmf]1
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, αποδείξετε ότι το σημείο Μ βρίσκεται στο κύκλο 
[image: image28.wmf](
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ΘΕΜΑ : 3

Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image29.wmf](
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 , η οποία είναι συνεχής στο 
[image: image30.wmf]R

.

  1. Να βρείτε τον αριθμό 
[image: image31.wmf].
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  2. Βρείτε την παράγωγο 
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  3. Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης στο σημείο 
[image: image33.wmf](
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  4. Αποδείξτε ότι 
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ΘΕΜΑ : 4

Δίνεται η παραγωγίσιμη στο 
[image: image35.wmf]R

 συνάρτηση 
[image: image36.wmf]f

 για την οποία ισχύει  
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  1. Υπολογίσετε την τιμή 
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  2. Αποδείξτε ότι η συνάρτηση 
[image: image39.wmf]f

 παραγωγίζεται δύο φορές στο 
[image: image40.wmf]R
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  3. Να δείξετε ότι  
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 στρέφει τα κοίλα κάτω στο 
[image: image42.wmf]R
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  4. Αποδείξτε ότι για κάθε 
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