
 

 
 
ΘΕΜΑ 1ο  

Α. Αν x y1 1( , )  και  x y2 2( , )  είναι δύο σημεία του επιπέδου και 
x y( , )  είναι το μέσο του ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ , τότε να 

αποδείξετε ότι   
x x

x 1 2

2


  και  

y y
y 1 2

2


    

                (Μονάδες: 15) 
 
 
Β. Να χαρακτηρίσετε ως Σωστές (Σ) ή Λάθος (Λ) τις παρακάτω 
προτάσεις: 

  1: Έστω ε η εφαπτομένη του κύκλου C x y2 2 2:    σε ένα 

σημείο του x y1 1( , ) . Τότε η  ε  έχει εξίσωση         ε : xx yy 2
1 1   . 

 
2: Η ευθεία η οποία διέρχεται από το σημείο 0 0( , )x y  και έχει 

συντελεστή διεύθυνσης   , έχει εξίσωση y x   . 
 

3:   Αν // 
 

 τότε 0  
 

 
 
4: Κάθε κύκλος με κέντρο 0 0( , )x y  και ακτίνα ρ έχει εξίσωση  

της μορφής 2 2
0 0( ) ( )x x y y     ρ 
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5: Η υπερβολή με εξίσωση  
2 2

2 2 1 
x y

 
 όπου 2 2     έχει  

ασύμπτωτες τις ευθείες με εξισώσεις   y x



 και  y x



 

      (Μονάδες: 10) 
 
ΘΕΜΑ 2ο  

Αν για τα διανύσματα 

  και  


  ισχύουν | | | | 1  
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Έστω τα διανύσματα  2 4u   
 

   και v   
 

   
Να υπολογίσετε  
 

Α. Το εσωτερικό γινόμενο   
 

           (Μονάδες: 5) 
 

Β. Τα μέτρα u


 και v


 των διανυσμάτων  u


 και  v


 

              (Μονάδες: 8) 
 

Γ. Το εσωτερικό γινόμενο  u v
 

           (Μονάδες: 7) 
 

Δ. Τη γωνία   των διανυσμάτων u


 και  v


        (Μονάδες: 5) 
 
 
ΘΕΜΑ 3ο  
Δίνονται τα σημεία ( 2,1)   , (4,7)  και (3, 7)   
 

Α. Να  αποδείξετε ότι η ευθεία     που διέρχεται από τα σημεία Α 
και Β έχει εξίσωση  : 3y x            (Μονάδες: 6) 

 
  Β. Να υπολογίσετε το εμβαδόν     του τριγώνου ΑΒΓ 

              (Μονάδες: 6) 
 
Γ. Να βρείτε την απόσταση του σημείου  Γ  από την ευθεία   

      (Μονάδες: 6) 
 
Δ. Να βρείτε την εξίσωση  του κύκλου  με κέντρο το σημείο  Γ  ο 
οποίος εφάπτεται στην ευθεία           (Μονάδες: 7) 
 
 
 
 



ΘΕΜΑ 4ο  
 
Δίνεται η εξίσωση 2 2 6 8 1 0C : x y x ( )yl l+ + + - =   , lÎ  

 
Α. Να δείξετε ότι, για κάθε τιμή του  lÎ , η παραπάνω εξίσωση 
παριστάνει κύκλο που διέρχεται από την αρχή των αξόνων Ο.  

      (Μονάδες: 8) 
 

Β. Να δείξετε ότι , όλοι οι κύκλοι που ορίζονται από την εξίσωση 
2 2 6 8 1 0C : x y x ( )yl l+ + + - =   για τις διάφορες τιμές του 

lÎ  , έχουν τα κέντρα τους σε ευθεία , της οποίας να βρείτε την 
εξίσωση             (Μονάδες: 9) 

 
Γ. Για  1l=  να βρείτε τις συντεταγμένες του σημείου του κύκλου 
που είναι πλησιέστερα στο σημείο (2,0)                   (Μονάδες: 8) 

 
 
 

ΝΑ ΕΧΕΤΕ ΕΠΙΤΥΧΙΑ! 
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