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ΘΕΜΑ 1Ο  

Α. 1. Αν  z1 = α + βi  και  z2 = γ + δi  είναι δύο  μιγαδικοί αριθμοί, να αποδείξετε ότι: 
1 2 1 2z z z z    

Μονάδες 10 
 2. Να διατυπώσετε το θεώρημα Μέσης Τιμής Διαφορικού Λογισμού (Θ.Μ.Τ.) 

Μονάδες 5 
Β. Για καθεμιά από τις επόμενες προτάσεις να γράψετε στο τετράδιό σας τον αριθμό της 

και ακριβώς δίπλα την ένδειξη Σ, αν η πρόταση είναι Σωστή, ή Λ, αν αυτή είναι 
Λανθασμένη. 

 1. Αν  z μιγαδικός αριθμός, τότε ισχύει: z z z  . 

Μονάδες 2 

 2. Aν  
0x χ

lim f x 0


 , τότε  f(x) < 0 κοντά στο x0. 

Μονάδες 2 

 3. Για την πολυωνυμική συνάρτηση  P(x) = ανχν + αν-1χν-1 + … + α0, με  αν ≠ 0, 
ισχύει:     ννx x

lim P x lim α x
 

  και     ννx x
lim P x lim α x
 

  . 

Μονάδες 2 

 4. Για κάθε χ 0  ισχύει:    1
χ

x
  . 

Μονάδες 2 

 5. Αν μια συνάρτηση f παρουσιάζει τοπικό ακρότατο σε ένα σημείο x0, εσωτερικό 
του πεδίου ορισμού της, και είναι παραγωγίσιμη στο σημείο αυτό, τότε:        
f’(x0) = 0.  

Μονάδες 2 
  

ΘΕΜΑ 2Ο  

α. Να βρείτε τους  α, β   ώστε η εξίσωση  z2 + 2z + 3 = αz + β (1), να έχει ρίζα τον     
z1 = 1 - 2i. 

Μονάδες 15 

β. Αν z2  είναι η άλλη ρίζα της εξίσωσης (1)  του ερωτήματος  α, τότε να υπολογισθεί 

η τιμή της παράστασης  
2 2010

2 1 2 1A z 8 z z 4 5 z i     . 



ΑΡΧΗ ΤΗΣ 2ΗΣ ΣΕΛΙΔΑΣ 

ΤΕΛΟΣ ΤΗΣ 2ΗΣ ΑΠΟ 2 ΣΕΛΙΔΕΣ 

Μονάδες 10 
 

ΘΕΜΑ 3ο  

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = 
3x x 1 , χ 1

αx β , χ 1

   


 
 

α. Να βρείτε τα  α, β  ώστε η συνάρτηση f να είναι παραγωγίσιμη στο  x0 = 1 
Μονάδες 15 

β. Να αποδείξετε ότι η εξίσωση f(x) = 0 έχει μοναδική ρίζα στο διάστημα (-1,1) 
Μονάδες 10 

ΘΕΜΑ 4ο  

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = 
2χ 3
χ 1



 

α. Να αποδείξετε ότι η ευθεία  y = x + 1  είναι πλάγια ασύμπτωτη της γραφικής 
παράστασης της συνάρτησης  f  στο  +∞ 

Μονάδες 15 

β. Να βρείτε τα τοπικά ακρότατα της f  
Μονάδες 10 
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ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ! 
 


