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ΘΕΜΑ  1 

A.   Αν 1 1 2 2 3 3( , ), ( , ), ( , )          
   τότε να δείξετε ότι: 

1. ( ). ( . )    
                   (Μ.10) 

2. .( ) . .        
                (Μ.10) 

B.   Σε καθεμία από τις παρακάτω προτάσεις να σημειώσετε το Σ (σωστή) ή 
το   Λ (λανθασμένη).  (Μ.10) 
 
1. Τα αντίθετα διανύσματα έχουν ίσα μέτρα. Σ  Λ 

 2. Δύο αντίθετα διανύσματα έχουν αντίθετους 

συντελεστές διευθύνσεως. 
Σ  Λ 

 3.  Το ( α .

β ). γ  παριστάνει διάνυσμα.   Σ  Λ 

 4. Αν κ α  = λ α , τότε κ = λ για κάθε διάνυσμα α . Σ  Λ 

5. Αν είναι ( α ,
 
β ) > π

2
, τότε α .


β  < 0.   Σ  Λ 

 

ΘΕΜΑ  2 

Έστω 


 , 


 δυο  διανύσματα, με 0 
 . 

1. Να αποδείξετε ότι :
2

.


   




 
 .  (Μ.10) 

2. Να βρείτε την προβολή του διανύσματος (5,10) 


 πάνω στο διάνυσμα 
( 1,2)  

 .  (Μ.10) 
3. Να βρείτε την προβολή του διανύσματος 


 πάνω στο διάνυσμα  , αν 

είναι γνωστό ότι 2 3 
 , 20 


 και ( , ) 30  

 .  (Μ.10) 

 

ΘΕΜΑ  3 

Δίνονται τα μη μηδενικά διανύσματα a
  και  


 για τα οποία ισχύει   , 

 


 και   2
,

3

  
 . Αν  u   

  και  v   
  τότε: 

1. Να αποδείξετε ότι u 
  και  3v 

      (Μ.10) 

2. Να αποδείξετε ότι 21
.

2
u a 
   και 23

.
2

v   
   (Μ.10) 

3. Να βρείτε τις γωνίες   ,u a
   και  ,v 

   (Μ.10) 

4. Να αποδείξετε ότι u v
    (Μ.10) 

 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ 


