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2.2 - Éóïäýíáìá êëÜóìáôá

Åñþôçóç 1

Ðïéá êëÜóìáôá ëÝãïíôáé ßóá Þ éóïäýíáìá;

ÁðÜíôçóç

• ºóá ç éóïäýíáìá ëÝãïíôáé ôá êëÜóìáôá ðïõ åêöñÜæïõí
ôï ßäéï ìÝñïò åíüò ìåãÝèïõò Þ ßóùí ìåãåèþí.

Aí äýï êëÜóìáôá 
α
β  êáé 

γ
δ  åßíáé éóïäýíáìá ôüôå ôá “÷éáóôß

ãéíüìåíá” α δ  êáé β γ  åßíáé ßóá.

ÄçëáäÞ: áí 
α γ
β δ
  ôüôå: α δ β γ  

Åñþôçóç 2

Ðþò ìðïñïýìå íá ìåôáó÷çìáôßóïõìå Ýíá êëÜóìá êáé

íá ðáñáìåßíåé éóïäýíáìï ìå ôï áñ÷éêü;

ÁðÜíôçóç

• Áí ó’Ýíá êëÜóìá ðïëëáðëáóéÜóïõìå áñéèìçôÞ êáé ðáñïíï-
ìáóôÞ ìå ôïí ßäéï öõóéêü áñéèìü (äéáöïñåôéêü ôïõ ìçäåíüò)
ôüôå ôï êëÜóìá ðïõ ðñïêýðôåé åßíáé éóïäýíáìï ìå ôï áñ÷éêü.

• Áí ó’Ýíá êëÜóìá äéáéñÝóïõìå áñéèìçôÞ êáé ðáñïíïìá-
óôÞ ìå ôïí ßäéï öõóéêü áñéèìü (äéÜöïñï ôïõ ìçäåíüò)
ôï êëÜóìá ðïõ ðñïêýðôåé åßíáé éóïäýíáìï ìå ôï áñ÷éêü.

• Ðñïóï÷Þ!

κ·ν κ
λ·ν λ

 Óùóôü
κ : ν κ
λ : ν λ

 Óùóôü

• ÊÜèå öõóéêü áñéèìü ìðïñïýìå íá ôïí
ãñÜøïõìå ùò êëÜóìá ìå ðáñïíïìáóôÞ

 ïðïéïäÞðïôå öõóéêü áñéèìü (äéáöïñåôéêü ôïõ ìçäåíüò)
κ κ·λ κ·λ

κ
1 1·λ λ

  

• ¸óôù äýï éóïäýíáìá êëÜóìáôá  
κ μ
λ ν
   ôüôå éó÷ýåé

κ·ν λ·μ  (ëÝìå ôüôå üôé  ðïëëáðëáóéÜæïõìå ÷éáóôß).

• Áðëïðïßçóç åíüò êëÜóìáôïò ïíï-
ìÜæåôáé ç äéáäéêáóßá ìå ôçí ïðïßá
ìåôáôñÝðïõìå Ýíá êëÜóìá óå Üëëï
éóïäýíáìï ôïõ ìå ìéêñüôåñïõò üñ-
ïõò. Ãé’áõôü äéáéñïýìå êáé ôïõò äýï
üñïõò ìå Ýíáí êïéíü ôïõò äéáéñÝôç.

ð.÷ .
14 14 : 7 2
21 21: 7 3

 

Ôï êëÜóìá 
α
β  ðïõ äåí áðëïðïéåßôáé  ïíïìÜæåôáé áíÜ-

ãùãï êëÜóìá. Áõôü óõìâáßíåé üôáí  Δ α βM K , 1  

Åñþôçóç 3

Ðïéá êëÜóìáôá ëÝãïíôáé ïìþíõìá;

ÁðÜíôçóç

• Ïìþíõìá ëÝãïíôáé ôá êëÜóìáôá ðïõ Ý÷ïõí ôïí ßäéï ðá-
ñïíïìáóôÞ.

Åñþôçóç 4

Ðïéá êëÜóìáôá ëÝãïíôáé åôåñþíõìá;

ÁðÜíôçóç

• Åôåñþíõìá ëÝãïíôáé ôá êëÜóìáôá ðïõ Ý÷ïõí äéáöïñåôé-
êü ðáñïíïìáóôÞ.

Á ð ë ï ð ï ß ç ó ç
ìðïñïýìå íá êÜ-
íïõìå üôáí õ-
ðÜñ÷åé ðïëëá-
ðëáóéáóìüò Þ
äéáßñåóç êáé
óôïõò äýï üñïõò
ôïõ êëÜóìáôïò.
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4

3

2

ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

Íá åîåôÜóåôå áí ôá êëÜóìáôá 
2
5

 êáé 
10
15

 åßíáé

éóïäýíáìá.

Ëýóç

Õðïëïãßæïõìå ôá “÷éáóôß ãéíüìåíá”, äçëáäÞ 2 15 30   êáé

5 10 50  .
Ôá ãéíüìåíá äåí åßíáé ßóá, Üñá êáé ôá êëÜóìáôá äåí åßíáé éóïäýíáìá.

Íá áðëïðïéÞóåôå ôï êëÜóìá 
20
55

Ëýóç

Ï Ì.Ê.Ä. ôùí üñùí ôïõ êëÜóìáôïò 20 êáé 55 åßíáé:

 Μ.Κ.Δ. 20, 55 5 .

Äéáéñïýìå ôïõò üñïõò ôïõ êëÜóìáôïò ìå ôï 5 êáé Ý÷ïõìå:

20 20 :5 4
55 55 : 5 11

 

Íá ìåôáôñÝøåôå óå ïìþíõìá ôá êëÜóìáôá 
2 3 4
, ,

5 4 24

Ëýóç
• ÅëÝã÷ïõìå ðñþôá áí êÜðïéï áðü ôá êëÜóìáôá ìðïñåß íá

áðëïðïéçèåß. ¸÷ïõìå  Μ.Κ.Δ. 4,24 4 .

Ïðüôå, 
4 4 : 4 1

24 24 : 4 6
  .

• Âñßóêïõìå ôï Å.Ê.Ð. ôùí ðáñïíïìáóôþí ôùí áíÜãùãùí

1
åôåñþíõìùí êëáóìÜôùí. 

2 3
,

5 4
 êáé 

1
6

.

 Ε.Κ.Π. 5, 4, 6 60

• Äéáéñïýìå ôï Å.Ê.Ð. ìå êáèÝíá áðü ôïõò ðáñïíïìáóôÝò

êáé Ý÷ïõìå: 60 : 5 12

60 : 4 15

60 : 6 10





• ÐïëëáðëáóéÜæïõìå ôïõò üñïõò êÜèå êëÜóìáôïò åðß ôïí
áíôßóôïé÷ï áñéèìü ðïõ âñÞêáìå.

ÅðïìÝíùò, ôá êëÜóìáôá ìåôáôñÜðçêáí óôá éóïäýíáìá êëÜ-

óìáôá 
24 45

,
60 60

 êáé 
10
60

.

Íá ìåôáôñÝøåôå êáèÝíá áðü ôá ðáñáêÜôù êëÜ-
óìáôá óå éóïäýíáìï êëÜóìá ìå ðáñïíïìáóôÞ
ôïí áñéèìü 50.

á. 
3
5

â. 
5
2

ã. 
8

10

Ëýóç

á. ÐïëëáðëáóéÜæïõìå ôïõò üñïõò ôïõ êëÜóìáôïò ìå ôï 10

êáé Ý÷ïõìå 

â. ÐïëëáðëáóéÜæïõìå ôïõò üñïõò ôïõ êëÜóìáôïò ìå ôï 25
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8

7

6

5

êáé Ý÷ïõìå 

ã. ÐïëëáðëáóéÜæïõìå ôïõò üñïõò ôïõ êëÜóìáôïò ìå ôï 5

êáé Ý÷ïõìå 

Íá ìåôáôñÝøåôå ôá ðáñáêÜôù êëÜóìáôá óå
éóïäýíáìá ìå ðáñïíïìáóôÞ ôïí áñéèìü 4.

á. 
12
8

â. 
60
20

ã. 
36
16

Ëýóç

á. Äéáéñïýìå ôïõò üñïõò ôïõ êëÜóìáôïò ìå ôïí áñéèìü 2 êáé

Ý÷ïõìå 
12 : 2 6
8 : 2 4



â. Äéáéñïýìå ôïõò üñïõò ôïõ êëÜóìáôïò ìå ôïí áñéèìü 5 êáé

Ý÷ïõìå 
60 : 5 12
20 : 5 4



ã. Äéáéñïýìå ôïõò üñïõò ôïõ êëÜóìáôïò ìå ôïí áñéèìü 4 êáé

Ý÷ïõìå 
36 : 4 9
16 : 4 4



Íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ þóôå íá ðñïêý-
øïõí éóïäýíáìá êëÜóìáôá

á. 
4 20
3 ...
        â. 

... 9
6 2
        ã. 

18 ...
4 2



Ëýóç
á. Ãéá íá åßíáé éóïäýíáìá ôá êëÜóìáôá ðñÝðåé ôá “÷éáóôß”

ãéíüìåíá íá åßíáé ßóá.

¸÷ïõìå 20 3 60  . Ïðüôå 60 : 4 15

 ¢ñá 
4 20
3 15


â. ¸÷ïõìå 6 9 54  . Ïðüôå 54 : 2 27 .

¢ñá 
27 9
6 2



ã. ¸÷ïõìå 18 2 36  . Ïðüôå 36 : 4 9 .

¢ñá 
18 9
4 2



Íá áðëïðïéÞóåôå ôá êëÜóìáôá

á. 
30
35

â. 
15
9

ã. 
28
64

Ëýóç

á. Ï Ì.Ê.Ä. ôùí áñéèìþí 30 êáé 35 åßíáé ï 5. Ïðüôå, äéáé-
ñïýìå ôïõò üñïõò ôïõ êëÜóìáôïò ìå ôï 5 êáé Ý÷ïõìå:

30 30 : 5 6
35 35 :5 7

 

â. Ï Ì.Ê.Ä. ôùí áñéèìþí 15 êáé 9 åßíáé ï 3. Ïðüôå, äéáé-
ñïýìå ôïõò üñïõò ôïõ êëÜóìáôïò ìå ôï 3 êáé Ý÷ïõìå:

15 15 : 3 5
9 9 : 3 3

 

ã. Ï Ì.Ê.Ä. ôùí áñéèìþí 28 êáé 64 åßíáé ï 4. Ïðüôå, äéáé-
ñïýìå ôïõò üñïõò ôïõ êëÜóìáôïò ìå ôï 4 êáé Ý÷ïõìå:

28 28 : 4 7
64 64 : 4 16

 

Íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ ìå ôïí êáôÜëëçëï
áñ éèìü óôá ðáñáêÜôù  êëÜóìáôá,  þ óôå íá
ðñïêýøïõí ïìþíõìá êëÜóìáôá.

4 36 5 8
, , ,

12 4 20 ... 13 ... 25 ...   
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Ëýóç

¸÷ïõìå 
4 4

12 4 16



. Ïðüôå 

36 36 5 5
,

20 4 16 13 3 16
 

 
 êáé 

8 8
25 9 16




ÅÑÙÔÇÓÅÉÓ ÊÁÔÁÍÏÇÓÇÓ

1 Íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ óôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò.

á. Äýï êëÜóìáôá 
α
β  êáé 

γ
δ

 ëÝãïíôáé ........................... üôáí åêöñÜæïõí ôï ßäéï ôìÞìá åíüò ìåãÝèïõò Þ ßóùí

ìåãåèþí.

â. Áí 
α γ
β δ
  ôüôå α δ ................ 

ã. ¼ôáí ðïëëáðëáóéáóôïýí ïé üñïé åíüò êëÜóìáôïò ìå ôïí ßäéï öõóéêü áñéèìü, äéÜöïñï ôïõ ìçäåíüò, ðñïêýðôåé
êëÜóìá ...........................

ä. ........................... êëÜóìá êáëåßôáé ôï êëÜóìá ðïõ äåí ìðïñåß íá áðëïðïéçèåß.

Íá óõìðëçñþóåôå Ýíá × óôï áíôßóôïé÷ï ôåôñÜãùíï.

Óùóôü ËÜèïò

á. Ôá êëÜóìáôá ðïõ Ý÷ïõí äéáöïñåôéêü ðáñïíïìáóôÞ

êáëïýíôáé ïìþíõìá

â. Ôá êëÜóìáôá 
2
3

 êáé 
10
15

 åßíáé éóïäýíáìá

ã. Ôï êëÜóìá 
2
3

 åßíáé áíÜãùãï êëÜóìá

2
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Íá ìåôáôñÝøåôå óå éóïäýíáìá êëÜóìáôá:

á. Ôï 7 ìå ðáñïíïìáóôÞ ôï 1 â. Ôï 5 ìå ðáñïíïìáóôÞ ôï 3

ã. Ôï 
1
3

 ìå ðáñïíïìáóôÞ ôï 15 ä. Ôï 
3
5

 ìå ðáñïíïìáóôÞ ôï 30

Íá áðëïðïéÞóåôå ôá êëÜóìáôá:

á. 10
20

.               â.
8

16
.               ã. 

84
12

.               ä. 
25
5

.               å. 
100
25

.               óô.
25

100
.

Íá âñåßôå ðïéá áðü ôá ðáñáêÜôù æåýãç êëáóìÜôùí åßíáé ßóá.

á. 
3 6

,
5 10

               â.
4 5

,
3 4

               ã. 
2 4

,
7 14

               ä. 
6 8

,
10 15

               å. 
1 3

,
22 66

               óô.
4 2

,
2 8

Íá áðëïðïéÞóåôå ôá êëÜóìáôá:

á. 
25
75

â. 
3α+3β
8α+8β

ã. 3·x
6·x

Íá ãñÜøåôå ôïí áñéèìü 5 ìå ðáñïíïìáóôÞ ôïí áñéèìü:
á. 1               â. 3               ã. 5               ä. 6               å. 10

Íá ãñÜøåôå ôï 
1
3

 óå éóïäýíáìï êëÜóìá ìå ðáñïíïìáóôÞ:

á. 9   â. 15 ã. 30 ä. 90 å. 300 óô. 900

2

1

3

4

5

ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ

6
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Íá áðëïðïéÞóåôå ôá êëÜóìáôá:

á. 4
12

â.
9

12
ã. 

25
45

ä. 
18
90

å. 
25
95

óô.
100
110

æ. 
32
48

Íá áðëïðïéÞóåôå ôá êëÜóìáôá:

á. 126
54

 â.
81

243
 ã. 

256
512

ä. 
300
900

å. 
111
333

Êõêëþóôå ôçí Ýíäåéîç Óùóôü (Ó), ËÜèïò (Ë) óôéò ðáñáêÜôù éóüôçôåò:

á. 
3·7 3
4·7 4

 Ó         Ë â. 
7 9 7
6 9 6





Ó         Ë

ã. 
3 5 5
3 6 6





Ó         Ë ä. 
2 : 3 2
4 : 3 4

 Ó         Ë

å. 
10 5 5
10 3 3





Ó         Ë

Âñåßôå ðïéá áðü ôá ðáñáêÜôù æåýãç êëÜóìÜôùí åßíáé éóïäýíáìá (Þ ßóá):

á. 
3 6

,
5 10

         â. 
2 6

,
9 27

         ã. 
6 12

,
7 11

         ä. 
36 72

,
13 26

         å. 
100 300

,
7 21

         óô. 
40 80

,
50 90

Íá áðëïðïéÞóåôå ôá êëÜóìáôá:

á. 
5x 5y
7x 7y




â. 
8 2α
4 α



ã. 
5α 10β
6α 12β




ä. 
α2
8

å. 
α
α

2

æ. 
β
β

3

2

Íá åîåôÜóåôå áí åßíáé éóïäýíáìá ôá êëÜóìáôá:

á. 
44 4

,
99 9

â. 
1212 12

,
9999 99

ã. 421 42
,

991 99
.

8

9

10

11

7

12
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Íá ìåôáôñÝøåôå óå ïìþíõìá ôá êëÜóìáôá:

á. 
3 1

,
2 3

â. 
1 1 1

, ,
2 3 4

ã. 
4 3

,
6 8

Íá ìåôáôñÝøåôå óå ïìþíõìá ôá ðáñáêÜôù êëÜóìáôá:

á. 
2 1

,
5 3

â. 
1 2

,
4 3

ã. 
7 1

,
6 12

ä. 
4 1

,
9 6

å. 
5

1,
3

Íá ìåôáôñÝøåôå óå ïìþíõìá ôá êëÜóìáôá:

á. 1 2 3
, ,

2 3 4
â. 

2 1 1
, ,

6 4 8
ã. 

7 1 2
, ,

5 10 15

14

15

ÊÑÉÔÇÑÉÏ ÁÎÉÏËÏÃÇÓÇÓ

ÈÅÌÁ 1

Íá áðáíôÞóåôå óôéò ðáñáêÜôù åñùôÞóåéò

1. Ðïéá êëÜóìáôá ëÝãïíôáé ßóá Þ éóïäýíáìá;
2. Ðùò ìðïñïýìå íá ìåôáó÷çìáôßóïõìå Ýíá êëÜóìá êáé íá ðáñáìåßíåé éóïäýíáìï ìå ôï áñ÷éêü;
3. Ôé êáëïýìå áðëïðïßçóç åíüò êëÜóìáôïò;
4. Ôé êáëïýìå áíÜãùãï êëÜóìá;
5. Ðïéá êëÜóìáôá ëÝãïíôáé ïìþíõìá;
6. Ðïéá êëÜóìáôá ëÝãïíôáé åôåñþíõìá;

ÈÅÌÁ 2

1. Íá åîåôÜóåôå áí ôá êëÜóìáôá 
3 9

,
5 15

 åßíáé éóïäýíáìá.

2. Íá áðëïðïéÞóåôå ôï êëÜóìá 
30
35

13
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3. Íá ìåôáôñÝøåôå óå ïìþíõìá ôá êëÜóìáôá      
3 6 7

, ,
4 5 20

.

ÈÅÌÁ 3

1. Íá ìåôáôñÝøåôå ôá ðáñáêÜôù êëÜóìáôá óå éóïäýíáìá ìå ðáñïíïìáóôÞ ôïí áñéèìü 60

á. 
4
5

â. 
5

12
ã. 

8
20

2. Íá ìåôáôñÝøåôå ôá ðáñáêÜôù êëÜóìáôá óå éóïäýíáìá ìå ðáñïíïìáóôÞ ôïí áñéèìü 5

á. 
20
25

â. 
60
15

ã. 
120
75

3. Íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ þóôå íá ðñïêýøïõí éóïäýíáìá êëÜóìáôá

á. 
2 20
5 ...
 â. 

... 2
8 4


4. Íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ ìå ôïí êáôÜëëçëï áñéèìü þóôå íá ðñïêýøïõí ïìþíõìá êëÜóìáôá

2 6 8
, ,

16 2 30 ... 15 ...  

ÈÅÌÁ 4

1. Íá áðëïðïéÞóåôå ôá êëÜóìáôá

á. 
5x 5y
3x 3y


 â. 

4x 4y
8x 8y


 ã. 

5x
10x

2. Íá ãñÜøåôå ôï 
1
4

 óå éóïäýíáìï êëÜóìá ìå ðáñïíïìáóôÞ ôïí áñéèìü

á. 12 â. 16 ã. 20 ä. 24

å. 40 óô. 100 æ. 400 ç. 1000


