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Åñþôçóç 1

Ôé ëÝãåôáé åõêëåßäåéá äéáßñåóç;

ÁðÜíôçóç

Áí äïèïýí äýï öõóéêïß áñéèìïß, ï Ä (äéáéñåôÝïò)  êáé

ä (äéáéñÝôçò) , δ  0  ôüôå âñßóêïíôáé äýï Üëëïé öõóéêïß
áñéèìïß, ï ð (áêÝñáéï ðçëßêï Þ ðçëßêï)  êáé ï õ
(õðüëïéðï), þóôå íá éó÷ýåé:

Δ δ·π υ   êáé 0 υ δ 
Ç äéÜäéêáóßá áõôÞ ëÝãåôáé åõêëåßäåéá äéáßñåóç.

Åñþôçóç 2

Ôé êáëåßôáé ôÝëåéá äéáßñåóç;

ÁðÜíôçóç

Áí υ 0 , ôüôå éó÷ýåé Δ δ·π  êáé Ý÷ïõìå ôçí ðåñßðôùóç ôçò
ôÝëåéáò äéáßñåóçò.

• Ï äéáéñÝôçò ä ìéáò äéáßñåóçò äåí ìðïñåß
íá åßíáé 0.

• ¼ôáí Ä = ä ôüôå ôï ðçëßêï ð = 1.
• ¼ôáí ï äéáéñÝôçò ä = 1, ôüôå ð = Ä.
• ¼ôáí ï äéáéñåôÝïò Ä = 0 ôüôå ôï ðçëßêï ð = 0.

Åñþôçóç 3

Ðüôå Ýíáò öõóéêüò áñéèìüò äéáéñåßôáé ìå ôï 2, ôï 3, ôï 5
êáé ôï 9;

ÁðÜíôçóç

¸íáò öõóéêüò áñéèìüò äéáéñåßôáé ìå ôï 2, áí ôï ôåëåõôáßï
øçößï ôïõ åßíáé 0, 2, 4, 6 Þ 8.
¸íáò öõóéêüò áñéèìüò äéáéñåßôáé ìå ôï 3 áí ôï Üèñïéóìá ôùí
øçößùí ôïõ äéáéñåßôáé ìå ôï 3.
¸íáò öõóéêüò áñéèìüò äéáéñåßôáé ìå ôï 5 áí ôï ôåëåõôáßï ôïõ
øçößï åßíáé 0 Þ 5.
¸íáò öõóéêüò áñéèìüò äéáéñåßôáé ìå ôï 9 áí ôï Üèñïéóìá ôùí
øçößùí ôïõ äéáéñåßôáé ìå ôï 9.

ÐÁÑÁÄÅÉÃÌÁÔÁ - ÅÖÁÑÌÏÃÅÓ

Ðïéåò áðü ôéò ðáñáêÜôù éóüôçôåò åêöñÜæïõí
Åõêëåßäåéá äéáßñåóç;

á) 140 27 5 5           â)  1 285 85 15 10 

ã) 329 15 13 134 

Ëýóç

á) ¸÷ïõìå õ = 5 ðïõ åßíáé áñéèìüò ìéêñüôåñïò ôïõ 27. ¢ñá
åßíáé ôï õðüëïéðï ôçò Åõêëåßäéáò äéáßñåóçò ìå ôï 27.

â) ¸÷ïõìå õ = 10 ðïõ åßíáé áñéèìüò ìéêñüôåñïò ôïõ 85 êáé

1

ôïõ 15. ¢ñá, åßíáé ôï õðüëïéðï ôçò Åõêëåßäåéáò äéáßñåóçò
ìå äéáéñÝôç åßôå ôï 85, åßôå ôï 15.

ã) ¸÷ïõìå õ = 134 ðïõ åßíáé áñéèìüò ìåãáëýôåñïò ôïõ 15
êáé ôïõ 13. ¢ñá, äåí åßíáé õðüëïéðï ìéáò Åõêëåßäåéáò
äéáßñåóçò ìå äéáéñÝôç ôï 15 Þ ôï 13.

Íá ãßíïõí ïé ðáñáêÜôù äéáéñÝóåéò êáé ïé äï-
êéìÝò ôïõò.
á) 95:6       â) 1424:18       ã) 945:15
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ä) 4.422:22 å) 6182:441

Ëýóç
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Áí ï í åßíáé öõóéêüò áñéèìüò, ðïéá ðñÝðåé
íá åßíáé ôá õðüëïéðá ôçò äéáßñåóçò í:4;

Ëýóç

Óýìöùíá ìå ôçí Åõêëåßäåéá äéáßñåóç Ý÷ïõìå:
ν 4κ υ   üðïõ κ Ν  êáé 0 υ 4  .

¢ñá ôá õðüëïéðá ôçò äéáßñåóçò åíüò öõóéêïý áñéèìïý í ìå ôïí
áñéèìü 4 ìðïñåß íá åßíáé õ = 0 Þ õ = 1 Þ õ = 2 Þ õ = 3.

Áí Ýíáò áñéèìüò äéáéñåèåß äéá 8 äßíåé ðçëßêï
72 êáé õðüëïéðï 5. Íá âñåßôå ôïí áñéèìü.

Ëýóç
¸÷ïõìå Δ 8 72 5 581    .

Ðïéïé áñéèìïß üôáí äéáéñïýíôáé ìå ôï 8 äß-
íïõí ðçëßêï 7;

Ëýóç

Óýìöùíá ìå ôçí Åõêëåßäåéá äéáßñåóç Ý÷ïõìå

Δ 8 7 υ    ìå 0 υ 8  .
¢ñá ôï õðüëïéðï ôçò äéáßñåóçò ìðïñåß íá åßíáé:
õ = 0, õ = 1, õ = 2, õ = 3, õ = 4, õ = 5, õ = 6, õ = 7.

Ãéá õ = 0, Δ 8 7 56   Ãéá õ = 1, Δ 8 7 1 57   

Ãéá õ = 2, Δ 8 7 2 58    Ãéá õ = 3, Δ 8 7 3 59   

Ãéá õ = 4, Δ 8 7 4 60    Ãéá õ = 5, Δ 8 7 5 61   
Ãéá õ = 6, Δ 8 7 6 62    Ãéá õ = 7, Δ 8 7 7 63   
Ãéá õ = 8, Δ 8 7 8 64   

Íá êÜíåôå ôéò ðñÜîåéò:

á)  64 32 : 4           â)    64 : 4 32 : 4
Ôé ðáñáôçñåßôå;

Ëýóç
á)  64 32 : 4 96 : 4 24  
â)    64 : 4 32 : 4 16 8 24   
Ðáñáôçñïýìå üôé      64 32 : 4 64 : 4 32 : 4  
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ÐÑÏÔÅÉÍÏÌÅÍÅÓ  ÁÓÊÇÓÅÉÓ

Íá ãßíïõí ïé ðáñáêÜôù äéáéñÝóåéò ìå ôéò äïêéìÝò ôïõò.

á. 91: 7 â. 120 : 5 ã. 136 :17 ä. 3588 : 23 å. 58117 : 89 óô. 34200 : 456

Íá õðïëïãßóåôå: á. Ðüóï êïóôßæåé ôï êÜèå ðáãùôü, áí ãéá 7 ðáãùôÜ ðëçñþóáìå 14€.
â. Ôçí ðëåõñÜ éóüðëåõñïõ ôñéãþíïõ ðïõ Ý÷åé ðåñßìåôñï 231 ìÝôñá.
ã. Ðüóá äï÷åßá ôùí 5 êéëþí ÷ñåéáæüìáóôå ãéá íá áäåéÜóïõìå 320 êéëÜ ëÜäé.

¸íáò ìáèçôÞò óôçí áñ÷Þ ôçò ó÷ïëéêÞò ÷ñïíéÜò áãüñáóå 15 ôåôñÜäéá êáé 23 óôõëü äéáñêåßáò êáé ðëÞñùóå 3790
ëåðôÜ. Áí êÜèå óôõëü êïóôßæåé 80 ëåðôÜ, íá âñåßôå ðüóï êïóôßæåé êÜèå ôåôñÜäéï.

Ãéá áíáøõêôéêÜ äþóáìå óõíïëéêÜ 18€. Áí ðáßñíáìå 6 áíáøõêôéêÜ ðáñáðÜíù èá äßíáìå 30€. Ðüóï êïóôßæåé ôï êÜèå áíáøõêôéêü;

Íá óõìðëçñþóåôå ôá êåíÜ óôéò ðáñáêÜôù ðñïôÜóåéò.

á. Ç äéáäéêáóßá Δ δ π .........    ìå 0 υ δ   êáëåßôáé åõêëåßäåéá äéáéñåóç.

â. ¼ôáí υ 0  ôüôå ç äéáßñåóç êáëåßôáé ...........................
ã. ¼ôáí Ä = ä ôüôå ð = ...........................
ä. ¼ôáí ä = 1 ôüôå ð = ...........................

Íá óçìåéþóåôå Ýíá × óôï êáôÜëëçëï ôåôñáãùíÜêé.
Óùóôü ËÜèïò

á. Ç éóüôçôá 126 25 5 1    åêöñÜæåé åõêëåßäéá äéáßñåóç.

â. Ôá õðüëïéðá ôçò äéáßñåóçò ôïõ 13 ìå ôï 4.

ã. Ï áñéèìüò 739 äéáéñåßôáé ìå ôï 9.

ä. Ï áñéèìüò 18÷ äéáéñåßôáé ìå ôï 3.

å. Ç äéáßñåóç 0:5 äåí ïñßæåôáé
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Íá ãñÜøåôå áðü ôïõò áñéèìïýò 3432, 4581, 864, 156, 62775, 730 áõôïýò ðïõ äéáñïýíôáé.
á. ìå ôï 2 â. ìå ôï 5 ã. ìå ôï 3 ä. ìå ôï 9

Íá óõìðëçñþóåôå ôá øçößá óôïõò ðáñáêÜôù áñéèìïýò.
á. i. 52....3 ii. 2....61 þóôå íá äéáéñïýíôáé ìå ôï 3.
â. 6....4.... þóôå íá äéáéñåßôáé ôáõôü÷ñïíá ìå ôï 2 êáé ôï 9.

Íá ãßíïõí ïé ðáñáêÜôù åõêëåßäåéåò äéáéñÝóåéò ìå ôéò äïêéìÝò ôïõò.
á. 134 : 8 â. 315 : 25 ã. 5124 :15

Áí Ä åßíáé öõóéêüò áñéèìüò

á. Íá õðïëïãßóåôå ôá õðüëïéðá ôùí äéáéñÝóåùí Δ : 5 .
â. Íá âñåßôå ôïõò öõóéêïýò Ä, ðïõ, äéáéñïýìåíïé ìå ôï 5, äßíïõí ðçëßêï 7.

Íá ãñáöôïýí ïé äéáéñÝóåéò ðïõ ðñïêýðôïõí áðü ôéò ðáñáêÜôù éóüôçôåò:

á. 5·13 65 â. 7·16 112 ã. 12·6 72

ä. 12·4 48 å. 27·31 837 óô. 36·45 1620

Íá ãßíïõí üðïõ åßíáé äõíáôü ïé äéáéñÝóåéò.

á. 2004 : 2004        â. 0 :1324 ã. 5398 :1              ä.1932 : 0

Íá ãñÜøåôå áðü ôïõò áñéèìïýò 4816, 805, 3600, 28575, 933 áõôïýò ðïõ äéáéñïýíôáé.
á. ìå ôï 2 â. ìå ôï 5 ã. ìå ôï 3 ä. ìå ôï 9

Íá óõìðëçñùèïýí ôá øçößá óôïõò ðáñáêÜôù áñéèìïýò

á. i 6_53  ii. 9_1 þóôå íá äéáéñïýíôáé ìå ôï 3

â. 8 _3_  þóôå íá äéáéñåßôáé ôáõôü÷ñïíá ìå ôï 5 êáé ôï 9.

Íá äéêáéïëïãÞóåôå üôé ïé áñéèìïß: á. 9α â. 18α 21 ã. 15α 3
üðïõ á öõóéêüò áñéèìüò, äéáéñïýíôáé ìå ôï 3.

Áí Ä åßíáé öõóéêüò áñéèìüò
á. Íá õðïëïãßóåôå ôá õðüëïéðá ôùí äéáéñÝóåùí Ä : 8
â. Íá âñåßôå ôïõò öõóéêïýò Ä, ðïõ äéáéñïýìåíïé ìå ôï 8, äßíïõí ðçëßêï 5.
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ÊÑÉÔÇÑÉÏ ÁÎÉÏËÏÃÇÓÇÓ

ÈÅÌÁ 1

Íá áðáíôÞóåôå óôéò ðáñáêÜôù åñùôÞóåéò
1. Ôé ëÝãåôáé åõêëåßäåéá äéáßñåóç;
2. Ôé êáëåßôáé ôÝëåéá äéáßñåóç;
3. Ðüôå Ýíáò öõóéêüò áñéèìüò äéáéñåßôáé ìå ôï 2 , ôï 3 , ôï 5 êáé ôï 9;

ÈÅÌÁ 2

1. Íá ãßíïõí ïé ðáñáêÜôù äéáéñÝóåéò êáé ïé äïêéìÝò ôïõò

á. 84 : 2 â. 1325 :12 ã. 4.532 : 22

2. Áí í åßíáé öõóéêüò áñéèìüò, ðïéá ðñÝðåé íá åßíáé ôá õðüëïéðá ν : 6 ;
3. Íá âñåßôå ôïí áñéèìü ðïõ üôáí äéáéñåèåß ìå ôï 6 äßíåé õðüëïéðï 3 êáé ðçëßêï 45.

4. Íá êÜíåôå ôçí ðñÜîç  68 12 : 4

ÈÅÌÁ 3

1. Íá âñåßôå ðïéïé áðü ôïõò áñéèìïýò 232 , 445 , 531 , 62.232, 89.880 äéáéñïýíôáé ìå ôï 2 , ôï 3 , ôï 5 êáé ìå ôï 9.
2. Íá óõìðëçñþóåôå ôï øçößï óôïõò ðáñáêÜôù áñéèìïýò þóôå íá äéáéñïýíôáé ìå ôï 3.
á. 34......5 â. 76....9 ã. 21...4
3. Íá óõìðëçñþóåôå ôï øçöéï óôïõò ðáñáêÜôù áñéèìïýò þóôå íá äéáéñïýíôáé ìå ôï 9.
á. 56...8 â. 24...9 ã. 76...2
4. Íá óõìðëçñþóåôå ôá ðáñáêÜôù êåíÜ þóôå ï áñéèìüò íá äéáéñåßôáé ìå ôï 2 êáé ôï 9

2...6...7
ÈÅÌÁ 4

1. Íá ãñáöïýí ïé äéáéñÝóåéò ðïõ ðñïêýðôïõí áðü ôéò ðáñáêÜôù éóüôçôåò

á. 6 12 72  â. 12 5 60  ã. 15 5 75 
2. Íá åêôåëÝóåôå ôéò ðáñáêÜôù äéáéñÝóåéò

á. 2376 : 2376 â. 0 : 23 ã. 65 : 0
3. Íá äéêáéïëïãÞóåôå üôé ïé ðáñáêÜôù áñéèìïß äéáéñïýíôáé ìå ôï 5

á. 15x â. 25x 125 ã. 60x 25




