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ΘΔΜΑ 1o 

A. Έζησ f κηα ζπλάξηεζε  νξηζκέλε ζε έλα δηάζηεκα Δ. Αλ F 

είλαη κία παξάγνπζα ηεο f ζην Δ,  λα απνδείμεηε όηη: 

α. όιεο νη ζπλαξηήζεηο  ηεο κνξθήο   

G(x) = c)x(F   ,     c  ΙR  

 είλαη παξάγνπζεο ηεο f ζην Δ θαη 

β. θάζε άιιε παξάγνπζα G ηεο f ζην Δ παίξλεη ηε κνξθή  

G(x) = c)x(F   ,     c  ΙR   . 

Μονάδες 10 
 

Β. Να σαπακηηπίζεηε ηιρ πποηάζειρ πος ακολοςθούν , 

γπάθονηαρ ζηο ηεηπάδιό ζαρ ηη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα 

ζηο γπάμμα πος ανηιζηοισεί ζε κάθε ππόηαζη. 

α. Αλ  z1, z2  είλαη κηγαδηθνί αξηζκνί, ηόηε ηζρύεη  πάληα 

   z    z    z  z     z   z    212121  . 

Μονάδες 2 
 

β. Έζησ κία ζπλάξηεζε f παξαγσγίζηκε  ζ ' έλα δηάζηεκα  

(α, β), κε εμαίξεζε ίζσο έλα ζεκείν  ηνπ x0, ζην νπνίν 

όκσο ε f είλαη  ζπλερήο .   

 Αλ  f ΄ (x) > 0  ζην (α, x0) θαη f ΄ (x) < 0 ζην (x0, β), 

ηόηε ην f (x0) είλαη ηνπηθό ειάρηζην ηεο f . 

Μονάδες 2 
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γ. Μία ζπλάξηεζε  f : Α  ΙR είλαη ζπλάξηεζε 11 , αλ 

θαη κόλν αλ γηα νπνηαδήπνηε x1, x2  A ηζρύεη ε 

ζπλεπαγσγή : 

αλ x1 = x2, ηόηε f(x1) = f(x2) . 

Μονάδες 2 
 

δ. Αλ f, g  είλαη δύν ζπλαξηήζεηο  κε ζπλερή  πξώηε  

παξάγσγν , ηόηε ηζρύεη: 

     dx g(x) (x) ́f   g(x)   f(x)  dx (x) ́ g  f(x)  . 

Μονάδες 2 

 

Γ. Πόηε κία επζεία x = x0 ιέγεηαη θαηαθόξπθε αζύκπησηε ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο κηαο ζπλάξηεζεο f ;  

Μονάδες 7 

 

ΘΔΜΑ 2ο 

α. Να πεξηγξάςεηε  γεσκεηξηθά ην ζύλνιν (Σ) ησλ εηθόλσλ ησλ 

κηγαδηθώλ αξηζκώλ z πνπ ηθαλνπνηνύλ ηηο ζρέζεηο: 

   2   z    θαη    Ιm (z)  0 . 

Μονάδες 12 

 

β. Να απνδείμεηε όηη, αλ ε εηθόλα ηνπ κηγαδηθνύ αξηζκνύ z 

θηλείηαη ζην ζύλνιν (Σ), ηόηε ε εηθόλα ηνπ κηγαδηθνύ  

αξηζκνύ   
z

4
  z  

2

1
    w  








 θηλείηαη ζε επζύγξακκν  ηκήκα ην 

νπνίν βξίζθεηαη  ζηνλ άμνλα x΄x . 

Μονάδες 13 
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ΘΔΜΑ 3ο 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   x  1  x      f(x) 2  .  

α. Να απνδείμεηε όηη   0   f(x)lim 
   x




. 

Μονάδες 5 

β. Να βξείηε ηελ πιάγηα αζύκπησηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο  

ηεο  f, όηαλ ην x ηείλεη ζην  . 

Μονάδες 6 

γ. Να απνδείμεηε όηη   0     f(x) 1  x  (x) ́ f 2   . 

Μονάδες  6 

δ. Να απνδείμεηε όηη     1  2 ln    dx 
1  x

1
   

1 

0 2 


. 

Μονάδες  8 

 

ΘΔΜΑ 4ο 

Δίλεηαη κηα ζπλάξηεζε f νξηζκέλε ζην IR κε ζπλερή πξώηε 

παξάγσγν , γηα ηελ νπνία ηζρύνπλ  νη ζρέζεηο : 

f(x) = )x2(f   θαη  f ΄(x)  0 γηα θάζε x  IR .  

α. Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη γλεζίσο κνλόηνλε . 

Μονάδες 8 

β. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε f(x) = 0 έρεη κνλαδηθή ξίδα. 

Μονάδες 8 
 

γ. Έζησ ε ζπλάξηεζε   
(x) ́f 

f(x)
    g(x)   . 

 Να απνδείμεηε όηη ε εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο  

ηεο g ζην ζεκείν ζην νπνίν απηή ηέκλεη ηνλ άμνλα x΄x, 

ζρεκαηίδεη κε απηόλ γσλία  45
ν
 . 

Μονάδες  9 
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ΟΓΖΓΗΔ΢ (για τους εξεταδόμενους) 

 

1. Σην ηεηξάδην  λα γξάςεηε  κόλν ηα πξνθαηαξθηηθά  

(εκεξνκελία , θαηεύζπλζε , εμεηαδόκελν  κάζεκα). Τα ζέκαηα  

δελ ζα ηα αληηγξάςεηε ζην ηεηξάδην . 

2. Να γξάςεηε ην νλνκαηεπώλπκό ζαο ζην πάλσ κέξνο ησλ 

θσηναληηγξάθσλ  ακέζσο κόιηο ζαο παξαδνζνύλ .   

 Δελ επηηξέπεηαη  λα γξάςεηε θακηά άιιε ζεκείσζε . 

 Καηά ηελ απνρώξεζή ζαο λα παξαδώζεηε  καδί κε ην 

ηεηξάδην θαη ηα θσηναληίγξαθα . 

3. Να απαληήζεηε ζην ηεηξάδηό ζαο ζε όια ηα ζέκαηα . 

4. Κάζε απάληεζε επηζηεκνληθά ηεθκεξησκέλε  είλαη απνδεθηή . 

5. Δηάξθεηα εμέηαζεο : Τξεηο (3) ώξεο κεηά ηε δηαλνκή ησλ 

θσηναληηγξάθσλ . 

6. Χξόλνο δπλαηήο  απνρώξεζεο : Μεηά  ηε 10.00ε πξσηλή . 

 

KΑΛΖ ΔΠΗΣΤΥΗΑ    

 

ΣΔΛΟ΢ ΜΖΝΤΜΑΣΟ΢  

 
 


