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ΘΔΜΑ 1o 

A. Έζησ f κηα ζπλερήο ζπλάξηεζε ζ' έλα 

δηάζηεκα [α, β]. Αλ G  είλαη κηα 

παξάγνπζα ηεο f  ζην [α, β], ηόηε λα 

δείμεηε όηη 

  . 
β 

α 
)α(G)β(Gdt )t(f        

Μονάδερ 12  

 

Β.1. Έζησ ε ζπλάξηεζε f(x) = εκx. Να δείμεηε 

όηη ε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην ΙR θαη 

ηζρύεη 

f΄(x) = ζπλx . 
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Β.2. Να σαπακηηπίζεηε ηιρ πποηάζειρ πος 

ακολοςθούν, γπάθονηαρ ζηο ηεηπάδιό ζαρ 

ηην ένδειξη Σωστό ή Λάθος δίπλα ζηο 

γπάμμα πος ανηιζηοισεί ζε κάθε ππόηαζη. 

α. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη νξηζκέλε ζην 

[α,β] θαη ζπλερήο ζην (α,β], ηόηε ε f 

παίξλεη πάληνηε ζην [α,β] κία κέγηζηε 

ηηκή. 
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β. Κάζε ζπλάξηεζε, πνπ είλαη 1-1 ζην 

πεδίν νξηζκνύ ηεο, είλαη γλεζίσο 

κνλόηνλε. 

Μονάδα 1 

γ. Αλ ππάξρεη ην όξην ηεο ζπλάξηεζεο f 

ζην x0 θαη    , 0f(x) 
x x

lim     

0




ηόηε   

   . 0 f(x)
x x

lim      

0
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δ. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε 

ζην ΙR , ηόηε 

 . dx)x(xf΄)x(xfdx)x(f          
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ε.  Αλ    , 0 f(x)
x x

lim      

0




ηόηε f(x) > 0 

θνληά ζην  x0 . 
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ΘΔΜΑ 2ο 

Έζησ  z  έλαο κηγαδηθόο αξηζκόο  θαη  f(λ) = 

i
λ
 z,    λ  IN*. 

 

α. Να δείμεηε όηη f(3) + f(8) + f(13) + f(18) 

= 0 . 

Μονάδερ 7 
 

β. Αλ z= ξ  θαη Arg(z) = ζ,  λα δείμεηε όηη  

 

f(13) = ξ 
























 θ

2

π
ημiθ

2

π
συν . 



ΑΡΧΗ 3ΗΣ ΣΕΛΙΔΑΣ 

Γ΄ ΣΑΞΖ 
 

 
ΤΕΛΟΣ 3ΗΣ ΣΕΛΙΔΑΣ 

Μονάδερ 8 

γ. Αλ z= 2 θαη Arg(z) = 
3

π
, λα βξεζεί ην 

εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ κε θνξπθέο ηα ζεκεία 

ηνπ κηγαδηθνύ επηπέδνπ πνπ είλαη εηθόλεο 

ησλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ 0,  z θαη  f(13). 
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ΘΔΜΑ 3ο 

Έζησ νη ζπλαξηήζεηο f, g κε πεδίν νξηζκνύ ην 

ΙR . 

Δίλεηαη όηη ε ζπλάξηεζε ηεο ζύλζεζεο fog 

είλαη 1-1. 
 

α. Να δείμεηε όηη ε g είλαη 1-1.  

Μονάδερ 7 
  

β. Να δείμεηε όηη ε εμίζσζε: 

g(f(x) + x
3
 - x) = g(f(x) + 2x -1) έρεη 

αθξηβώο δύν ζεηηθέο θαη κία αξλεηηθή ξίδα. 

Μονάδερ 18 
 

 

ΘΔΜΑ 4ο 

α. Έζησ δύν ζπλαξηήζεηο h, g ζπλερείο ζην [α, 

β]. 

 Να απνδείμεηε όηη αλ h(x) > g(x) γηα θάζε 

x  [α, β], ηόηε θαη     

   
β 

α 

β 

α 
dx)x(gdx)x(h      . 

Μονάδερ 2 

β. Δίλεηαη ε παξαγσγίζηκε ζην ΙR ζπλάξηεζε f, 

πνπ ηθαλνπνηεί ηηο ζρέζεηο:  

 ,1xe)x(f )x(f  
  x  ΙR    θαη   f(0) = 0 . 

 

ι)  Να εθθξαζηεί ε f΄ σο ζπλάξηεζε ηεο f. 
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ιι)  Να δείμεηε όηη      ,  f΄(x)x      f(x)  
2

x
    γηα 

θάζε  x > 0. 
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ιιι) Αλ Ε είλαη ην εκβαδόλ ηνπ ρσξίνπ Ω πνπ 

νξίδεηαη από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

f, ηηο επζείεο x = 0,  x = 1 θαη ηνλ 

άμνλα x΄x, λα δείμεηε όηη 

   )1(f 
2

1
    E    

4

1
      . 
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ΟΓΖΓΗΔ (για ηοςρ εξεηαδόμενοςρ) 

1. Σην ηεηξάδην λα γξάςεηε κόλν ηα 

πξνθαηαξθηηθά (εκεξνκελία, θαηεύζπλζε, 

εμεηαδόκελν κάζεκα). Τα ζέκαηα λα κελ ηα 

αληηγξάςεηε ζην ηεηξάδην. Τα ζρήκαηα πνπ 

ζα ρξεζηκνπνηήζεηε ζην ηεηξάδην, κπνξνύλ 

λα γίλνπλ θαη κε κνιύβη. 

2. Να γξάςεηε ην νλνκαηεπώλπκό ζαο ζην πάλσ 

κέξνο ησλ θσηναληηγξάθσλ κόιηο ζαο 

παξαδνζνύλ. Κακηά άιιε ζεκείσζε δελ 

επηηξέπεηαη λα γξάςεηε. 

 Καηά ηελ απνρώξεζή ζαο λα παξαδώζεηε καδί 

κε ην ηεηξάδην θαη ηα θσηναληίγξαθα, ηα 

νπνία θαη ζα θαηαζηξαθνύλ κεηά ην πέξαο 

ηεο εμέηαζεο.  

3. Να απαληήζεηε ζηο ηεηπάδιό ζαρ ζε όια ηα 
ζέκαηα. 

4. Κάζε ιύζε επηζηεκνληθά ηεθκεξησκέλε είλαη 
απνδεθηή. 

5. Δηάξθεηα εμέηαζεο: Τξεηο (3) ώξεο κεηά ηε 
δηαλνκή ησλ θσηναληηγξάθσλ. 

6. Χξόλνο δπλαηήο απνρώξεζεο: Μηάκηζε (1 

1/2) ώξα κεηά ηε δηαλνκή ησλ 

θσηναληηγξάθσλ. 
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KΑΛΖ ΔΠΗΣΤΥΗΑ  

ΣΔΛΟ ΜΖΝΤΜΑΣΟ 

 


