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ANAPEXAKHX AHMHTPHY MAOHMATIKA I' TYMNAZXIOY -AATEBPA

ITAPATPA®OX A .1.1

MpdEelc MPAYUATIK@DV ApLOpwV

1) Na yivouv ot mpdéelc :

11 1
@) -243-14547-10  B) (12145 v) 4D T

(Art:a) 2 8) -7y) g)

2) Na yivouv oL TpageLq :

a) (-1)(-2)(+3)(-4)  B) 1.2.(-3)(-10).0.(-4) v) (-3).8+4(-5-9+10)

§) 3-2+4 94 (-5 -2 (-3 Y3 (-3)-a1-3
n)%:3 0)2:> )42+ 3

3) No BpeBel n Tun tng mapdotaong: A=xXy+3x—5(x+y)—11 ya x=-2
katy = 3.

4) No UTTOAOYLOETE TNV TN TNG MOPACTACNG
_ _ 6-10x+2(4x-y-3) 1\ N .
A=2003 - SIS ) (x + 3) 2y av x+y=2003 (Oaric 2003)

AVVANELC TTPAYUATIKOV aApLlOpwV

5) a ) Bpeite tnv 1w tng mapdotaoncylax=2,y=-3 A=(x+y)?
B ) Bpeite tnv TInA tng mapdotaong B = x? + 2xy + y2 yla x = 2 katy = -3 .
Tinapatnpeite ?

6 Na armAomoLnoete TNV napaoctacn : A= :
) (-4 52 2*+(-3)
7) Not GUUTTANPWOETE TOV MOPAKATW TIVAKA
AplOpog 9 1 27 16 144 1 8
8 81 169 121 27
AVvapn 32
8) Noa ypaete kaBepio amnod Tig MapaKATwW MAPOOTACELS WG pia Suvapn .
a) 8-2° B) 9.-3°
v) (2)"-16... §) (-3-3°
12°
£) ==
(-3)
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ANAPEXAKHX AHMHTPHY MAOHMATIKA I' TYMNAZXIOY -AATEBPA

9) Na urtohoyioete Ty mapdotaon: A = (-9)* +4° — (-2)° - [(23 —~ 4) 12— 6}

— 3 1
1,_+_’

: : ' _el 1
10) Na uTtoAOyioETE TNV TN TNG Topdotoong A = o + = +a >t

av a= (— %)_4 ( @ahric 2015)

Pl{ec MPpAYRATIKOV aplOpwV

15)  Na uroloyioete (A vo QrAOTIOACETE ) TIG MAPOKATW TIAPACTACELS

15.1. /4 +~/81++100—~/25-1/36 15.9. 243-643+8V3

152, ,/(-5) = 15.10. 3v2 —+/50++/32 —6./8
153. (41821)° = 15.11. V6(27 ~V3) =
15.4. 20= 15.12. (/8 —+/3):(v/8++/3)

15.5. /63 =
15.6. /200 = 15.13. \/6 124/34/9 _

15.7. /3-418=
15.8. 4WT7+2J7 =

16)  Noa uroloyiceTe TV TIUA TWV MOPACTACEWY

o) VZ-\6:V3 Bz -7 [

y e §) (V7) + VBT — V172 — /(=3)2 + (V3)"
17)  Na umoAoyioeTe TIG TUUEG TWV TAPACTACEWV :
a) V12 -+75 -24/300 B) 8 -+27 +12-+200

J20 - 24/8 + 3412
J45 - 218 + 3427

18) Na amlomowjoete tnv napdotacn : A =

19)  Na kdvete Ti¢ TpdEeLC :

)2 (38 -/50) B)V3 (5412 - 427
-+ B) (5 0(1-6) (145}

20)  Na Bpeite molog ané toug napakdtw apBpols eivat SLadopeTIkEG amod Toug
aA\oug
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ANAPEXAKHX AHMHTPHY MAOHMATIKA I' TYMNAZXIOY -AATEBPA

o L \ﬁ B3 2
N EER v
8)3\/§ 7@72\/ﬁ76\/§ 73'\/5 72\/5\/6

21)  Na Bpeite molot amé Toug mapakdTw aptBuoulg ival ioot

J2 4 1 2
i.OLZ\/g , B=— , :2\/5 ,0=—/— ,e€=—f4— ,0T=,[—
B 2 Y \/5 \/5 4

iLo=v3+/3 ,B=2v3-V3 ,y=12 ,6=3+3 , £=+27-3
22)  Na uTtoAOyLOTEL N TWUA TWV TAPACTACEWV :

A:\/21+\/13+\/7+m | B=\/57+\/44+\/15+\/m

(1+v2)
2+V2

23)  Noa anodeiete 6t ot aplBuoi V2 Kkat

elavi avtiotpodol

24)  Avx= V2 , va urtoloytoTel n T TS mapdotaonc
A =x3—3x% 4+ 3x — 1 ko tng napdotaonc B = x2 — 2x + 5v2
To i8t0 av x=3v2

25) Ava=13—3-5— (=7 +2)? — 5 ka1 p=(~2) + V49 + (—1)12 + (V3)’
o) Na amobeifete otL 0= -32

B) Na amobeitete otL B=3

V-a+p2

v) Na urtoAoyloete tnv napactaon A = 755

MAOHMATIKAT I'YMNAZXIOY TeAida 3




ANAPEXAKHX AHMHTPHY MAOHMATIKA I' TYMNAZXIOY -AATEBPA

I[IAPATPA®OX A.1.2-A.13-A14.

MONQONYMA - [TOAYQONYMA KAI [TPAEEIX

24)  Atvovtai ta oAvGvupa P(X)=X° —4x* +3x -1 kat Q(x)=x"—2x* +3

A) Iowog elvat o BaBpog touv P(x)  B) MMowog eivat o Baduog touQ(x)
) Na vmtoAoyloeTe TIG TAPAKATW TTAPACTACELG:

a) P(2) B)Q(-2) y) P(-1)+Q(-1) §) Q(V5)
g) P(x)+Q(x) o1) P(x)—-Q(x) 2 P(x)-Q(x) m) 2P(x)+3Q(x)
0) P(2x) DQ(x?) x) Q(—3x)

25)  Na kdvete T1g TpdEels kat va amodeifete 4TI Tapdotao :
A= 5x—2x(3x—1) — (6x —1)(1 — x) wovTaL pe 1

26)  Na kdvete TIg TPGEELG:
o) 1+ (x—1D(x+1) (Am: x2)
B)1—(Bx2—1)(Bx%2+1) —3x(x®+2x) (Am: 2—6x*—12x*)

27)  To SimAavé 0pBoy®VIO £XEL UHKN TTAEVP®V X+5 Kat 5 -X
a) Na amodel&ete 0TI TEPIPETPAG TOV X 45

Sev ekaptatal amod To X
B) Na ypayete éva TOAV®WVUHO IOV
Sivel to epfadov Tov opboywviov

Y) Av to x eival 3 va Bpeite To epfadov

OV

Y) Av 1o epBadov tov elvat 9 va Boeite Trv Trun TOL X
o

o
X

28) y oy

X p X

X E

LT Tapamdvew oXNUATH VX EKPPACTE T EPada 3x+2 .
TOUG UE AAYEPPLKEG TAPACTACELS Es
29)  Noa umoAoyioeTe WG TOAVMVLHA TOV X TA E,
euBada E1, E2 (opBoywvia) E3 (opBoywvio

Tplywvo) Kabwg kal To CLUVOALKO epfadov Tov

oXfuatog 4x+6
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I[TAPATPA®OX A .1.5

TAYTOTHTEX

31) XpnowomowwvTag TIg agloonueiwTeg TAVTOTNTEG va Bpeite Ta

QVATITUY AT 0T TIHPUKATW

a) (x+3)2 = 4 (2x-3)2= ) (X-g)(x+§)=
B (b-2)= (o) « By,
) (x+1)%= 0)  (4x-3y)2= @) (5-5G+D
8)  (w)r= D (x+3)(x-3)= t€)  (x+2)=
£  (x+)2= w)  (2x-1)ex+n= 09D elP=

L B)  (4x-30)(dx+3p)= B Bx2)=
oT) (5 + %)2= m) (’2_‘ -3)3

32)  NaamlomomBouv ol TapAcTECEL:
o) A= 2(x—2)>—(x+3)*—(x—2)(x —3) (Ambvtnon: A=—-9x—7 )
B) B= (Bx—4)?2+ (3x +4)?> —2(3x —4)(3x + 4) (Andvtnon B = 64.)

33) Na amodeifete Tig TaApaAKETH TOVTHTNTEG:

o) x-Dx+1)3-2x(x—D(x+1) =x*-1

B) (@—3B)*+ Ba+2B)Ba—2B)— Ba—p)?*=a?+4p?
V) al@+3p)?=p(B+3a)=(a—p)°

34)  Zeévatplywvo ABT eivau B = a? + 2, Al'=a? — 2%, AB=20af.Na

amodeifete 0TL TO Tplywvo ABI €xeLtnv ywvia A opbn).

35) Avx+y=1 katx*y =1, va UTOAOYI{OETE TI TAPACTACELS :

o) x%+y? B) 5x% — 6xy + 5y?

36) Avx+ i = 5, va uToAoyioete TIg TapaoTEoEL :
1 1
a) x? +— B) x*+ =

37) NavumoAoyioete TI§ TAPACTACEL :

A=Gx—-1 -+ -(x?+x+1)-(x?*+x—-1)
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B= (x*+ D(x*+ 1)(x—1)(x+ 1).
[=(a-1)2-2(a2 - 1) + (o + 1)2
A=(3-x)2+(3+x)%-2(x2-9)

38) Atvetaun mapdotaon A= (x +y)?2+ 2x —y)?2 — (x —y)(x + y) — x?
o) Na amodeifete 6TL A = 3x2 + 3y? — 2xy
B)Avx =vV2—1xay =vV2 +1,va 8eitete 6TLA =16

39) Av Az(\/ng/E)z kat B= (x/g—\/a)ztérs:
a) Na uTToOAOYIOETE TIG TIUEG TWV TTApAOTACEWY A, B

B) Na 8ci€ete 6tin Tur s mapdotaong ' = A-B sivaiion pe 1

40)  Me 1 Bori@sia g TavtéTHTAGg a2 - B2 =(a - B) (a0 + B) va uoAoyiceTe Tig
TIUEG TWV TIOPACTACEWV:
A=2002-1902 B=1112-112 [[=472-432

41)  Me 1 BorPel TV TAVTOTHTWY VL VTTOAOYIGETE TIG TIUEG TV
mapaotdoewyv: A=992+198+1, B=1001%2-2002+1

42)  NoavmoloyioeTe TI§ TIHEG TWV TAPACTACEWV:

) A=(5-1)H5+1) B) B= (V11 —V2)(WV11 + V2)
y) T=(2-V3-6)(2-V3+6) 5) a= 2Y3Z3T 25437

V5 V5
43)  Avoa=+8+ V2 xaB=v8 -2 vaamodeifete 6t
o) a’+ % =16 B) a’?+ p%—af =14

44)  Na amodei€ete 6TL T0 Tplywvo pe mAevpés 2 +v2 , 2 —V2 kat 2 - /3 eivan
opBoywvio

45)  Avywx toug aplBpots a, B yvwpifovpe étu a+ B = J5 kovo - B= V3 va

7 4 1 7 14 r
del€ete OTL O = 3 KOl VO UTIOAOY(CETE TO ADPOLOUA TETPAYWVWYV TWV a, 3.

46) Naamodeitete oTU:

Q) o’ +p° =(a+p) -3ap(a+pB) B) o’ —,83 =(Ol—ﬂ)3 +3aﬁ(a—,6’)

47)  To &Bpotopa 800 avticTpo@wv apBuwmv etval 242 .
Noa vtoAoylotovy :

a) To &ABpOLoHA TWV TETPAYWVWYV TOUG.

B) To aBpolopa Twv KUPwWV TOLG

Y) To TeTpaywvo NG SLa@opag Toug Kot 1 SLapopa Toug.
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ANAPEXAKHX AHMHTPHY  MAGHMATIKA T' ['YMNAZIOY

ITAPATPA®OX A .1.6

[TAPATONTOIIOIHXH

49)  Na mapayovtomoin8ouyv oL MaPAKATW MAPACTACELG:

a) 5x% — 10x B) 1- o +af — P

B) 4y -6x%y

")) 6(a-1)>—2(1-a) y) x*-16

5) Xy+6-3x-2y 0) 3y*-3

£) y>—16 Le) 8x% — 50y?

ot) 4x*-9 ot) o’ -2aB+p%* - a+P
4] Xt -y ) 92 +2xy -y’

n) 3x%-12 i) 2x*+x2-3

0) X% — Xy+WX —wy 0) 3x2+5x+2

)] o —o? —a+1 K) X2 —3x +2

L) 2X+2y —ax —ay

50) Me tnv BonBela tng mapayovromnoinong va AUCETE TIG EELOWOELC

50.1. (x=1)3x-2(x-1)=0
50.2. x3—x2-4x+4 =0

50.3. x?-100=0

50.4. 6x2—8x=0

51) Na yivouv ywoépeva oL TopacTAoeLg:

i x* —a® +2aB -’ i x> —6ax +9a” - 25y°
i, a® —2aB+p°>—a+p iv. a’-p*+4B-4
v. x> +4xyp+4y® -9 vi. X*+6xX+9 -y +2y—1

52)  Na yivouv yvépeva oL TapaoTdoEL:

. (a+B)’ —(a-B) i 25a°*x" — 47

i (4x +2y)° —(2x - 3y)’ iv. 3a’p-27ap’

V. (a2 + 1)2 — 4q> vi. 5x° —20xy°
53)  Na yivouv ywépeva ol TapaoTdoeLg:

i (x—y)-(a+B) - (x-y) i. X'y°-9y°-x>+9

i. a’®+2aB+p°-x"+4x-4 iv. yo+2x-x° -1

v. 4(x+ 2y)2 -9(3x - y)2

54)  Na yivouv ywéueva oL TapaoTdoeL:
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i, 5(4-x7)-

. (8x-6)-(x* ~1)-(5x~10)-(x-1) (x-2)°

ii. (a2 —9)—(c1+3)2

55)  a) Na napayovronotfoete Ty napdotach: 3x° —12x
B) Na AUoete tnv e€lowon: 4x° =12x + X°

56) Aivetaln nopdotaocn A= (4y —3)2 — (y — 4)(4x — 3)
a) Na Bpeite To avamtuyua tng A
B) Na mapayovtomolioeTe TNV A

v) Na urtohoyioete Tnv A av x=1-v/2

8) va Abuoete tnv e€lowon A=0

57)  a) Na mapayovronowioete v napdotacn: a’—a -+ —ap’

B) Av yLa Toug Aviooug aptBuolc a, B oxVet: a’B —a = af® =B va anobeifete 6tL ot
aplBuot a, B elval avtiotpodol.
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ANAPEXAKHX AHMHTPHZ

MAOHMATIKA T

['YMNAZIOY

I[TAPATPA®OX A.1.9 -A.1.10

PHTEX AATEBPIKEX [TAPAXTAXEIX

59. Na amAOTION)CETE TIC TAPACTACELS APOV TIPWTA BPElTE Y

TIOLEG TLUEG TOU X opllovTal.

6x—8 x3—x? x2-2x+1
O()15x—20 B) Y) x—x2

x—x2

60. Na yivouv oL Tpagels :

0 (14961

0 (D)

) 3w+6 4
Y w?-4 2w-4
a 2 a’+4
3) — —
a+2 a-2 az-4
4 2 1
£) — -

x2-1 x%2-x x2+4x

o1) (§+%) (a—B)—(a+p) (g—%) (Am:

6)

(x+3 n x+3 ) x2%-3
%) x2-1  (x—-1)2) "x2-2x+1
1-a 4 a’-1  1-3a?
n) 12 1-a? 2—-2«x 6a+6
2
1 1 2 1 1
o (ztr—u): G5
a-—1 _ a 1
l) a’-4a+4 a-2 a? -2a

MAOHMATIKAT I'YMNAZXIOY

x3—x%2—4x+4

x3—4x

x2—6x+9
x3—9x

£)

(An_:X_y

(Ar:

(am 25)

(Am: =)

1
x(x+1)

(Arm )

2(a-ﬁ)ﬁx+ﬁ))
ap

(Am: =)

x+1
(A : 1)

(Am: 1)

—ad+3a2+2

(Am: a2 )
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ITAPATPA®OX A.2.2-23 -2.4

EZEIXQOXEIY B BAOMOY - [IPOBAHMATA

61. NaAuvBovv ol e§lowoelg:

a) (x—=2)(x+3)=0 £) x?2=2

B) 2x+1)(Bx—-12)=0 oT)

Y) 3x2—-12x =0 x-1DEx-2)=x(x-1Dx+ 3)
3) 9x2 =4

62. Aivetoun e€lowon 3x2+5x—2 =0

a) Na Bpeite Ta o,B,y

B) Na vmoAoyioete TV Stakpivovoa

Y) Na Bpeite (av vapyovv ) TIg AVoels s e€lowong

63. Alvetoun egiowon x2+3x+5=0

a) Na Bpeite Ta a,B,y

B) Na vmoAoyiocete TnVv Slakpivovoa

v) Na Bpeite (av vdpyovv ) TIg AVoeLs g eElowong

64. Ailvetoun e€iowon x2 — 4x+4=0

a) Na Bpeite Ta a,B,y

) Na vmoAoyiocete TV Slakpivovoa

v) Na Bpeite (av vtdpyovv ) TIg AVoeLs TS e€lowaong

65. NaAVoete v e€lowon:
x-2)x+3)-2xx-2)=C@B-xx+1)

66. NaAVoete TIG EELOWOELS

a) (4x-1)2-9=(x-1)2

B) J2x2+5x+242 =0

Y) §x2+’2—c=3

5) 232 =5y +V3=0

£) 3x2 — (5-3V2)x+15V2 =0

67. To ywopevo dvo Sladoxikwy @Uolkwv aplBuwv eivat 240. Bpelte toug
aplOpovg.

68. Na Bpeite dvo apBuols mov €youvv abBpowopa 11 kat ywopevo 30.

69. AvoTo TETPAYWVO VOGS aplBoV TPOcHEGOVLE TO TPLTAAGLO TOV B
Bpovpe to 4. Iolog eivat o aptOuog.
70. Na Bpeite dvo aplBpovg oL to dBpolopud Toug eivat 12 evw to dbBpolopa

4 r r’ 4‘
TWV AVTLOTPOP WV TOLG VA ELvVaL 5
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71. ’Evag apbuog eival (006 pe To SEKATTAAGLO TOV avTIoGTPO®OV TOU
avénuévo katd 3. Na Bpelte Ttov aplOuo

72. XITa MAPAKATW TPlywva va umoAoyloete ToO X

—1&,,2
2%+1 FE=15u
X+4
X-4 X
X 2x-1
73. Alvetat To ToAvwvopo A= (2x+1)% -3x(x+1)-7

a) Na amodeifete 0TLA=x2+x — 6
B) Na Avoete TV €§lowon A =0
Y) Na AVote v e§lowon A; + x3;2 =1

74. a) Noa AuBsin efiowon x? - 8x + 15 =0
B) Na TopayOVTOMOLAOETE TIC MAPAOTACEL A= x? - 8x + 15 kat B=3x?—27
x%-8x+15

Na ortAOTIOAOTE TO KAAOUO.
v) n Ha ———

75. T oleg TIEG TOL TTPAYHATIKOU aplBpov K 1) e§lowon
(x+K)2+ 2 (x+k) =15 el pida Tov aptOuod 5.

76.  Aivetaito moAuwvupo  A=(2x-1)2- 3(x-1)(x+1)
a) No arodeifete 6TLA = x2 — 4x + 4
B) Na Avoete tnv e€lowon A=0

77. To eufadov evos opBoywviov eival 600 teTpaywvika uétpa. Na Bpebovv
0L SLaoTACELS TOU av Sla@épouv katd 10 pétpa.

78. OpBoywvio TapaAAnAoypoppo Exel Tepipuetpo 20 LETPA KALT) [l TIAEVPGA
TOV elvatL

a) Na ek@paoete TNV GAAN TTAEUPAE CUVAPTNOEL TOU X

B) Na ek@pdoete To e addv TOV CUVAPTIOEL TOV X

Y) Na Bpeite Tnv mAgvpa x av To eufadov Tov eivat 21 TETpaywviKa HETPA

79. 'Eva gpyooTdolo yla va KATAoKeLAoeL X Bpavia Eodevel
%xz + 10x + 300 evpw . To kaBe Bpavio To TovAael 30 evpw.
[Tooa Bpavia mpémel va TovAnoeL 1) eTatpeia yia va €xeL képdog 1700 svpw;
80. a) Na mapayovtomoinBovv oL TAPACGTACELS:
A= 2x2-8x B=3x(x-4)+4(x-4) I'=x3+x2+5x+5
B) Na amodeiéete 6Tt B-A=(x-4) (x+4)

( Ot mapaotaoeis A kat B mapayovtomoinuéVveg)

Y) Na vrtoAoyioete Tnv TIur ¢ mapdotaons B - A eqv x= V 18

MAOHMATIKAT I'YMNAZXIOY TeAida 11
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ITAPATPA®OX A.3.1-3.2 -3.3

LYXTHMATA TPANMMIKQN EEIXQXEQN

81. Na AUcete Ta ouoTHpaTA:
@  FEYLXEY_ g ey -20x-y)=2
4 5
xR XY _g ~x+y) +A0c-y) =14
3 4
82. Na AUoete Ta cuoTtipOTa:
o) x+1+y+2(x+1)=2—x B) \/§x+\/§y=2
2 4 5
x—1=3x+2y_11+x x+\/§y=\/§—2
3 5 15
83. Na Bpeite v e€lowon tng eubeiag mou diépxetal anod ta onueia A(1,3) kat
B(-1,3).

84. Na AUoete Ta cuoTRpOTa:

x> —-y2=0 x?+3x=0 x2+xy=0 X2 —3x=-2
) y B) v) vV 5)
X+2y=3 X+y=3 X—y=2 2x—-y=1

85. Na AUoEeTe Ta cuoTHHATA:

1 1
32 +4y? =7 xy =4 —+—=0
a) 6x _Ev? —1 B) ¥ Y 17 YW v
Xooy = .l 27 +5p =12
86. Na Bpeite Ta a kaL B €tol wote 1 €§lowon x% - (3a+f)x + 23 = 0 va €yel

pilec to 1 kot To 4.
87. Av ol euBeiece] : (k-1) x+A y=26katep : (k+ 1) x— (A+1) y = 6 TéEuvovtal
oto onpeio M (2,4), va UTIOAOYLOETE TIG TLUEG TWV aPLOUWV K, A.

88. Na Bpeite eva Supridlo aplBuod mou 1o abpotopa twv Pnodiwv tou eivat ico

pe 10 kat av evarhaoupe ta Pndia tou Oa mpokUuPel aplOuog Katd 18 HUIKpOTEPOG

89. Av 0 Méyac AAEEavdpog tEBaLve 9 xpovia vwplitepa, TOTE 0 XPOVOC TNG
BaoWeiag Tou Ba NTav icog pe to % TOU XpOvou tn¢ {wn¢ Tou. Av Opwe mébBalve 9
xpovia apyotepa kot e€akodouBoloe va BactheUel, TOTE 0 XpOvog TnG BaotAeiag Tou

Ba Atav loog pe 1o > TOU XpOvou tnG {wng tou. Na Bpebel mooa xpovia €{noe o
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ANAPEXAKHX AHMHTPHY  MAGHMATIKA T' ['YMNAZIOY

Méyac AAEEavEpog kal mooa BaciAee.

90. Y€ €va LoOTAELPO Tpiywvo ABI ol mAeupEG Tou eival AB = 4x-2y, Bl = x+y -3

Kal Al = 4y — 5x. Na urtoAoy(O€eTe TNV TEPIUETPO TOU

a+l fB+2a+2 _ 2-a

, . ) 2 4 5
91. Aivetat to ovotnpa: § -,  sa+2f  1i4a
3 s 15

o) Na anobeifete OTL TO Mapandvw cuoTnpa eival LooSUVAUO UE TO oUOTNHO
4a — 56 =8

{—3a -6 = —6}'

B) Na AUoEeTe TO MapanmAavw cUCTNUA.

v) Av a Kal B ivat ot AUGELG TOU TTAPOMAVW CUOTAUATOC va AUCETE TnV e€lowaon:

ax?—(B+5x+a+1=0

92. A=x(x+2)—(x+1D(x—-1)—2(x—2),B=2x—=3)%2— (4x2 —12x +
10)
o) Na anodeifete O0TLA =5 KalL ot B =-1

2x—y=A}
x+3y=B

B) Na AuBei to cuoTnua {
93. Alvetoun evbBela 3x-2y=6

a) Na e€etaoete edv To onueio A(1,2) avikel otnv gvbeia

B) Na e€etdoete eav to onpeio A( 2,-1 ) aviikel otV gubeia

v) ‘Eva onpeio €xel TeTaypevn - 5 mola TPETEL va VAL 1] TETUNHEVT] TOV YLX VO
QVTKEL TO OTMUELD aQUTO oV gubeia.

§) Ze molo onueio N evBeia av T TEUVEL TOV GEova XX ;

€) Ze olo onpelo  evBeia av Ty TEPVEL TOV GEOVa VY ;

ot) Na vmoAoyloete To epfadod mov oxnuatifel atn 1 evbeia pe TOVG AEOVES.

94. Y& éva aypOKTNUA VTTAPXOVV KOTEG Kat KouvEALa. ‘OAa padi Exovv 40

Ke@dAla kot 114 modia. Na Bpeite mooeg elval ol KOTEG Kot OO TA KOUVEALQL.

95. Na emtthuBoulv ta cuotApaTta:

1—§=X_2y 7X-|_y—y_1=x+3
Q) 2 3 B) 3 2

X — 2X_y:X E — E:_X_{_l

4 2 2 4
, 2ax - By =-1, ) )
96. Av 10 oloTnu gxeLAbon tnv x = —1 kat y =1, va Bpeite
Bx—ay =1

Ta a, B.
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ANAPEXAKHX AHMHTPHZ

MAOHMATIKA T

['YMNAZIOY

97. AvTtoocuotnua {

va Bpeite ta a, B

98. Na AUoete To cuoTNUA {(

(a-1)x+PBy=a+3
ax+(28-1)y =3B +5

gxeLAbontnv x =3 katL y =2,

x—-2y)(x+y-1)=0

X-y=2

99. Na Bpeite T0 onueio TOUNG TwV EVBELWV :
g y=2x—-1lkKarg,: y=x+2
100. Na emluBouv Ta cuothuata:

a) 3-2(x-3y)=y-x B)
x-(2y-1)=y-6

2(x-y+1)=38y-1

{11_+3(x—1):x—2(y—3)

101.
Na emAUOETE TA MAPAKATW YPAHKULIKA cuoThpata U0 e§lowocewV e U0
oyvVwoTtouG:
X+y=4 X+2y=7 2x-y=1 -x+y=0
o x-y=2 "' 3x+y=6" Y 3x-2y=1 X-3y =4
16V = — X Y_
10x+9y:2 4x -16y =-19 573
3 A oy rgy o 21 N 54
—9x +3y =7 X+ey=+ X,y _o>%
€) 2 12
§+y:—§ 6y X_X*Y X+3y—X—_1:1
9 54 S 3 2
) Y - o)) 3 1
XY _g X x-y_7 x-X=3+y 1
0) 4 3 2 S 2 2 2
3x+2 2y+3 11 -
./ _1t 4 Oy 3X=2(X—y)
4 5 10 15 3
3(x+1)+2(y+3) x y-2 4 2x+y
+=—+>—=4 2X+y——=
2 3 4 S 13
B)
102. Na emAUOETE TA MAPAKATW YPAHULKA cucTipata dUo e§lowoswv pe dvo
oyVwoTouG:
— 3xX+2 S5x -6
2y—X SZZ(y_l) y y:x+2y
3 2 B) 2 3
-3 -5 ’ 4(x -2 —
y-3 _2-5% _,_ (x y)+3y 2X:3x—4y
o) ) 2 9 6
4 2y - x 1 ByJ Q(y 1+X)
- — lx-2- -2 |- | L - " |=—
15-5(x+y)==5 ) 3( 4) 32 4
X+y y-x_7 ' l(X—I_Qy—BJ_E[Q)hLQ_ j
S 1272 T 2l 2 3 ) a3 7
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ANAPEXAKHX AHMHTPHY  MAGHMATIKA T' ['YMNAZIOY

3(x-1)(1+x)-2y 2x-(1+y)(1-y) xy (3x-4y) -x* 4

18 3 2 48 3
(X—8)2_gx—y_E:3X(X—2)—8y
0 20 45 3 60
3,41 1,2_9 2(4+1X)+1:26y_;
X X —t+—=— X+ -
0Ty, TR 00xy 2wy ,n) Y
X+2 1+4y
—+5=3 X+2y=3 - =
y 1-x 2(2-y)
5 2 _ 3(y+3) x 5 _ .y
o) x-y x-2 (2-x)(x-y) x+1 (x+1)(1-y) y-1
4 .5 2(x+3) =o' 3x* -1+2y° 2y-1_1+3x
I-y x+y (1-y)(x+y) Xy X y
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ANAPEXAKHX AHMHTPHY  MAGHMATIKA T' ['YMNAZIOY

INTAPATPA®OX B.1.1

IXOTHTA TPII'QNQN
Azfopiva Zntoipsva
s
ABT woooxkshag I'Z=HE
AA=2AF
AL LB
EH L Bl
Agdopiva Znroipsva
il il
ABL woookehsr, | AABR wooksheg
AB=TE
Azbopivae Znoipsva
i}
AEI_' woookshes, | AME wwookshas
AR =TE

Asfopéivae Zntotpsva

Iy
oA =00 (Y BEA woookeheg
AB=TA

/ i
&
0 5 OF Siyorépoc xOw | (o) AE=TE
K
4 W
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ANAPEXAKHX AHMHTPHY  MAGHMATIKA T' ['YMNAZIOY

A 4)
E Asbopive Znrovpsve
A i
ABD toyoio {w) BI'=TE
E BA Budpsocog P B WTE
T EBA=AE
E Asdopive Znrotpsve 5)

BA L AA () AR = H®
@ EA L AA (B) AR =EA

GH L &AM
A T & il
ET=TH 6) Ztg
, EZ=7H , ,
TPOEKTETEL TWV H {cwv mAgvpwV AB Kat

AT oookeAovg Tptywvov ABT (pog tn Bdon BIN) maipvouue ta tunpata BE =

['Z. Na Seil&ete 0TI 0L amooTdoelS Twv onpeiwv E kot Z amo ™ Baon BT elval logg
7) Na Sei€ete OTL 0L SLAUETOL LGOOGKEAOVG TPLYWVOU TIOU PEPOVIE ATIO TLG
KOPLPEG TWV TTapd TN BACT YWVLWV TOV elval (OE.

8) Ye tuyaio Tptywvo ABT va @épete To UPpog AA. Ztnv tpoéktaot tng AA
va tapete Tunpa AE = AA. Na Seiete otu:

4 4 IS IS
(o) #BL=EBA xou [B] ABC = EBL

9) Y& 1oooKeAEG Tplywvo ABT va @épete Tnv ipoéktaon Tng Agvpdg 'A
(mpog o A) kot ™ SiyoTo o AX ™G €W TEPLKNG Ywviag TG A TTov oynuaTtileTal
Na @épete ™ BH A AX ov tépvel v mpoéktaot ¢ I'A oto E xat va

amodeiete 0TL AE = AT.

10) Xetetpdywvo ABTA va mépete ta onueia E kat Z avtiotoya otig mAsupésg

AA xa AT tétola wote AE = AZ. Na Seiete o0TL AﬁBE = BEFK(XL av M eivat to péco
™¢ EZ va Sei€ete 6T BM * EZ.

11)  Nampoekteivete kat Tpog Tig SU0 TALLPEG TG T Bdom BT 1oookeAovg
Tptywvou ABT, va mapete tunquata BA = TE kat mavw otig (oeg mAgvupeg AB kat
AT ta onpeia Z xat H avtiotoya €tol wote AZ = AH. Na dei€ete 6T1 ZA = EH xau

VO GUYKPIVETE TIG amooTdoelg Twv onueiwv Z kat H and tn Bdon BT
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ANAPEXAKHX AHMHTPHY  MAGHMATIKA T' ['YMNAZIOY

INTAPATPA®OX B.1.2
AOI'0ox OMOIOTHTAX

12)  Sta mapakdtw oxAuaATa va UTOAOYICETE TO X

3 X 4 5
E 44° b A M
7
3 S 4 5
B o
44 r K o
X

13)  2e opBoywvio tpiywvo ABI e B =90

Hoipeg eivat AM = MB=4cm , Bl = 6 cm kot

N péoo tng Arl.

Na umoAoyioete: 4
a) To unkog ¢ umoteivouoac Ar. M
B) To punkog tn¢ Stapéoou BN.

y) To uikog tou euBuypappou TuRpatog MN 4
6) Na urtoAoyioete Toug Adyoug : B
AB AI' BN BI' BN MN
AM’BI''NI'’"MN' AN’ Br A
14)  3e éva tpiywvo ABT , ta K, A, M givatl Ta péoa twv z

mAeupwv AB, B, Al avtiotoya. Av AB=12 cm, Al =16 cm,
Bl =14 cm, vo UTtOAOYIOETE TNV MEPIUETPO TOU TPLYWVOU
KAM. B

MAOHMATIKAT I'YMNAZXIOY YeAida 18




ANAPEXAKHX AHMHTPHY  MAGHMATIKA T' ['YMNAZIOY

15) Ye tplywvo ABI , BZ kat M'H eivat 8uo U tou kot M to péoo tng Bl. Na
amobeifete OtL TO TPpiywvo MHZ slval LoOOKEAEC. 5

16) e opBoywvio tpiywvo ABT eivat A = 90
poipeg kat =30 poipeg kat AM Slapecog

o) Na utoAoyioEeTE TIC YwVIEG TOU Tplywvou AMT
B) Na anodeifete 6T AM =MB

30°

y) Noa anodeifete ot to Tpiywvo AMB eivat

LOOTIAEU PO.

6) Na anobeifete ot1L AB = BZ—F

17)  3etpaméfio ABIA pe
AB//TA ta M, N eival péoa
Twv AT Kat BA avtiotouya.

[>

Av n AN TEpveL TV M

npoéktaon tnG A oto Z, va
amobeifete otL
a) Ta tpiywva ABN kot ANZ A r

elvat toa.
B) MN//TA

AB+TA
v) MN = .

18)  3e éva maparinAdypaupo
ABTA eivat AA//KA//BT kat O to
KEVTPO Tou mapaAAnloypdppou . Na A A

amodeifete OTL :

o) Ta K, A elval péoa twv Al kat AB
avtiotowa.

B) To N eival péoo tou AK

v) 2 MN = OK A
BIr
4

8) MN = 2=

19)  Aivetat tpiywvo ABI, to 0o AA kat K,A,M Ta péoa Twv mAeupwv AB , AT
kat Bl avtiotoya. Na amodeiete OtL :

a) KA//BT

B) 2:AM =AB
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ANAPEXAKHX AHMHTPHY  MAGHMATIKA T' ['YMNAZIOY

v KA =22

6) To tetpamAeupo KAMA eival LoookeAEC TpamElLo

A

>
=

INTAPATPA®OX B.1.5
OMOIOTHTA

20)  Ané onueio A tng umoteivouoag Bl opBoywviou tplywvou ABI dépoupe Thv
kaBetn otn Bl, mou téuvel tnv AB oto E.

(a) Na e€nynoete ylati ta tpiywva ABI kat BAE sival opola.

(B) Av BA=3C1’1’1’ Al' =7 cm koL AE =4 cm

, VOl UTTOAOYIOETE TA HAKN TWV

TIAEUPWV TOU TPLywvou ABI kat Tou tunpatog BE.

21) Av AB=7cm
Al'=10cm BI'=6cm
AA=2cm - AE//BI"Va

UTTOAOYLOTOUV TAL KN TWV
guBbuypappwy Tunuatwy AE kat AE.

22)  Aivetau tpamélio ABIA (AB\\MA), To onueio Toprg O Twv Slaywviwv kat n
napAdAAnAn amnod to O npog t M'A mou tépvel Tig AA, Bl ota onpeia E kat Z. Na
amobeifete OtL:

o)ta tpiywva AOE kat AAT sivat opola

B)ta tpiywva BOZ kot BAT sivat dpola
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ANAPEXAKHX AHMHTPHY  MAGHMATIKA T' ['YMNAZIOY

23)  2to opBoywvio Tpiywvo ABI A

~ . ° A
(A=90 ) AE 1 Br ayAB=6
Al'=8 yqi AE =4 t6te 10 ET

LoouTalL UE:
1o 2 B E r
() 3 (B) 3 (y) ©
(6)8 () 8+V3
24)

H T tou x mou epdaviletal oe kABe mepintwon tng otRANG (A), yia kabes oxnua,
Silvetal pe aplBuo otn otnAn (B). Na UVOECETE e YPOUMES TA QVTIOTOLXO OXMOTA
HE TOUG avtioTolyoug aplBuouc.

TAAN (A) ZTAAn (B)

1

1,5

4,5

25) 3’ éva tpiywvo ABI dépvoupe to Uog tou BA. Eotw M, K ta péoa twv B kot
BA avtiotolya.

(o) Asi€te OtL Ta Tplywva ABI kot KAM eivat opola kat Bpeite To Adyo opolotnTag
TOUG.

(B) Frpawte TG LOOTNTEC TWV YWVLWV TwV SUO TPLYWVWV TIOU TIPOKUTITOUV OTo TNV
opOoLOTNTA TOUG.

26)  Kdmola xpovikr oTyun n okid evég 8évSpou oto opllovtio £5adog eival

14m Tnv (8la xpovikn otyun éva katakopudo paBdi pikoug 4 m EXEL OKLA 7m

. Na urtoAoyioete to Uog Tou €vdpou.
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ANAPEXAKHX AHMHTPHY  MAGHMATIKA T' ['YMNAZIOY

27)  2to Suthavo oxfua Loxuouv A

ABT = AEA, AAE = ATB gat

AB:6cm' AleOcm' E
Bl":12cm’ AA=4cm

(o) Na amodeifete otL Tl A

Tpilywva ABI kat AAE eivat

oupola.

(B) Na ypayete toug iooug B r
AGYOUG TV avTioToL WV

TIAEUPWV.

(y) Na urmtoAoylotouv ta AE

kot AE.

AB=5cm ., Al'=7cm Itn mAeupd AB

AA = iAB
Talpvou e To A wote S . Na Bpeite to onueio E tng AT yla To omolo eivat
AE / /BT

28)  1e tpiywvo ABT eival

INTAPATPA®OX B.1.6
AOTI'0OX EMBAAQON

2
gcm g, euPadov 20 cm . Na urtoAoyioete t0

4cm.

29)  ‘Eva tpiywvo éxetL Bdon
euBadov evog aAAou Tplywvou Ttou elvat 6polo pe to ABT kal €xeL Baon
30)  OumAeupég evdg tetpamevpou éxouv urkn 15, 3,9, 10 €M qytictoa. Na
UTTOAOYLOETE TIG MAEUPEC EVOC OLOLOU TETPATTAEUPOU TIOU EXEL TETPATTAACLO
eUPBadOv.

31) AvA,E, Zeivalta péoa twv mAELPWVY TPLYWVOU ABT, va anobeifete ot

(a) Ta tpilywva ABI kat AEZ gival opola.
1

(B) To epuBadov tou AEZ givar 4 tou epBadol tou ABT.

32)  OukdBeteg MAeupég opBoywviou TpLywvou eival AB=3cm

Al'=5cm. ®épvoupe to Vo Tou AA
(o) Na amodeifete otL ta ABI kat ArA gival opola.

9 cm?

(B) Av to Tpiywvo ABA €xeL euBadov , Vo uTtoAoyioete To epufadov tou ArA.

2 2
33)  Alo 6upola moAlywva éxouv epBada 15em” 135 em™ g

UTTOAOYLOETE TO AOYO OHOLOTNTOG TOUG.
34) ‘Eotw tpiywvo ABI kat ta péoa A, E Twv AB, AT avtictotxa. Na anoSeifete 6t
To Tpaméllo BAET €xel TputAdoio epPadov amo to tpiywvo AAE.
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ANAPEXAKHX AHMHTPHY  MAGHMATIKA T' ['YMNAZIOY

TPITQNOMETPIA

35) e opbokavovikd choo aEOvaV vo Tapete To onueio M(-3,3) ko va Ppeite

TOVC TPLYOVOUETPIKOVS aplBovg g yoviag X O M.

36) e opbokavovikd chGTNUO aEOVOV Vo TapeTe To onueio M(-3,0) kou va Ppeite

TOVC TPLYOVOUETPIKOVS aplBovg g yoviag X O M.

37)  Xeopbokovovikd chomnua aldvov va mhpete to onpeio M(-6,-8) kot va Ppeite

TOVG TPIYOVOUETPIKOVS 0ptBLovg TG Yoviag X OM.

38)  No vroloyicete Tovg TPry®VOETPIKOVG aptdpovg TG ymviag 135°.

39) e opfokavovikd choTUo aEOvaV Vo Tapete o onueion A(5,5) kot B(-5,5).
Na Bpeite 115 Yovieg Tov Tpryddvov OAB.

40) Na vnoloyicete  TOVG — MOPAKAT®  TPIYOVOUETPKOVS  optOpovg:
o) nul10° B) nul150° y) ouv125°  5) €p100°

41) Av A, B [T scivmt ot yovieg &voég tprydvov vo deifete  otu

o) NWA+B) =nul’  B) cuv(A+B) = -cuvl 7) ep(A+B) = -gpl’

42) Na vrohoyicete TIg TOPOCTACELS:
A =0ovv120° + 3nul50°—epl35° B= V2 cuv13s5°. nul50°.ep120°

43) Av 0° <x<180° kou qu?x = % va Bpeite 10 X.

44) Av A, B, T, A givaw o1 yovieg evog mapadinroypdppov vo deifete ot
o) NuA =nuB B) ouvA + ovvB + cuvl + GuvA =0

45)  Na omodeiéete ot

1 1
a) 1 +ep’X = —= Y+ ——= —
GUV X gp°X  mu’x
1 1 1
46) Na omodeifete 6t = — _
e ow’o nple-cwwie
1

47)  Na omodeifete ot £+ ! _
EQO MU - GLVD

48)  Na omodeifete 6t1_(Muo + cvva)? — (Mua — cuva)? = dnuacvva
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49)

50)
51)

52)

53)

Na amodeifete 0110 1 — (Mpa — ovv?a)? = 4npacvvia

No amodeifete 6t1:  (knpo + Aovva)? + (Anpa — kovva)? = k2 + A2
2

, , epa—1
No amodeitete ot (PZ— =nu’a—ovvia
ep o+l

Na amodeifete 611 nuta — ovvta = nplo — cuv2a

‘Eva tplywvo ABT €xel a=p=10 kot A =30°. Na Bpeite tn ywvia I kattn ywvia I

KaBw¢ KoL TNV TAEUPA V.

54)
55)
B.

Ze KAOe Tplywvo ABI va anodeifete otL LoxLEeL: Bouvl + youvB = a.

‘Eva tpiywvo ABTI €xeL B = 20cm Kait A =30°%at T = 80°. Not Bpeite TIg TAEUPEC O KOL
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