ΤΡΑΠΕΖΑ ΘΕΜΑΤΩΝ Β ΛΥΚΕΙΟΥ ΕΠΑΛ

Χρίστος Τριανταφυλλου 

ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ


ΘΕΜΑ 2

Δίνεται ένα τρίγωνο ΑΒΓ με πλευρές AB=3 , ΒΓ=4  και ΑΓ=  6  .

α) Να αποδείξετε ότι η γωνία ΒΑˆΓ  είναι οξεία.




(Μονάδες 10)

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο είναι αμβλυγώνιο και να βρείτε ποια είναι η αμβλεία γωνία του.

(Μονάδες 15)

ΘΕΜΑ 2

Δίνεται ένα τρίγωνο ΑΒΓ με πλευρές AB=4 , ΒΓ=4  και ΑΓ= 7 .

α) Να αποδείξετε ότι η γωνία ΒΑˆΓ  είναι οξεία.

(Μονάδες 10)

β) Να χαρακτηρίσετε και τις υπόλοιπες γωνίες του τριγώνου ως οξείας ή αμβλείες. Για τι τρίγωνο πρόκειται (οξυγώνιο, αμβλυγώνιο ή ορθογώνιο);

(Μονάδες 15)

ΘΕΜΑ 2

Δίνεται ένα τρίγωνο ΑΒΓ με πλευρές με μήκη α=5 , β=4  και γ =3 .

α)  Να  αποδείξετε  ότι  το  τρίγωνο  είναι  ορθογώνιο  και  να  βρείτε  ποια  πλευρά  είναι  η

υποτείνουσά του.

(Μονάδες 15)

β) Να αλλάξετε το μήκος μόνο μιας από τις πλευρές του τριγώνου, ώστε το νέο τρίγωνο που προκύπτει να είναι οξυγώνιο. Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας.

(Μονάδες 10)

ΘΕΜΑ 2

Δίνεται ένα τρίγωνο ΑΒΓ με πλευρές με μήκη α=6  , β=10  και γ=8 .

α)  Να  αποδείξετε  ότι  το  τρίγωνο  είναι  ορθογώνιο  και  να  βρείτε  ποια  πλευρά  είναι  η

υποτείνουσά του.

(Μονάδες 15)

β) Να αλλάξετε το μήκος μόνο μιας από τις πλευρές του τριγώνου, ώστε το νέο τρίγωνο που προκύπτει να είναι αμβλυγώνιο. Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας.

(Μονάδες 10)

ΘΕΜΑ 2

Στο σχήμα που ακολουθεί οι ευθείες ε1 , ε2 και ε3 είναι μεταξύ τους παράλληλες. Επίσης ισχύουν: ΑΒ = 2, ΒΓ = 4 και ΖΗ = 6
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α)

i) Εφαρμόζοντας το θεώρημα του Θαλή να συμπληρώσετε τα κενά στην παρακάτω αναλογία:
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ii) Να υπολογίσετε το ΕΖ.                                                                                             (Μονάδες 13)

β)
i) Εφαρμόζοντας το θεώρημα του Θαλή να συμπληρώσετε τα κενά στην παρακάτω αναλογία:
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ii) Αν, επιπλέον, ΑΔ = 9, να υπολογίσετε το ΗΘ.                                                      (Μονάδες 12)

ΘΕΜΑ 2

Στο παρακάτω σχήμα οι ευθείες ΔΖ, ΕΗ και ΒΓ είναι μεταξύ τους παράλληλες. Επίσης ισχύουν: ΑΔ = 1, ΔΕ = 3 και ΖΗ = 6.
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α)

i) Εφαρμόζοντας το θεώρημα του Θαλή να συμπληρώσετε τα κενά στην παρακάτω αναλογία:
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ii) Να υπολογίσετε το ΑΖ.                                                                                             (Μονάδες 13)

β)

i) Εφαρμόζοντας το θεώρημα του Θαλή να συμπληρώσετε τα κενά στην παρακάτω αναλογία:
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ii) Αν, επιπλέον, ΑΓ = 12, να υπολογίσετε το ΕΒ.                                                      (Μονάδες 12)

ΘΕΜΑ 2

Στο παρακάτω σχήμα, οι γωνίες  
[image: image7.wmf]µ

µ

,

BD

 ,    είναι ίσες.

[image: image8.png]



α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΔΕ και ΑΒΓ είναι όμοια.

(Μονάδες 10 )

β) Να συμπληρώσετε τους παρακάτω ίσους λόγους που προκύπτουν απο την ομοιότητα των

παραπάνω τριγώνων:
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(Μονάδες 7 )

γ)   Αν ΑΔ = 2, ΔΒ = 3 και ΒΓ = 10, να βρείτε το μήκος του ΔΕ.

(Μονάδες 8 )
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ΘΕΜΑ 2

Στο διπλανό σχήμα, το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο και το ΑΔ είναι το ύψος του προς την πλευρά ΒΓ.

α) Να αποδείξετε οτι τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΓ είναι όμοια.                                          (Μονάδες 8)

β) Να συμπληρώσετε την παρακάτω αναλογία που προκύπτει από την ομοιότητα των τριγώνων ΑΒΓ και ΑΔΓ: 
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        (Μονάδες 7)

γ) Αν ΑΒ = 20 , ΑΓ = 15 και ΒΓ = 25, να υπολογίσετε το ΑΔ.                                           (Μονάδες 10)
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ΘΕΜΑ 2

Στο διπλανό σχήμα, το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο και το ΑΔ είναι το ύψος του προς την πλευρά ΒΓ.

α) Να αποδείξετε οτι τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑBΔ είναι όμοια.                                           (Μονάδες 8)

β) Να συμπληρώσετε την παρακάτω αναλογία που προκύπτει απο την ομοιότητα των τριγώνων ΑΒΓ και ΑBΔ: 
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(Μονάδες 7)

γ) Αν ΑΒ = 12 , ΑΓ = 5 και ΒΓ = 13, να υπολογίσετε το ΑΔ.                                             (Μονάδες 10)
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ΘΕΜΑ 4

Στο διπλανό τραπέζιο ΑΒΓΔ η ευθεία ΜΛ

είναι παράλληλη στις βάσεις ΑΒ και ΔΓ του τραπεζίου και ισχύει ότι        
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α) Να αποδείξετε ότι     
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                                     (Μονάδες 8)

β) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΚΛΓ είναι όμοια και στη συνέχεια να συμπληρώσετε το κενό στην ισότητα:  
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           (Μονάδες 7)

γ) Αν ΑΒ = 4 και ΒΛ = 2, τότε, χρησιμοποιώντας τα προηγούμενα ερωτήματα α) και β), να υπολογίσετε τα τμήματα

i) ΒΓ     και  i) ΚΛ






(Μονάδες 10)
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ΘΕΜΑ 4

Στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, που φαίνεται στο διπλανό σχήμα, ισχύουν οτι ΑΒ = 6, BΓ = 10 και το ΑΔ είναι το ύψος του προς την υποτείνουσα ΒΓ.

α) Να αποδείξετε ότι AΓ = 8. (Μονάδες 6)

β) Να αποδείξετε ότι ΓΔ = 6,4. (Μονάδες 6)

γ) Να υπολογίσετε το μήκος του ΔΒ.    (Μονάδες 6)

δ) Να υπολογίσετε το μήκος του ΑΔ. (Μονάδες 7)

ΘΕΜΑ 4

Στο παρακάτω σχήμα δίνεται τετράγωνο ΑΒΓΔ με πλευρά 12 cm.

Το σημείο Μ είναι το μέσο της πλευράς του ΑΒ και το Ζ είναι σημείο της πλευράς του ΒΓ
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με ΒΖ = 3 cm.
α) Με τη βοήθεια του Πυθαγορείου Θεωρήματος στο τρίγωνο ΑΜΔ να αποδείξετε ότι ΜΔ2=180
(Μονάδες 6)
β) Να βρείτε τα ΜΖ2 και ΔΖ2                                                     




 (Μονάδες 6)

γ) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΜΔΖ είναι ορθογώνιο.                                                (Μονάδες 13)

ΘΕΜΑ 4

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (  
[image: image16.wmf]µ
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 = 90ο).
Έστω Δ το μέσο της πλευράς ΑΒ και Ε η προβολή του Δ στη ΒΓ.
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α) Mε χρήση του Πυθαγορείου Θεωρήματος να εκφράσετε:

i) το ΕΓ2 συναρτήσει των τμημάτων ΓΔ και ΕΔ.                                                  (Μονάδες 4)

ii) το ΕΒ2 συναρτήσει των τμημάτων ΔΒ και ΔΕ.                                                (Μονάδες 4)

β) Να αποδείξετε ότι:

i) ΓΔ2 = ΔΒ2 + ΑΓ2                                                                                                                                                         (Μονάδες 4)

ii) ΕΓ2  -ΕΒ2 = ΑΓ2                                                                                                                                                         (Μονάδες 8)

δ) Αν ΕΓ = 5 και ΕΓ = 2, να βρείτε το μήκος του ΑΒ.                                                        (Μονάδες 5)

ΘΕΜΑ 4
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Στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, που φαίνεται στο διπλανό σχήμα, ισχύουν οτι ΑΒ = 6, ΑΓ = 8 και το ΑΔ είναι το ύψος του προς την υποτείνουσα ΒΓ.

α) Να αποδείξετε ότι ΒΓ = 10.                  (Μονάδες 6)

 β) Να αποδείξετε ότι ΒΔ = 3,6.                 (Μονάδες 6)

 γ) Να υπολογίσετε το μήκος του ΓΔ.       (Μονάδες 6) 

δ) Να υπολογίσετε το μήκος του ΑΔ.    (Μονάδες 7)
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