
ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ

ΚΕΦ. ΜΙΓΑΔΙΚΟΙ –ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΙΣ

ΘΕΜΑ Α

Α1. Έστω ο μιγαδικό z=x+yi, x,yR. Nα ορίσετε το |z| (ΜΟΝΑΔΕΣ 5)

A2. Να αποδείξετε ότι για τους μιγαδικούς z1, z2 ισχύει |z1.z2|=|z1||z2| (ΜΟΝΑΔΕΣ 5)

A3. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο
τετράδιό σας τη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε
κάθε πρόταση.

1. Aν zC τότε zo=1
2. Αν Ζ , W είναι  συζυγείς  τότε  ισχύουν και  w =zz w
3. Αν z ένας μιγαδικός τότε:η εικόνα του –z είναι συμμετρική της εικόνας του z ως

προς τον αξονα y΄y

4. Aν iz   τότε  
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5. Έστω f AR και g BR . Αν ισχύει ότι f(A)∩B≠ τότε ορίζεται  η gof

(ΜΟΝΑΔΕΣ 5.2=10)

ΘΕΜΑ Β

Αν για τους μιγαδικούς z και w ισχύουν οι σχέσεις  3 4 (3 4 ) 20 0i z i z     και . 1w w  ,
να βρείτε

Β1.το γεωμετρικό τόπο των εικόνων των μιγαδικών z (ΜΟΝΑΔΕΣ 5)

Β2.το γεωμετρικό τόπο των εικόνων των μιγαδικών w (ΜΟΝΑΔΕΣ 5)

Β3.την ελάχιστη τιμή του |z| (ΜΟΝΑΔΕΣ 5)

Β4.την ελάχιστη τιμή του |z-w| (ΜΟΝΑΔΕΣ 10)

ΘΕΜΑ Γ

Αν για το μιγαδικό z ισχύει
3 20 15

0
20 15

z i

i z


 


και Im(z)>0 τότε :

Γ1. Να δείξετε ότι 25
z

z
 (ΜΟΝΑΔΕΣ 10)



Γ2.Nα βρείτε το μιγαδικό z (ΜΟΝΑΔΕΣ 7)

Γ3.Nα βρείτε τις τιμές του vN για τις οποίες 5
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(ΜΟΝΑΔΕΣ 8)

ΘΕΜΑ Δ

Δίνεται ο μιγαδικός αριθμός : 50 95 658 6
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και η συνάρτηση

 | |( ) Im( ) Re( ) ln 1x zf x x z z e      .

Δ1. Να γράψετε το z στη μορφή α+βi (ΜΟΝΑΔΕΣ 8)

Δ2. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της f (ΜΟΝΑΔΕΣ 7)

Δ3. Αν h(x) =f(x)- 4 3x   να ορίσετε τη συνάρτηση hog, με ( )g x x . (ΜΟΝΑΔΕΣ 10)


