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Εννοιολογικοί χάρτες/διαγράμματα 
 

 
Θεώρημα Bolzano 

 
 

 

 

 

 

                                        
 

 

 

 

  

                        

 

 

 

 

 

 

 

 
    Bernard Bolzano  

      (1781-1848)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Υποθέσεις 

f συνεχής στο [α , β] 

f (α)f(β) < 0  

Θ. Bolzano 

Υπάρχει ένα τουλάχιστον  x0  στο 
διάστημα  (α , β) ώστε f(x0)=0 

Υπάρχει τουλάχιστον μια ρίζα  x0  
της εξίσωσης f(x)=0 στο (α , β) 

Συμπέρασμα 

Γεωμετρική 
Ερμηνεία 

Η γραφική παράσταση της f  τέμνει 
τον άξονα x'x σε ένα τουλάχιστον 

σημείο x0  στο διάστημα  (α, β) 
 

και ή 
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Θεώρημα Ενδιάμεσων Τιμών 
 
 
 
 

 

 

 

 

                                     

                      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Υποθέσεις 

f συνεχής στο [α , β] 

f (α) ≠ f(β) 

Θεώρημα 
Ενδιάμεσων 

Τιμών 

Συμπέρασμα 

Η εικόνα f(Δ) ενός διαστήματος 
Δ μέσω μιας συνεχούς  και μη 
σταθερής συνάρτησης f είναι 

διάστημα 

και 

Για κάθε αριθμό η μεταξύ  των 
f(α) και f(β) υπάρχει ένας 

τουλάχιστον  x0  στο (α, β) ώστε 
f(x0)=η  

 

Γεωμετρική Ερμηνεία 
 

Συνέπεια 
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Θεώρημα Μέγιστης και Ελάχιστης Τιμής 

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Υπόθεση 

Αν f συνεχής στο [α , β] 

Θεώρημα Μέγιστης και 
Ελάχιστης Τιμής 

Η f παίρνει στο [α , β] μια μέγιστη τιμή Μ και 
μια ελάχιστη τιμή m δηλαδή υπάρχουν x1 ,x2 
στο [α ,β] ώστε αν m=f (x1) και Μ= f (x2) να 

ισχύει: m ≤ f(x) ≤ Μ για κάθε x στο [α ,β] 
 

Γεωμετρική Ερμηνεία 
 

Συμπέρασμα 
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Θεώρημα Rolle 

 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

                                     

                      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

         
       Michel Rolle 
           (1652-1719) 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Υποθέσεις 

f συνεχής στο [α , β] 

f (α) = f(β) 

Θεώρημα 
Rolle 

Συμπέρασμα 

Υπάρχει ένα τουλάχιστον  ξ  στο 
(α, β) ώστε  f '(ξ) = 0  

 

Υπάρχει ένα τουλάχιστον ξ στο 
(α ,β) ώστε η  εφαπτομένη της  

Cf  στο  Μ (ξ, f (ξ)) να είναι 
παράλληλη στον άξονα x'x 

 

Γεωμετρική 
Ερμηνεία 

f  παραγωγίσιμη στο (α , β) 

και 

και 

Η εξίσωση f '(x)=0 έχει μια 
τουλάχιστον ρίζα ξ στο (α , β) 

ή 
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Θεώρημα Μέσης Τιμής (Θ.Μ.Τ.) 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

                                     

                      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

         
        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Υποθέσεις 

f συνεχής στο [α , β] 

Θ.Μ.Τ 

Συμπέρασμα 

Υπάρχει ένα τουλάχιστον  ξ  στο 
(α, β) ώστε   

 

Υπάρχει ένα τουλάχιστον ξ στο 
(α ,β) ώστε η  εφαπτομένη της  

Cf  στο  Μ (ξ, f (ξ)) να είναι 
παράλληλη της ευθείας ΑΒ 

 

Γεωμετρική 
Ερμηνεία 

f  παραγωγίσιμη στο (α , β) 

και 
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