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Θέμα 1ο 

Α.1. Έστω μια συνάρτηση f , ορισμένη σ΄ ένα διάστημα Δ και xο ένα  

       εσωτερικό σημείο του Δ. Αν η f παρουσιάζει τοπικό ακρότατο στο  xο και  

       είναι παραγωγίσιμη στο σημείο αυτό, τότε : f’(xo)=0.                       Μ 8 
                                                                                                           

Α.2. Ποιες είναι οι πιθανές θέσεις τοπικών ακροτάτων μιας συνάρτησης f σ΄  

       ένα διάστημα Δ;                                                                            Μ 2 

 

Α.3. Ποιες είναι οι πιθανές θέσεις σημείων καμπής μιας συνάρτησης f σ΄ ένα  

       διάστημα Δ;                                                                                  Μ 2  

                                              

Β.    Τι ονομάζεται ορισμένο ολοκλήρωμα της συνεχούς συνάρτησης f από το  

       α στο β και πως συμβολίζεται;                                                       M 3 

                                                                                                                                   

Γ. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα  

    σας την ένδειξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε  

    κάθε πρόταση. 
 

      α. Αν το σημείο   ,o oA x f x  είναι σημείο καμπής της Cf και η f είναι δύο  

          φορές παραγωγίσιμη, τότε δεν είναι απαραίτητα f’’(xo)=0.             Μ 2 
 

      β. Αν μια συνάρτηση f δεν είναι “1-1” σ΄ ένα διάστημα Δ, τότε δεν είναι  

          και γνησίως μονότονη σ΄ αυτό.                                                     Μ 2 
 

       

      γ. Αν το διάγραμμα είναι της συνάρτησης y=f(x),   

          να σχεδιάσετε το διάγραμμα της 
1

( )
y

f x
  .                                    

                                                                                                             M 3 

      

 

      δ. Αν το διάγραμμα είναι της συνάρτησης y=f(x),   

          να σχεδιάσετε το διάγραμμα της y=f’(x). 

                                                                                                                                

  

                                                                                                            M 3                                       



Θέμα 2ο  

Δίνεται η συνάρτηση : (1, )f   , η οποία ικανοποιεί τη σχέση: 

                    ( 1) 1x xf e x e    , για κάθε x   (1). 

Α. Να αποδείξετε ότι  ( ) ln( 1) , 1,f x x x x     .                              Μ3 

Β. Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση f αντιστρέφεται και να βρείτε το πεδίο  

    ορισμού της f-1.                                                                                  Μ5 

Γ. Να αποδείξετε ότι οι Cf και  Cf
-1 έχουν ένα κοινό σημείο, το οποίο να  

    προσδιορίσετε.                                                                                   Μ5 

Δ. Να υπολογίσετε το  2 1f e   και στη συνέχεια να λύσετε την εξίσωση: 

                                  1 1 21 1 3f x f e     .                                      Μ6 

Ε. Να λύσετε την ανίσωση: 1( )f x x  .                                                    Μ6 

 

 

Θέμα 3ο 

Δίνεται η συνάρτηση ( ) , 0f x x x   . 

Α. Να μελετήσετε τη συνάρτηση ως προς τη μονοτονία, τα κοίλα και να βρείτε  

    το σύνολο τιμών της.                                                                       Μ9 

Β. Ένα υλικό σημείο ( , )A a a , α< 0 κινείται στην Cf με ρυθμό μεταβολής   

    της τετμημένης του α’(t) = -a(t). Επίσης υλικό σημείο Μ(x, y) με x>0  

    κινείται στην ευθεία με εξίσωση y = x.  

1. Να βρείτε το ρυθμό μεταβολής της γωνίας ΑΟΜ = θ, όπου Ο η αρχή 

των αξόνων, τη χρονική στιγμή to που είναι ( ) 2OA  .               Μ6 

2. Να υπολογίσετε το εμβαδόν του χωρίου Ω που περικλείεται από τις 

καμπύλες με εξισώσεις: 0, 0, y x, x 0, y '(t )y x x       .  

                                                                                                 Μ6 

3. Να βρείτε ευθεία παράλληλη με τον άξονα y’y, η οποία να χωρίζει το 

χωρίο Ω σε δύο ισεμβαδικά χωρία.                                               Μ4 



 

Θέμα 4ο  

Έστω η συνάρτηση 
ln( ) , 0x x xf x e x  .  

Α. Να μελετήσετε τη συνάρτηση ως προς τη μονοτονία, τα ακρότατα και να  

    αποδείξετε ότι είναι κυρτή.                                                              Μ7 

Β. Να βρείτε το πλήθος των λύσεων της εξίσωσης  , 0x xx e x    για  

    τις διάφορες τιμές του κ > 0.                                                            Μ7 

Γ. Να αποδείξετε ότι 
1

1
ln ( )

e
e

x f x dx
e


  .                                          Μ4  

Δ. Να αποδείξετε ότι υπάρχουν ξ1, ξ2,є(e-1, e) τέτοια ώστε να ισχύει:  
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 .                               Μ7    

      

 

 

 

Καλή Επιτυχία! 


