Telida 1 amd 2

ATATONIXMA ®EBPOYAPIOY 2005-2010-14

KAOHTHTHZ: Xpnhoto¢ Mouparidng I Aukeiou OeT.-Texv.
Oéua 1°
A. Aiatuttwote kai amodeifTe To Ocwpnua Fermat. (10 M)

B. To avrioTpoyo Tou Bewpnuato¢ Fermat 1oxUel dvra;
AwoTe apddeiypa. 6 M)

. Na xapaxtnpioere 1i¢ mpoTdoeis mou akoAovBouv, ypdpovTrac oTo yeamnTo
oac n AééEn Zworo ri AdBo¢ JittAa oro ypdua mou avrioToiXEl o€ KdBe
modraon.
a. Eortw pia ouvdptnon f mapaywyioiun ¢’ éva didotnua (a, p), pe e€aipeon
iow¢ éva onpeio Tou X,, 0TO 0Toio GpwC N T gival oUVEXAG.
Av f'(x) > 0 aTo (a, x,) kar  f'(x) < 0 aTo (X, B), TOTE TO f(X,) €Eival TOTTIKO
eAdxioTo TnG f. (3 M)

Bp. Mia ouvdpthon f : A - R civai cuvdpthon 1 - 1, av ka1 yévo av yia
OTOIAdNTIOTE X1, X2 € A 10XVUEI N OUVETTAYWYN :
av x1= Xz, 70T f(x1) = f(x2). (3 M)

y. Av umidpxel To 6p1o ThC f 0TO Xo, TOTE }Lng () = (/}Lnxl f(X) , epooov

f(x) > O KovTd aTO X,, e kel kai k > 2. (3 M)

Oéua 2°

A. Eotw f ouvdpTnon cuvexic TETola WaTe yia KAOe xeR 10xVEl :
f(x?-x) + f(x) = 3x* + x - 2. Na amodeifeTe OTI:
i) umdpxel éva TouAdxiotov £<(0,1) wore f(§)=€. (B M)
ii) yia kdBe ne(-6,6) untdpxel éva TouhdxioTov X,e(-1,2) woTte f(X,)=n. (5 M)

iii) umtdpxel éva TouhdxiaTov pe(0,1) wate va eivai f(p%-p)=3p%-2. (5 M)

B. i) Aci€te 611 n e€iowon 2x + ouvx = 1, éxel povadikh pila oTo R. (5 M)
ii) Av f(x) = x® + nux + 5, va 3ei€ete 671 n euBeia (g): y = x + 5 epdmreTal

oTo Cs. (5 M)
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Oéua 3°
A. Av @0 ka1 a*> 1+ In(1+x) yia kdBe x>-1, umtoAoyioTe To a. (5 M)

B. Eotw f(x) mapaywyioiun oto R-{1}, Tn¢ omoiag diveTal o mivakag
peTapoAwy.

X -0 i 3 +00
+00 4

f(x) 0/' O/\l

Na ppceite To TAWO0¢ Twy 1wy KABe piIag amod TiI¢ TapakdTw € 10WOEIG:

a. f(x)=0 b. f(x)=1 v. f(x)=2 3. f(x)=2014
(amom
. Aivetai pia ouvdpTtnon f opiopévn oto R pE oUVEXA TIPWTN TTApdywyo, yid

Tnv oTmroia 10XUoUV 01 OXECEIG :

f(x)=-f(2-x) ka1 f'(x) =0 vyia kaBe xeR.

a. Na amodeifete 671 n f ival yvnoiwg povoTovn. (5 M)
B. Na amodeifete 611 n e€iowon f(x) = 0 éxel yovadikn pila. (5 M)
Oéua 4°

Aivetar ia ouvdpTtnon f:[a, p] = R ouvexAc oto didotnua [a, P] pe f(x) = 0

via kaBe xe[a, P] kar Hiyadikdg apiBuocg z pe Re(z) = 0, Im(z) = 0 kai

| Re(z) |>] Im(z)] . Av z+%= f(a) kar z° +Zl—2: f*(B), va amodcifeTe 671 :
a |zl=1 (11 M)
p. f2(p) < f(a) (5M)

y. nhefiowon x3f(a) + f(p) = O éxer TouAdxioTov pia pila oTo didaTnua

(-1. 1). O M)
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